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q3orrebe beö 33erfafferö. 



<^ai SBebiirfnfß emeS Sucfjeg, n)elcf)e« bem Tttifin^ 
get ®elegen^(t gtebt, bie aus bert ic^tbü(^ttn ge» 
fcl[>öpftett ®runblef)rett ber 5Kecf)nutt9 anjutt)enbe«, uttb 
(t(^ barm bk, jum noeitetrt Sottfc^reiteti bmd)(tus 
utietitbe|)rlict)e, Uebutig ju toerfd^afen, toat bai, toai 
micf) fcf)on t)or geraumer 3^^^ i^^ «^erau^gabe biefed 
?Ö3erfct)en6 bewog. ^b ber innere SSJertf) beflelbe»/ 
ober jenes S3ebiirfhi$ bte Urfacf)e ber tDteber^oIten 
2(u{!agen ifi; bleibt bof^fn gefleflt; fd^ glaube ba$ Se|tere« 

3c() ^abe ^in unb h>febet aucf). bei biefer, xok 
bei ber t)origen 2(uf}age, ^eränberungen unb B^f^l^ 
gemacf)t, tDenn ic^ fte für m^li(fy ^Ult ^6 toivb 
mir fiets angenehm fepn ju erfaf)ren, too bergleic^en 
noc^ mef)rere anjubrcngen fepn bürften. 3" ^^ 
J^bf)e, @le{cf)Uttgen beg (lebenten ®rabe« eben fo 
Ieicf)t, tt)ie ®lelcf)ungen beS jweiten ®rabeS aufjulö^ 
fen, |)abe ic^, tro| aller Ttnflrengung, micfj nicfjt auf? 
jufc()tt)ingett \)ermoct)f, ©oüte ba^er, in blefer ^^infid^f, 
nicf)t aüeg nac() bem ?S3unfc()e manc()eg ßeferö fepn, 
fo bitte i(^ um Sntfd[)ulbigung. 

95erlin, im ©eptember 181 5. 
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3«tf fönffcn Sfuögatc* 



fdibert eben fo n)etifg als bei bet Ie|eert eme ^urcf)^ 
fic^^t biefer mmn UMqaU \)erffaffet. ©ac^ifünbfge 
^ämcv, totl^m bte 93erlagd^atiblutig btefed ®efc()dft 
überftagert, f)aben {tc() bemfelben mir ^leig unb 7(u6^ 
bauer utifetiogett , bie @ammlutig aber burc(^ neue 
Tlufgaben unb S3eifpiele ju t)etme^ren bei ber bereite 
toorfianbenen mh aOfeitig onetfannren gefc(){cften unb 
reicf^en TiuStoa^l um fo bebenfliid^er unb übetflüfitget 
gef^aUeU; /e bekannter unb braud^barer biefed ^ud) in 
feiner Qmo^ntm ©ejJalt bem ^ublifum geworben ifJ. 
2Iuf bie 93ermeibung aflec ti)po9raj)f)ifd[)en 3m 
t|)ümer noie auf bk äußere 2(ugf}attung ifi bk mög^ 
4ic^fie Sorgfalt t)em)enbet n)Otben. 
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Q3occebe beg Q3ecfaffecö. 



get ®elegen^ft gtebt, bte aud ben Se^rbüc()em ge> 
fc^öpften ®runblefiren betr SKe^nuttg anjutvettben, uttb 
(id^ bann bk, jum tvettetn Sortfc^^relten butti)au6 
unentbe^rltct)e, Uebung ju toerfcf)affen, toat bad, tioai 
mic() fcf^on \)ot geraumer 3ett jur «^erau^gabe btefed 
SQ3erf(()en5 bewog. £)b ber innere ?lBert^ beffelben, 
ober feneö SSebürfhig bie Urfac^e ber »feber^olte» 
7(u{Iagen tfl, bleibt baf^fn gefiedt; {(^ glaube bad Se^eere« 

3c^ ^aU fitn unb tofeber auc^. bei biefet, xt>k 
bei ber t>origen 7(u{Iage, SSeranberungen unb ^u\ä^ 
gemod^t, n)enn \(^ fie fitr nü|Itc^ ^telt. ^i n>trb 
mir fletd angenehm fepn ju erfaf)ren, n)0 bergleic^en 
no(^ mehrere anjubringen fepn bürften- 3" ber 
J^öfie, ®Ie{cf)ungen beS fiebenten ®rabe« eben fo 
Ieirf)t; wie ®leicf)ungen beS jweiten ®rabe« aufjulö^ 
fen, fiabe iä), trof aller Ttnflrengung, mic^ nic^t auf? 
jufc()n)ittgen Uünoä)t. ©oüte baf)er, in biefer J^m^\d)t, 
nicf)t alles nac() bem ^unfi^e manc^^eS Seferd fet)n, 
fo bitte i(^ um Sntfd^ulbigung. 

95erlin, im ©eptembet 1815* 
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'fe fowbaumtbe Ärarif^ett be5 Sßecfaffet« f)at bem^ 
falben eben fo n)enig ald bei bet Ie|ten eme A^urc^^ 
fid^t biefer neuen 7(uggabe toerflattet @a^tmbiQC 
SJlännet; »eld^en bte Sßerlagg^anblung biefe« ®efc()aft « 
überfragen, fiaben üd) bemfelben mit SIei§ unb üuis 
hauet unterjogen, bte @fammlung aber burc^ neue 
Tfufgaben unb S3eifptele ju \)ermefiren bei ber bereite 
\)or^anbenen unb atlfeittg anerfannten gef(()tcften unb 
md}tn lUxSxoa^l um fo bebenflfd^er unb überflüffiger 
gefialten, /e befannter unb braud^barer btefeS S3uc^ in 
ferner genjo^nten ®e(falt bem ^ublifum geworben tfJ. 
Tluf bte aSermetbung aller tt)pograp^ifc()en ^w 
t|)iimer n)ie auf bte äußere 7(u^f}attung ijl bte mög^ 
4ic^fle ©orgfalt \:)ertt)enbet »erben. 

JDie SSerlagö^anblung* 
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^ai ^ei§t ein Z)ccimd(5ruc^ ? SEDelc^e 93ei:&ntcrun^ gc; 
5et mit bemfclben Dor, n^enn bei: S)ecima(ftndb um einige 
©teilen t)oc:: oUt curfro&ctö 3ei:flcft »icb? — SBie tt>icb 
ein gen>6r)nn4)er S3i:uc^ in einen S)ecima(5ru(& t>emanbe(t? 
Sßie toettm $)ecima(5cuc^e abbirt, i)ibtvaf)ivt, muftiplidct 
urib bibibict2 — SBaö öci§t bei ©ecimafbcficben eine ^e 
tiobe? SBenn ein 8e»6^nli*cr Scuc^ in einen Secimafe 
bi;uc() becwonbeit »icb: tt>ie t^iele 3iff^fn fönn eine fofc^e 
^eciob# olSbann ^5c^ftenö entgolten ? — SBBenn eö erlaubt 
ifl/ in ben ^cobirften unb iöuotienten bie legten ^ccimaU 
jiffecn alö unbebeutenb ju bernac^läfpsen, »icb bie t)er^ 
fßcjte SKuftiplifation unb 2)it>ifion ongewflnbt. — SEBocin 
befielen i^ce SJoct^eife? Unb buw^ n>e(4)e SWittel ecföngt 
fie biefclben? 



[1] 



1) tl^MtfPti. , 

1) OÄ57 2) 1,007 3) 0,00076 

0,678 2,346 13,795 

1,535 3,353 13,79576 

4) 12,0134 5) 0,90058 

196,785 7,634 

* 7,00006 3,007956 

215,79846 11^2536 

6) 7,346 7) 7,6 

. 8,26 138,05934 

37,534 15.4 

. 19,0005 10,76 

10,94 0,3592176 

' 103,729 1365,7 

186,8085 ^l'^ 

' 0,005 



1575,5318576 

8) 19,3576 9) 113,67849 
17,2340 76,859 

7652,007 9,7 

0,5 5 

39,069534 152,6043 
.7,83 735976 

5,69784 9,437 

2,350006 8,65 

7744,04598 7,94 

391,72855 



3) ««»ttofHott. 

1) 0,947 2) 9,567 3) . 213,5734 
0,195 3,078 87,6572 



.». 



0,752 6,489 125,9162 
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4) 54,763 
0,921 



53,842 



7) 27,003 
7,6854 

19,3176 



10) 23,005 
4,76943 

18,23.>57 



5) 73,5673 
12,889 

60,6783 



8) 129,57 

6,894356 

1221,675644 



11) 96,5 

0,000783 

96,499217 



6) 385,7<i943 

• 72,57 





313,19943 


9) 


0,975 
0,483764 




0,491236 


12) 


0,5 

o,ooa3 



0,4997 



3) 3Rtt(«|>Ufatiott. 

1) 3,57 X 6 = 21,42 

2) 5,798 X 18 = 104,364 

3) 0^5 X 36000 = 18000 

4) 0,00563 X 17 i= 0,09571 

5) 0,0000054 X 3785 = 0,020439 
V) 3,7 X 2,6 = 9,62 

7) 6,78 X 3,4 = 19,652 

.8) 3,9765 X 4,378 = 17,409117 

9) 32,76859 X 13,0076 == 426,240711284 

1(0 138,5 X 7,695708 = 1065,8556^8 ■ 

11) 0,43 X 0,65 = A2795 

12) 0,576 X 0,;3854 = 0,2^19904 

13) 0,005 X 0,017 = 0,000085 

14). 0,007853 X 0,00476 =r 0,00003738028 

15) 113,5 X 0,072 = 8,172 

16) 0,372106 X 0,0054 = 0,0020093724 

11*] 



17) 0,137 X 0,00056 s= 0,00007672 

18) 0,37^X0,0076894 = 0,0028912144 

ißtttütiU mnlHplilaHon. 



1) 7,65340958 


2) 


0,7653478 


X 2,56307 




X 0,3576 


1530681916 




22960434 


382670479 




3826739 


45920457 


* 


535742 


2296022 




45920 


53573 




0,2736883:? 


19,61622447 




- 


3) 8,56794323 


4) 


37,346859416 


X 0,5284765 


y 


X 0,0070«3458 


4283971615 




261428015912 


171358864 




112040578 


68543545 




14938743 


3427177 




1867342 


599755 




298774 


51407 




0,261557161349 


4283 


■^ 


« 


4,527956646 




m 


5) 0,076934210834 , 


- 6) 


15,7356783 


X 0,000003057026 




X 2,564725 


230802632502 




314713566 


3846710541 


fl 


78678391 


538539475 




9441406 


1538684 


• 


«29426 


461605 




141620 


0,000000235189882807 




3147 

786 


* 

• 


» 


40,3608342 



4) tS>M1lOK, 

n 5,64 : 2 = 2,82 

2) 7,5832 : 8 = 0,9479 

3) -0,357642 : 6 = 0,059607 ■ 

4) 0,32769414 : 18 = 0,01820323 

5) 0,017ffil25.: 373 = 0,00004707 
0) 75 : 16 = 4,6875 

7) 731 : 8 = 91,375 

8) 3,54 : 7 = 0,30571428.- pptrl*« 571428) 

9) 8,2336:17=0,484447-.(<|;€t.4705882352941176)- 

10) 273,694 : 543 = 0,50104051 ... 

11) 6938,57 : 276 = 23,13974637 

12) 0,000215 : 316 _ 0,II(HHXI06S03797... 
1.3) 400 : 0,25 = 1600 

14) 378 : 0,01 = 37800 

13) 5640 : 0,0015 = 3760000 
16) 183260 : 0,476 = 385000 
m 1 : 0,24 = 4,16666... 

18) 2,53944 : 7,2 = 0,3527 

19) 0,02382245 : 0,37 = 0,064385 

20) 1114,869143005 : 0,385 = 2895,764013 

21) 56,4 ; 0,00015 := 376000 

22) 10287,3« : 0,0036 = 2857600 

23) 0,0001 : 0,02 = 0, 0(B 

24) 145,817 : 0,0563 = 2590 

25) 374 : 2,4 = 155,833333... 

26) .15,713 : 18,18 = 0,86668505... 

27) 137,51634 : 27,63 = 4,97340618... 

28) 0,5 : 76,01342 = (1,00650081 ... 

29) 0,016 ; 0,00762089 = 6,0360404... 

30) 1 : 3,2561047 = 0,30711543... 

31) 38076:137 = 277,92700729... 



VI 



^ 



lY. Slu^jul^ttns tet SJur^^In mb SHec^nung mit SSuti 

iddr6ßen ©eite 33 

1. Uuabrat» unb ^ubitmurscdi au^ Bohlen 33 

a. EliiQbratwuracCn 33 

b. SubifrourselN 35 

2. SBuraetn aug $Bu(b|labcn»9(uötTÜ(fen 37 

a. ani einfachen 37 

b. £Uobratn)uraeCn aui aufammendefe^tcn .... 38 

c. ^ubifiDurjcdi QUO sufoinmcndcfegtcn 39 

d. £luabrQt« iinb SubifrouraeCn aui unvonftäriMdert Iluobraten 

unt Rubelt 4u 

3. {Rec^nuttd mit SOßurscIdcögeit 41 

a. (KbbiHoti unb ©ubtraftion 41 

b. aSetrürsunddi unb SSerraanblungcn 42 

c. anu(tiptifaHon 45 

d. !Dbifton 48 

9 e. £luabratmuracC au&^=tv/l7 5i 

V. Se^eicbnung in SBurjelgr^ßen turd^ SrudE^pctenjen 

unb Sifd^nung bamft 52 

1. lBesci(^nund 53 

2. SRcd^nung 54 

a. !mu(tipriratioii 54 

b. !{)ivifioii 55 

c. ^otenacn oon ^otenacn 57 

YL SRec^nung mit imogin&rrn ©rip^tt ss 

1. !Xbbition unb ©ubtratHon 58 

2. SDIuttipUraHoit 59 

3. SMoiftpn 00 

4. £luabratn9urae( aiii A+BV—i 6« 

VIL giebuftionen 62 

I. ^urc^ bte SSfrcInigund ber IBrfic^c 62 

2« S^ucd^ ba^ «uf^eben bcr Stucf^e 65 

3, SBermif(|)te 67 

VIII. SJcaarit^men . . 71 

1. ^uptfornuht 72 

2« Xnwenbung berfeCben auf bie S^efHmmuitd bet £odatit^meii pon 

^bwftnt, JduoHeiiun, ^otenaeit unb 9DiiT)e(n . 72 - 



VII 



a. %üt aUQtmtint ober S^ud^flaben « 9lu^rii(f e . 6dtr 72 

b. Sü( Bohlen «Xu^^Hicfe nac^ tmi !Bri09f((cn 69fl(m 73 

3. ®ebrau(^ bec ^roportionaltl^ile 77 

a. fSti O^rftimmuitd Ut £o9arit^iticn fo((f)er Ballen, tetlö^t 

bie ®rensen bcc Safein überf(bretten 77 

b. SSei Seflitnmuiid ber B^bleii fuc folcbe eogarit^meti , 

loeCc^e ft4> ni(f)e genau in ben tafeln ffnben . . • 77 

4. SBirtlic^e IBerecbnung bec .Sablen « Xutbrficfe mU J^filfe bet 

ßogaritbmen 78 

IX. ^nmuMmen, Scmbinattonen unb SSamtioncn so 

1. ^ertnutationen 8i 

a. 2Birfli(^e S^arftenungen ber ^ennutation .... 81 

b. SCnaabt ber SSerfe^ngen 84 

2. Soinbinotionen 85 

a. mit tSieberboIunden. c^^arfrenung unt tXnaabO . . 85 

b. ebne SBieber^odinden. (X)arflellund unb SCnja^O . . 89 

3. SBariotionen ... g2 

a. mit ä&ieberbotungcn. (i^arfteHund unb 9(naab() . • 92 

b. o^ne SGßtcbert)o(unden. (S^arfteUund unb 9(naabD • 94 

X. ®er bittomifd^e unb pol^nomifcbe ®a$ füit ddnje 

pojirtbe eppcnmUn . . ^ os 

1. !^er binomtfc^c Ba^ '95 

2. !^er polpnomifcbe 6a6 loo 

XL ?)rcgrefftonen 103 

1. oritbmetifcbe. (%ik^ ftgurirte Ba^(en) 103 

2. 9cometrif4)e 107 

XII. €cntmuirlt(^e ob^r Stttmhv&d^e . ! . . . m 

1. Kettenbrücke im SCHdemetnen 111 

2. SSenoanbtung ber geiv&bnHcben Vdxüd^t in £ettenbrü(i[)e ... 114 

3. a^envanblung ber ^urjctgröge V^ ^ in einen continuit(t(|)en 

IBruc^ 117 

3tt>ette Kbt^etUng« 

XIII. Strenge Sluflifung ber olsebratfdften ©(etd^ungen 121 

1. S)ie Oteic^ungen im STOfgemeinen " 121 

2. Gleichungen vom crflen ®rabe . 1^' 

a. mit einer unbefannten ®röie ^^^ 

b. mit mcbreren unbefannten ®rö6en ^^ 



VIII 



3. ®(ei(^ungcn vom swcttcn ®rabc Stm 130 

a. mit (inet unbcfannten ®rö§( 136 

b. mit met)rercn unbefannten ®rd§eit . . . . i4t 

4. Vliiflöfund bcc ®(cid)unden oon ^oberen Q^rabcn • . 147 

a. S>ic Carbanifc^e ^onnrt 147 

b. Tiai S(ufiu(^cn ber rationalen SBuraeCu .... 148 

5. ^in paar allgemeine §o'0e, wo |!(b bie ^ieid^ungen mit 

mebreren unbefannten trögen (eicbt auflöfen Caffen . . 150 

xrv. aiuflJfung in ©leic^ungen burcft 5?Ä^erunfl . . 153 

1. (3^tet(^unden mit einer unbefannten ®rö6e • • . • / 153 

2. &U'id)unQtn mit mebreren unbefannten trögen . \ 159 

©rftte abt^eitutts. 

XY. Sluf^abrn Aber iie (SUidjun^en M erflen @ra^ 

ie^ mit dnet unbefann^ett @r6pe 162 

XYI. Slufgob^n ffir bte Gleichungen be^ er({en @rd^ 

be^ mit mef)ret;en unbefonn^en @r6ßen . . 204 

XYII. Slufgaben ffit bie ^©leicdungen be^ {weisen , 
@rabe6 mit einer unb mit mehreren unbefann^ 

ten @r6pen 224 

XYIII. Slufgaben ffit; bie ©(eic^ungen locn ()6^eren 

©raben . 244 

XIX. Unbefümmte obet; bic{)b<^ntif(^e Slufgaben . . 255 

XX. Slufgaben för iie ^rogtefffcnen unb ftgurirten S<\f}Un 272 

XXI. Slufgoben au^ bet 3tn^^ unb iKentenrec^nung 234 

XXII. Slufgaben f&r bie ^ermutaticneu; Sombinattj?^ 
nen unb 93ariaticnen ; mc aud^ ffir bie ^erec^^ 

nung M SBa^rfc^ieinlidlien 294 

XXIII. SJermifc^ee Slufgaben 305 



9 



£{c bebcutenbe ertocitcrung tcr @c6§en(e^re m bett 
leiten ^a^tf)mievUn, tie \>avand ermact)fene SecDtelfMtt^ 
flung unb Sectticfefunfl i^rec ?e^cen unb @ä|e rinccfriW, 
unb bie SSefcbcinft^eit unfecec ©cifteöfrifte önbccccfciW, 
machte e« 6a(b jum S3eb6rfni§; f4)icf(ic^e 3^ic^^n f&c m^ 
fece äJorfteüungen einjufu^cen, eine ^üä)mfpvad)e, furjec/ 
öuöbcucföDoUei: unb beflimmtec ali ©orte. — SEBie errelci^t 
bie SBuc^ftabencec^nung bicfen 3»ecf? ©elc^e ^ti6)m 
btauä^t fie fiic bie «bbition, (Su6tcaftion, 3»u(t(pIifdtion 
unb 2)it)i|ion? — Söa8 ^cl§t ein Sfggcegat ijon @r6§en? 
SBöö bebeuten bie Älömmcrn unb |)afen?^SEBo bebientman 
fic^ i^cec? SGBuibe eö n?o^I ein 9i)?i§t)erftftnbni§ ecjeugen, 
wenn man fie »caliege? — SEBaö finb Soejf icienten ? 

5ßaS nennt man entgegengefegte @c5§en? 2Bo finben 
\\ö) Scifpiefe baüon? — SBaö l^eißt pojitio unb negatio^ 
obec beja^cJt unb Decneint? — 2)aö, »aS bie @r6gen ju 
entgegengefegten macbt, ift nuc eine Sigenfc^aft, eine S5e;f 
jie^uns bec einen auf bie anbere* — SEBie ^ei§t bie @c6ße 
o^ne biefe Sejie^ung gebacbt? — SSemnigung entgegen^ 
gefegtec @r6§cn ifl eine ©ubtraPtion abfolutec ®r6§en: 
wee^alb? 





. 1) 9t»»{t{ott. 
n) Stbbitiptt einfaä)et ®r»#ett. 




a 


2) 7« 3) §^- 


4) ß 


a 


5a ' / 


6 


2a 


12« 9/ 


a+6 



10 



6) 


7a 
lOr 


la+iSke 


9) 


-6a 
10a 


« 


4a 


13) 


—7a 
b 



6) a 
.«— a 

. 

10) —3a 
2a 



— a 

14) -a 
— a 



7) 17« 
—6a 


8) 5a 
—9a' 


IIa 


"^ 


Tl) « 
a-b 


12) 8a 
.— 5J 

8a— 6» 

r J* 


J5) —3a 

—8a 


16) —8a 
-36 



—la+b —2a —IIa -8a— 36 

ot(c 6— 7a o^n; — (8a-h36J 

17) 3a . 18) -125 19) —^ 20) —7c 

—5a — 45 ^ —5c 

8a 135 13V —3c 

6a _ 36 — y —15c 

21) 5<l 22) 8e 23) 36^ 24) 3a 

Id —4e 2% -r^a 

d 7e —5g 7a 

— 8rf — Ijg 7Ä 25 

öd . —10g -c 

_12g^+»Ä 45 - 

oöfc 9A— 125- 5a+65— c 



b) älbbitioit {nfatnmenoefetter @rft@en. 

1) 7a— 5c+35 2) '5a+ 45— 3c— 7är+8 

2a— 3c— 75 • 3a— 125-i-7c— lOrf— 4 

. 9a— 8c— 45 8a— 86-i-4c— 17(/-|-4 

3) 12A-3c-y+3g' 4) 16a— 5ö+10c— 9d 
—9h-*Scr-2f-9g+?>x 3a+185— 5c— 7rf+3e 
9A4-5c-9^-6£--f5x —7a— 25 , — 3rf4-5c— 9ä 

IIa— 35+ 2c+ M +7^ 
23a-f- 85+ 7c— ll</+8e— 2A 
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5) 7x— 6y+5Ä+3— g 6) 8d-h h 

— X — 3y — 8— g 2a— h+ c 

— x+ y—3z^i+lg — 3a-:l-5i +2d 

. jg4-8y^--5gH-9-t- y — Sii +7g— &/ 

4r-4-3x +2+5g^ 2a— i+5c+3</ 

7) — a+36— c— 11M+ 6e— ^ 8) —^-1-3« ^ 
3a.2&— 3c— i2+27e ^— 2a 

56— 8c + a?— y . y-3a 

— 7ß-.6i+17c+ 9rf— 5e+iif +2a 

_3a — 5c— 2rf+ 6g— f^+g Ö — 

—8a -.I09rf+37e— 1(^4-^ 

Der Se^rer mith »o^f tf)m, für bte Sud^flaben NfKwaitf 3a^ 
leit aniune^men, ttm feinem .©(^ttfer tie SRidKigf ett ^er SReftiftote o» 
fdi^ud'd) iu tnac^n. Died tfl &&er(iaupt im einfände immer rot^fam. 



2) (SnBtrof tiom 
a) S^nhttattivn (tinfad^tt etd#ett« 



1) a 
a 

O" 



5) 


7a 
56 




7a- 56 


9) 


a 

-4a 




5a 


13) 


— 7o 
—7a 



2) 


7a 
3a 




4a 


6) 


a 




-r-a 




2a 


10) 


a 
—6 


a 

• 


-N» 


14) 


— 19o 
—20a' 



3) 









7) 


8a 




— a 




9a 


11) 


3a 
-26 


3a+26 


,15) 


— 6o 
—5« 



*) 


±\d 




-6J 


8) 


6a 
— 5a^ 




IIa 


12) 


— 9a 
3a 


< 


-12a 


16) ■ 


—3a 
-56 



a — a i.3a+56 

ober 56— 3a 



13 



17) -13 
3 

—16 



18) — 8 
—17 

9 



19) 12 

—7 



19 



20) —13 

—8 



— 5 



b) ^nhtteXtion infantmrngefe^tter Ovftfeti* 



1) 3a— 26+6 

2a — 76 — 3 

0+56-+-9 



2) 13a— 26+9C— Sd 

8o — 66 -|-9c — 10J+ 12 



5a +46 



7rf— 12 



3) _7/+3m— 8x 

—(if—5m—2x+3d+S 

■ —f-^m—Gx—dd—H 

\ 6) _a_56_|- 7c— d 

46— 3c+2</+3A: 
_a_9i+10c— 3</— 3A 



4) 2a— c^ h—l 
9a—3e+4h—l—c 

—7a+2c—5h ' +c 

6) 3Ä-2ft 
9f-7 Sk 

3h-9l+6k+l 



7) _3a+6— 8c+7c— 5^+3Ä— 7x— 13j 
Ä+2a — 9c+8g+ 7/ — 7.t— y-^3l—k 

_5a4^ft-f. c— e— 12/+3A — 12j+3i 

8) 56— 3«+2()3c+5 9) — 146+3c— 27J+ 3— 5g^ 
— 26^8a+ 67c+7 7a- 5c— 8J+ 36—12+ 7g 

76+5a+136c— 2 — 7a— 176+8c— 19f/+15— 12g^ 



10) 6a+ 5— 36- 5/— g— Ä 
—2a— 96+ Hg— 9^-»-7/— 8 

8a+66+13 — 12/— 9^+8Ä 



11) 3ct-2Z+5c 
SI+:Jc—41 



12) 3a— 176-106+13a-2a 13) 5<;+3 

66— 8a— 6— 2a+3J+9a-5Ä 2c— 9— 7c 



15a— 326— 3<i+5A 

14) 8a— 56— 3c— 7J+5c-8/+3^+i7Ä 
— 2A+3c— 56+2rf— 4g— y+gg- 5k— l 

8a— 6c —9d+9e— /—6g+24k+l 

15) 32a + 36— (5a+i76) = 27a — 146 



lOc+12 



• / 
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16) 43a— (5c+3^— 7a— 5jf+3a) = na—5c—3/+öx 

17) —8a+5b—3c—(7a—3h—2c)=:—iöa+Bb—c 

18) 3a— 5<;+3i— (7ä— 5i-J-8c— 2e)=8<i-|-2c— 4a— 13c 

19) 37fl-5/— (3a— 26-5c)— (6a— 46+3Ä) 

= 28a+66— ^+5c— 3Ä 

20) a+6-(2a— 3i)-(5a-i-76)— (— 13a+2&)=7«r-5i 

21) 4a-|jr-(Ja-^^)-(36+V^-|o) 

= ^\a-Ux-Zb = 5| _ ^ _ 36 



3) Ttttltiplttation. 

a) mnltiplilation tinfaä)tt etilen* 

1) axh=hxa^=zab=zha=za*bi=ih*a 
. 2) axhxc=zalc:=2ach:=^h(ic:=^hca=cab:=cha 
. 3) — flXfc=— a6 

4) aX — 6=— /i6 ' 

5) ^aX—h = ab 

6) 6flX76=42ö6 

7) 17«x!£ = V«6=^ 

8)|xy=i|^=W 

9) — 3axl4c=— 42ac 
10) 7aX— 106=— 70a5 

41)|aX-|6=-i«5=-^ 

12) ax— 76=— 7o& 

13) —6a X — lla:= 66ax , 
..^ 5a 36_15a6 



. / 
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15) äbXcdeszahcde 

16) -^&ahcX—lade=^aahcde 

17) —6hdxOhhdxy=—4Rbbbddxy 

18) —iäbdX \cdf/=:— \ahcdd^ 

19) 17öceX5=85ace 

'"'' 6«fe^^ 5c<fe 

__- 1 ,,- j 4crf 



6de 



^J y^^ 3A ^ 

25) 3ai X 2cJx 4^^= 6äbcdd/g 

M) — ^XiX— 54^=:5«4r 

27) _4ö6 X - 5^ X - 5^^5^ 

28) — aX— «X — aX — a=:aaaa 
«^v 2ac Sbd , ^ 3ad 

30)lx_?Hfx-^=-?eE 
a XX XX 

« 

b) aRnIti|>I{fai{ott snfattttitengefetreet 0r0#c«. 

1) (6«+3i— ^)X5^=30ag'+15fe^— 2§/^^ . 
«) (— 2i+3c— g')X— 8Ä=166Ä— 24cÄ+8g-Ä 
3) (7<u/— 15&C— 16a€^)X 10ai=s70aaB<2— i30<{56c 
— 160aa£</ 



I < 



1» 



I 



39ac 



25bdg^ 5 

5) («•+*) (c-HO := ac+hc+ad+bd 

6) (ö-t'i — c) id—e) = ad+bd — cd—ae>—be-\-ce 

7) (2o— 3J— 8c— J+9fi) X (7^+2g^— Ä)= 14«/ 
-216/— 56€^— 74r+63c/+4«^— 66^— liSc/f 
— 2d'^+18cg'— 2«Ä-|-3iÄ+8cÄ-|-dÄ— 9eA 

8) (7Z— 2m— 9) X (3/— Um) = 21«— 83/m— 27( 
+22mm+99m 

9) (2a+5&+3c— ^e)X(3o+ 106+1^ = 6aa 
+35a& + 9ac — 1 5<ie + 50&Z» +30&C — 54)&e 
+30fl/H- lbbf+4^cf— Ibef 

i(0 (ia+b)X(ia—b)=aa—bb 

11) (a->f-b)X(a+2))^aa+2<i&+&5 

12) (a— 6) X («—&)=««— 2a6+6ft 

13) (3ß+56— |c) X («— 26+9c)= 3aö— öi+ \^ac 

— '10ä6h-52Jc— .^cc 

14) (Sc-S^^+ig'- |Ä) X (je- rf+7^+^Ä)=2ff 

15) (5a6+3«c— 4Äc) X (7a6— 18ac+2fcc+rf) 
:= däaahb — 69aabc — 18a&&c + babd — 54aacc 
+ 78aicc + 3ac J— 86fccc — 46c J 

16) (136crf+206ce— lOtdc) x (46c+36rf— 12e) 
rs5266cc<;+8066cce+2066c<fe+3966c</<j 
— WAdde— 1566c Je — 2406cce + 1206d^<; 

17) (5fla— 3a6 + 766) X (3a— 6)= 15««a— 14«fl6 
+24a66 — 7666 ' 

18) (rt+6+c)x(« + 6 — c)=««+2a6+66— cc 
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r ^:>-=; 



.-ix u: >-..-, 




1^^ *v*: A> 
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■^ r.'.<; - i> 






2 

'« 

I 

'2J 



17 



9) aU : a = bc 10) äbc l ad s= ^ 

U) 8fmn : -2fgm = - J 

12) — i2abcde : — Sacd = ^ 

13) 6abde : — 26/ = — ?^ 

14) Tlaaalhcfg l - iSalcghk = — ^^ 



7 

15) 35aq/^°7n : ftaaqffgmn = -t- ' 

16) «-1=:?^ 

._^ 3<>/J: , 2/jj; 15a<fe 

-^ 6c • 5c<fe~ 2i« 

18) 5/)„:_3«!« = >.5^ 

56cx * "" 15 bccx 

^ Vggi'ifln-lgg 
21) iac : loirf = jgj 

b) l&toiflptt gttfaiiimeti0efe<|tfr Stufen« 
1) (3«c-.2«&-/+^):2«=|-de-Z+5f 



2) (18«^— 66dcr-2arf):3a<y= ^ — ^-^ 

3) (8aö— 6a6H-4c+:i):— 2a=i— 4a+36— ^ — .4 

4) (il2acfg - 4a//g + Zfggh) : 4aabb/g =; ^ 

ahb . 4aabb 

[2] 
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19) (3aaa+35aab—nabb^i3hhb)X(Saa+26ab 
—57bb^=:9aaaaa+ i83aaaab+6S8aaabb 

— 2il6aabbb + GSiabbbb + l^lbbbbb 

20) (3a— Ä+2c— 3J+5e)X(17rt— 2Ä+12c)=51iifl 
^23ab+10ac^Mad+85ae+2hb^i6bc+6bd 
— i0be+24cc — 36cd+ 60ce 

21) (a+6+c+c0x(« — 6— c — dr)=«« — 66 — 26i: 
— 26rf— cc— 2cd^dd 

22) (— 2«+36 — cc)x(— 3/— 7a+cc)=6a/— 96/ 
+ 3ccf+ i4aa — 21 ab -t- 5acc + Sbcc — cccc 

23) (f 7n— 5/1— ipp) X Q/n— 2/i+6pp)=|m7w— Vm» 
H- ^^^mpp + iOnn — VPP ^^^PPPP 

o»i^ /öö fl6 , 66 \ ^ ^ 3ag 2d6 , 6&\ 3aaaü 

19fl<yfl6 2iaabb 9abbb bbbb 
iOxxxy bxxyy i^xyyy yyyy 



'or 

LS? 



4) ^itrifion« 

5)5ö:36=|| 6) -16a=:8J=:-^ 

7)12a:-4&=-~ 8)-14«:-46=^ 
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4c 
9) ahc : a =s bc 10) ahc : ad ss -t- 

H) 8fnm : -2/gm = - J 

12) — i2abcde : — 8acd = ^ 

13) 6flJ(fc : - 2i/ = — ^ 

14) 27aaahlc/g l - iSabcghk = — ~|^ 

7 

15) 35ai^g7n : öaabffgmn =: -^r > 

^ bc • bcde~^ 2bx 
18) ^m:-.32!«=:_5^ 

i»-) 2ar „3 __ 2y 

56cx * 15 &CCX 



20) 



4n 



21) \ac : lofcj = j^ 



b) iCfoifiPtt )nfamtttett0efc<|tet 0r0#c** 
1) (3«:-2«ie--/+ *):2a=r^-de-^-f 



c 

a 

%c Ibe 2 



2) (18a^— 6idc^— 2a</):3a4rs= ^ — V ~ Ö" 

3) (8aa--6a6-|-4ß+l):— 2a=.— 4a-|-35— ^ — ^ 

4) (Slaifs - 4airs-+ 3/^g/i) : ^aabbfg =;^ 

äbh 4aabb 

[2] 



12 



17) —13 
3 

—16 



18) — 8 
—17 

9 



19) 12 

—7 



19 



20) —13 

— 8 



— 5 



b) ^uhttttftion ittfaittmcngefe<|tet 6t0f eit* 



1) 3a— 26+6 
2a — 76 — 3 



2) 13a— 26+9c— 3d 

Ba — 6b+9c— l{)d+ 12 



5a +46 



7</— 12 



3) — 7/+3m— 8x 

— ^— 5m— 2j:+3</+8 

' ' • — f+8m—(ix—3d—H 

, 5) _a_56+ 7c— d 

46— 3C+2J+3A: 
_«_96+10c— 3rf— 3A 



4) 2a- e— h—l 
9a_3e+4A— f- c 

— 7a+2c— 5A ' -|-c 

6) 3Ä-2ft 
9f-7 — 8A: 

3A-9/+6Ä+7 



7) — 3a+6— 8c+7c— 5^+3Ä— 7x'-13y 
Ä-+2a — 9c+8e+ 7/ — 7.t— y-^Zl—Tc 

_5o+Ä+ c— e— 12/+3A — 12j+3/ 

8) 56— Sfl+2(>3c+5 9) — 146+3c— 27J+ 3— 5^ 
— 26^8a+ 67c+7 7a— 5c— 8rf+ 36—12+ 7ff ■ 

76+5a+136c— 2 — 7a— 176+8c— 19f/+15— 12s^ 

11) 3c-2Z+5c 
8Z+.7C— 4/ 



10) 6a+ 5— 36— 5/— e— h 

—2a— 96+ 8ff— 9A+7/— 8 

8a+66+13 — 1-2/- 9g^+8Ä . c— 6/ 

12) 3a— 176— 106+13a— 2a 13) 5c+3 

66— 8a— 6— 2a+3rf+9a-5Ä 2c— 9— 7c 



15a— 326— 3</+5A 



lOc+12 



14) 8a— 56— 3c— 7J+5c-8/+3ff+i7Ä 
— 2A+3c— 56+2<f— 4g— y+Q,?— SA— Z 

8a_6c — 9c/+9e— /— 6^+24Ä+/ 

15) 32a + 36 — (5a + 176) = 27« - 146 
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16) 13a— (5C+3A-7«— 5jf+3a) = 17a-.5c— .y+5x 

17) _8a+56— 3c— (7a— 36— 2c)=— 15o+86— c 
18)3a— 5c+3i-(7a— 5J+8c— 2e)=8rf+2e— 4«— 13c 

19) a7fl-5/-(3«— 26-5c)— (6a— 46-|-37i) 

=28a+6i— ^+5c— 3Ä 

20) a+6— (2a— 3i)— (5«-i-76)— (— 13a+26)=7<r-5Ä 

21) 4a-|a:-(?a-^a:)-(3fe+V*-sa) 



3) Ttttitipiaation. 
a) mnltipUlatiou einfädlet etd#ett« 

1) axh=:bXa7=ab=:ba=za*h=ih*a 
. 2) axhxc=:alc:=2ach:=l(iczizhca=cah=zcha 
. 3) — flX&= — a6 

4) ax — 6=— ö6 ' 

5) ^aX—h = ab 

6) 6«x76=42ö6 



8)|x|=l|^=W 

9) — 3aXl4c=— 42ac 
10) 7aX — 106=— 70«6 

ll)faX-|6=-i«Ä=-^ 

12) ax— 76=— 7o6 

13) —6a X — llar= 66a* , 
..^ 5a 36_15o5 
^*J — 4 ^ ■" 7 "" 28 



f 



15) abxcdessahcde 

16) --&abcX—ladesss3liaabcde 

17) —Sbdx9hhdxy=—4^bbddxy 
\'S)—\dbdx\cd«/:^—\abcddrf 
19) 17<tceX5=85ace 

21)_^X«ff=-?^ 
^^ 6cde^^^ bcde 

n)j^j^xicd^j^ 

**^ y^^ 3A ^ 

25) 3ai X 2c Jx 4^^= 6abcdd/g 

86) —Jx,6x-5#=5ä<y 

27) _4«B X - 5^ X - 5^-5^ 

28) — öX— öX— aX— a=«aaa 

O X X XX 

k) IBtnltl^IifatiPtt }iifatttittett0efe<rter 9tH*n, 

1) (6a+3i— y)X5g^=30ag'+15&g-— 25/g; . 

2) (— 2i+3c— g')X— 8Ä=166Ä— 24cÄ+8^A 

3) (7öJ— 15Jc— 16«^)X 10aJ=70aaferf— iSOqtic 

— 160aa&(/ 



• * 1 



IS 



„ /5a 13c 6A .A_Sa 3aa 



99ac 
iiidä 

iSah 2ia • 

25bdg'^ 5 

5) (tf+fe) (c+rf) = ac+bc+ad+bd 

6) *(«-f^i — c)(d--e) = ad+bd — cd^^ae^^be+ce 

7) (2a— 36— 8c— J+9^) X C7/'+2g-— Ä)= 14ii/ 
- 216/— 56^— 74rH-63ö/+4Äg^^66^--l(ßc/f 
— 2Jg^+18eg^— 2flÄ+3tÄ+8cÄ-HfÄ— 9eA 

8) (7/— 2m— 9) X (3/— lim) = 21K— 83/m— 27/ 
+22mm+99m 

9) (2a+5h+3c^6e)Xi3a+iOb+i5/)z=z6aa 
+35ah+9ac—i5ae+50bh+30bc—5tibe 
+30^+ 756/+ 45f/"— 75c/" 

10) (<i+6)X(a— 6)=aa— W 

11) (a+6)X(a+fc)=aa+2a6+fe6 

12)'(a— 6)X(<i— 6)=o« — 2a&+66 

13) (3a-+-56— |c)X(a— 2J+9c)=3aa— öi+ V<"^ 
— '1066+52JC— ycc 

14) (3c-5^+!g^-3-Ä)X(|c-rf+7^+^A)=2rr 

-Sigh-kJ^h 

15) (5ö6+3ac— 4Äc) X(7a6— 18ac+26c+rf) 
= 35^^66 — 69aabc •^.iSabbc+5abd — ^Aaacc 
+ 78abcc+3acd—Sbbcc—ibcd 

16) (136crf+206c^— 106rftf)X (46C+36J— 12^0 
:=252bbccd+S6bbcce+20bbcde+a9bbcdd 
—30bbdde—i56bcde''240bcee+l2ßbdee 

1 7) (Säa^ 3ö6 + 766) X (3«— 6) = 1 5aaa — i4aab 
+24a66 — 7666 ^ 

18) (/i+6 + c)x(«-f-6 — c)=fia4-2«6-^.66— C6- 



' ?' • 



i," 1'. • ■ 



• • 
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19) (3aaa+35aab—nabb^i3hhh)X(3aa+26ab 
—51bb)=9aaaaa+ I83aaaab+688aaabb 

— 2Al6aabbb + 63labbbb+Ulbbbbb 

20) (3ö-.t+2c— 3J+5e)x(17«— 26+12c)=51flfl 
-.aSat + lOac — 51 acl+ 85ae + 2hb^l6bc+6bd 

— iObc+ 24cc — 36cd+ 60ce 

21) (a+6+c+cOx(ö— 6— c— d)=flrt — 66— 26c 
—2bd-'CC-'2cd^dd 

22) (— 2a+36 — cc)X(— 3/— 7a+cc)=6ry/— 96/ 
+ Sccf-i- iiaa — 21 a6 + 5acc H- 36cc — cccc 

23) (f m— 5n— \pp) X (im— 2/i+6pp) = fiuTii— V mn 

»«(f-t*^)x(?H-f)=35/-^ 

95^ /flÄ___ö6_ 66\ / 3gg 2<i6 66\ Sgaffg 

Vora; 2a:j yj/ Vora; 5j:/ jy/ xxxx 

i9aaab 2laabb 9abbb bbbb ' 

iOxxxy bxxyy X^xyyy yyyy 



4) !Z)itrifiom 
a) Stoif{ott einfädlet ®td#ett« 

1) «:»=j 2) -.a:ft=-| 

3) o:~fe=-^ ^ 4) -ö:-6=^ 

6)5a:3i=|j 6)-16a:86=-^ 

7) 12a:-46=-~ 8) -14fl:-.46=^ 



* IT 



hc 
9) ahd : a SS bc 10) abc : ad = j- 

U) 8fmn : -2fgm — -J 

12) — 12flicA : — 8acJ = ^ 

13) 6«6de : - 26/ = - ?^ 

14) 27aaabbc/g : - ISabcghk =. — ~^ 

7 

15) d5ab/gm l haabffgmn = — t- ' 

16) - • ^=H^ 
*"' 6 • d bc 

ATS ^"f^ . 2/Jrx i5ade 
5bcx * ~ 15 bccx 



2(0 



4n 



21) iac : l-*<i = i^ 



1) (3«c-2«efc-/+J):2«=|~d^-/+2^^ 



2) H8a<^-^6bd^-2ad):3a^=z ^ _ ^ _ ^ 

3) (8aö— 6a6+4c+l):r-2«=5r-4a-|-36— — — .J^ 

4) 02acfg - ^//g+ 3/gg?0 : 4aabb/g =; ^ 

ahb 4kaabb 

[2] 



•^ 
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SN /« . /<* o . A.3« ««? . fdd j 7 



d 
3c 

6) («6 — oc) : (S — c) = « 

7) Xßc — 6c -4- ai — 6i) : (a — i) = c •+• i ' 

8) (4aa + 6a& — iax + 9tx — ibxx) : (2a + Ox) 
= 2rt4- 36 — 5x 

9) (14/z^ — 216/ +lcf-k- 6ag — 9bg + Scg) : 
(l/+3g) = 2a — 3h + c 

10) (4xxx 4- 4ra: — 29j: + 21) : C2x — 3) = 2xx 
+ 5x — 7 

11) (?iXXx—^xx—Sx+S):Qx—l')=:3xx+^x—9 

12) (aa+«64- 2ac— 266+76c— 3cc) : (a +26— c) 
= a _ J + 3c 

13) (12rta + 26«6 — 36ac+i8ad— 1066 + 296c— 66d 

— 2icc + 9cd) : (6fl — 26+3c)=2a+56— 7c 
+ 3d 

14) (1 19cc — 200c J + 408ce — 1 iStf— 39dd +.72de 
_|.37c7/-96e/+2(JÖO : (17C + 3J-4/) =^ 7c 

— i3d + 24c — 5/ 

..^ /o 7rt6 21 «c 566 . a36c 3cc\ 

15) (3««-^ ___ + -^^ ^1 

: (3a— 56+^) = a+|- — 2c 
AUS ^nrr ^¥k . 29/x . 21 M i5hx . .tj\ 

• V3~T'*"*;— *^"" 2""*"3 

17) (30öo6 — 6artc+ 75«66 — 15a6c) : (15rt6 — 3ac) 

= 2a + 56 
18)- (36afl6 — 63a66 + 20666) : (l!2a6 — 566) 

= 3a — 46 
19) (12xxxx — ISxxxy — iOxxyy+nxyyy+Syxyy) 

l (ßxx — 4xy — rj) = 12a:x — 5xy — .3^^ 



IT 



9) aW,a=: hc 10) abc : adssj- 

H) 8fim : -2/gm = - % 

12) — i2abcde : — 8öc</ = ^ 

13) 6ß6(fe : — 2i/ = — ^ 

14) THaaäbhcfg l - iSabcghk =: — ^^ 

7 

15) 35ab/gm l baabffgmn = -7- ' 

16) £ • l- f^ 

iT\ ^^^ . 2^j; i5a de 

5icx * ~ ibbccx 

21) |«c : ^abd =: j^ 

b) l&toifiott iufammntgefettet Ardf m« 
1)_ (3«c-2«<fc^/+^):2a=|-&-/+5f 



2) (18a^— 66ds^-2<«0:3a«y= 5 ~ V ~ Ä" 

3) (8aa—6fl6-|-4c+:i):—2ar=^-4a+3i— — — ,-?- 

a 2a 

4) (12«€^g' - 4a//g+ S/ggIO : Aaabbfg - ^ 

ahb . Aaabb 

[2] 



80 

31) (aaaa'^9aahh — dahcc-^cccc) l (aa— SoA-r-oj} 

=z aa + 3ab + cc 

X 

32) (aaaa ^^hbbV) l (a — li) =: äaa + naA + nU 

+ 666 

33) (32aaaaa + bbbbh) : (2a + &) = iSaaaa —SaaA 

+ Aaabb — 2abbb + bbbb 

34) i^^l^ _ g^mm 70<ym _ ^^\ 

V 2c g- /2c g' 



c) 9>arHaIi>{»ifion f flr ftie J^äUf/ top >rr S>i»if»v in >(i 

S>i»i>^n> nid^t anfielet. 



t) l':(l-6) = l + j-^ 

66 



= 1 + 6 



= 1 + 6 + &i 



1 — 6 

666 



2) l:<l + 6)=r 1 — 



1 — * 

== 1+ J + 66 + jjj + WM 

1 — 6 

SS 1 + 6 + 66 + 666 -t* 6666 + »*» 

6 



= 1 — 6 



1 + 6 

66 



■^1 + 6 

=: 1 _ 6 + 66 - 4^ 

1 + 6 

— 1 _ 6 + 66 - 666 + 7^^ •' 

1 + » 

=: 1 — '6 + 66 - 666 + 6666 — ..«# 



•• • 



f 
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% 9) c: («-J) = £+_i£-^ 

_^ £ 6c hhc 

a aa aa{ja — 6) 

c ^ hc . hhc . . hhhc 



a aa aaa aaa{a — 6) 

c . 6c . hhc . 666c . 
a aa aaa aaaa . 



4) c:(a+6)= r- *"" 



a a(a+6) 
c 6c . 66c 



a aa aa(a-t-6) 

c . 6c 66c 666c 



a aa aaa aaa^a+b^ 
c hc . 66c 666c . 



>•••• 



a aa aaa aaaa 
= ± + 2x + f^ 

1— X 

1 — ^x 
= 1 + 2x + 2ar« + 2jMw:-f-»»» 



HI. 9it(!^nunjimxtpottn\tn. 

9Da« (Kt§t eine ^otena in ber @t6§m(e^te? SBa« i^r 
(S^onent? SBa« i^te ©runbjal^f (Saft«)? — «enbett ft(& 
etma bie @r6§e ober tet SBertl^ einet ^oUni, toenn iic 
(Stmbiofyi mit bem (Sn>onenten tettanf^t n>irb? — SS^ic 
mrbctt ^tenjen t>on gleicher &tmtia^ mtittiplicirt unb 
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bioibirt? SGßie betritt man ftc^^ menn bie @vuntia^ 
9etf(()icben ftnb? — &oütc man bü bet S)it)ifton auf ^o^ 
tenjen mit bem Deponenten ober gac mit negattoen 9p 
ponenten gerat^en: meiere SSebeutung mu§ man al^bana 
einer folc^en ^otenj unterfegen? @inb bie t^origcn Slegebi 
ber 9)}u(tip(ifation unb S)ioi|ton auc^ auf foIc()e ^otcnioi 
noc^ anwenbbar? — IDer Deponent 1 fann toeQ^ela^m, 
auö) n)ieber ()injugebac()t n^erbeU/ n?cnn e^ n&tl^ig fe^n 
foUte* — ginbet bei ber Sbbi'tion unb @u6traftioR ber 
^otenjen auc^ eine S3erf&riung ftatt? Unb unter toelct^en 
Umftinben? — SOaS »irb erfocbert, wenn bei ben ^ro^ 
buften unb Üuotienten t>on Ißotenjen eine a^nlic^e S3cn 
ffirjung ftatt f)abtn fott? — SBenn in einem S3rü<^e one 
^otenj auö bem ^ht)Ut in ben SRenner, unb umgefe^ 
auö bem Sf^enner in ben ^hf)Ut sebrac()t merben foU: toelt^ 
SBerinberung muß mit bem ©fponenten biefer ?^otenj tot« 
genommen »erben? 



1) ^bition unb ^übtvattiotu 

2) ajif+läf^cx^ — daf*z=zQa + h — c — d)x'' 

3) 10a*+3a*+6a* — a*— 5a* = 13a* 

4) 30-74. iOa-7—5a--7+a^6=8a-7+a«6 

5) 6*+,2.8'+3*— 19. 6*+5.8^ =7.8^—18.6^+3« 

6) iGa'b^c^— Ga'b^c^ + 7 a'Vc^ =17 a'b^c^ \ 
„. 5«» 7fl* lla^ 4 Ö«^ . 4 I 

8) a~6"*— 9rt«-h5o»i'"+ 6a'"+10a"6'" ==16»fc« 
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12) 



13) 



14) 



9) 5a-34« + 7ab^c — 3a'"b-^ — 12a6»c + 6a-*6* 
— 9a»i» + 6-«- Sa-i-« — 3i^=llo-»6» 
— 5ab''c^iiaH-^ — 9a'b' —2b-' 

3.2-7+5«— 8.2-7+ 3«»6-- — 13. 5«+4a. 2-^ 
+ Cö"6-^=(4ö— 5)2-7 _ 12 .5« +(c-t-3)rt*6-** 

3ä-2J2^ — 7ab 
2ö-26V + 17a6 



10) 



11) ex 




8a*fe — 3a-^fc*c 



5a'"iP + Sa-^i*"-* — 




3«' 



10« 



a + 3a»fca — 2^^fl~3j^m-i 



(6— 3c)a'"6p+C2g^^+3)a-3bm-i^Z:?! +3a»6^ 



x»' 



ZI 186 



9a-3 6-2^* — ^ 



3 — 5«"&'" + i:* — 3 • 2* 

1. 3c* — 5 • 2* 






(9_Ä) 0-36-2^*— 2a''6« 



116 



a 



3 



4c*«8.2* 



s 
« 

s: 






Pa^x» — 13 + 20a6»x — 46'"cx» 



ä2* 



m 



CX 



Ort^^o:* —6-4- 3«fc^x 



5) fi 



17a6'ar 


— lb"'cx'^ 


— 7 






5a* — 


7a»&« 


3c-irf» 


+ 


Id 


3a* 


15a»6» 


7c-» rf» 


— 


3a' 



2a 



Sa" 6 



4c-* c/» 4-.7rf 



3a 
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9) WtniUpUt4tH9»* 
a) VtuMpliSatipn rittfod^et 9tbf^ii^ 

1) a"* X «• =t «■•+" 

2) Ä-" X a* = a-'"+« = a*»-« 

3) a«» X a-^ = a"*~" 

4) a-* X Ö-* = «-••-* = a-(«+«) 

5) 5ä» X a^ X 7a* X 3a« = lOSa«» 

6) IIa-» X 2a-* X 4a* X 9ä^ = 792a« 

7) 2a-5x7a-^X— 3a« = — 42a-«=: — ^ 

a* 

8) o-^ßj X Ä-'d X 10a = 10a-"6rf = ^ 

a - 

9) 3 . 7-^ X 7-« X i • 7« = 12 .^-^ = ^ 



343 

t 

'ex 



10) — a»»-f X — S«*«*»/ X 5aP+'cx = 15a'P-»-«*+*/c 

11) 5fl»6-* X 10a»5*c X — 3a' = — 150a' «6c 

12) — 7a-»6«c-» X3a»6-»csr:— 21ol.-»c-* = — 1^ 
18) 5a»&* X a^6» X 4ac&-3 _ 20a«&»c 

14) Ä*l» *a;X Ä-7Z-öx3Ä-2Z-6a:» = 3h-H-*x^ =|^ 

15) — ISa-^c-^X— 4a-3g-«c«=52a-*J-6c-*5=-^ 

16) ^|a-26•£r^c^ i x ia^h^^c-^d^ = — |c-«-2 ja 

_ 5d' 
3c^+? 

17) ar^bPc9 x a^'i-^i:* X a*^'"6 = a^^hP-"^^ cf>-*^ 

18) f'g^^hd X ?/^+3A^-'" X 4^2m+l^m+2J3 _ 



19) (ö+j^)-*Ä»/* X (a +yy^H-*m x (a + /) 
s= mA» (ö + yy-*-^ 

„. j 8a-» & » ,^ 4a «&-» _ 72<tb-» _ 8a 
^ Ic-^d-^^ 9c*d* ~ 63cd* "" lcd*h* 

„. 6a«6'c-7 ^^ 3a-'b«<r-^ _ 18a«&»c-» _ 18a« t'g* 



**) «J 31.— m,. X >|^__J,— ' 



1 aP+-»6»^» 

3a-* i-^c '^ 4a-P6 "~ 12a-»'-* 6-"^ ~" i2c ' 

-», 2a-"-*6'"+» 6a-» 6-" 12a 



Sx-^y-"!^ x-Py* 3x-P-^ y-*+* z/P 

ih^aP+^y^^ 

'' Ca+fc)-"'Cc*+x') (a-4-6)"-» Cc»-Hr»)i 

3a-*6-*c 3c(a+&)*(c*+J?')— * 

~(a+6)-*(c''-Hc')-'^"" a«6« 



1) (a» — 3a6 — 56») X 4a»6 — 4a«6 — 12a*i* 

— 20a»ft* 

2) (2a»i» — 5a*c*+9a«6«c») X 3a'6c» = 6a»ft«c» 

— 15a«Bc» 4- 27a''&»c» 

3) (7Ä-»/+|^ — 3aÄ-»/* -4- 7) X— 8Ä♦^-« 

-= — 56Ä-» h^— 46Z-» + 24aAI-ä — 56Ä* /-* 
_24aA 56 Mh* 16 



26 

-26 c- d/+— p— _p^--p^4— p— 

5) (o"-* ftsin+J _ 6«'-"* 6»" + afc-») X a""+' t"-* 

6) (a+&) X (a+i) = (a+b)» = a'4-2a6 + i» 

7) (a— &) X ia—V) — ia—hy = a« — 2a6 + i» 

8) (a+6) X (fl— 6) = a» — tV 

,9) (a*— 2t») X (o— 6) =: a» — 2a6ä — a*6 + 26« 

10) (x«— ar— 7) X (ar— 2) =r ««— 5a:^— « + 14 

11) (3i» - 5ÄZ + 2/*) X (Ä* - Ikt) r= 3Ä« -26Ä'Z 

-f-37ft»Z» — iikV 

.12) (^-17/7+31*) X (J* + AfH) = Gf + l/H 

13) (4o* — 16ax-f-3ar») X (Sa"— 2a'a:)=20a''— SS««* 

+47a»x»— 6a*a;" 

14) (,a''+a*+a*') X (a'— 1) = «* — a» 

15) («*— 2a»B+4a«6«— 8afc* + 166«) X (a+26) 

rs a»+326» 

16) (2ö*«*— 36«j»)X(2a*j:»+36V')=4«'-^*-9^'j* 

17) (7a»— 5fl«M-6a6''-^26») x (3a«— 4<i'6+16a»6*) 
=21«'- 43a«ft+150a»t» — 110a«6»+104a»&* 

" — 32a«6' 

18) (^x^+3ax—ia^) X (2.«»- ax — 4<i*) s= 5x« 

19) («• _ 3a«6» + 5a»6«) X (7a« — 4a»Z.« + i«) 
=: 7a'»— 25a*6*+48a«&*— 23a«6«+5tt»i» 
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20) («» — 5a*h + 10ä»6» — lOa'6» + 5ah* — i») 

XCa*— 3a»6+3a6»— 6»)^a«— 8«'t+28a«6* 
— 56a»6''+70a«6*— 56a»6»+28a»6«-8a&'+i* 

21) (rt* + asH-s')X(«*— az+s«)Ä«*+a»»»+*> 

22) (15w-<'3»_7a-''6*+6a-«6«)X(8a-'J»— 3a-'6«) 

120a-*fe* — lOIa-'i« +69a-66» — 18a-*6' • 

23) (13«-'& 4- 10a-»6» — 4al.») X (6«-3fe» _ 186* 

— la^b*) = 78a-86» — 174a-»6« — 295a-26» 
. +2a6« 4-28«*6' 

24) (3ar-2j-7_2a;«j-5+ar«y-ä) X (2x-y-»+6xr-» 

4-12a: V-0= 6a;-«r""+ 14ar-'y-»«+4a!;»y-« 
+ 24j,' j-6 -4- 96a:" j^-* 

25) (5a* 6» c* — 6a« 6» c* + 7a« 6» c«) X (2a*J»c« 

+3a«6*c»— 6a'6«c») = 10a*i«c* +3a'6V 
+ 14a"6»c» ^ 18a»6«c'V+ 21a'»i'c" 

— 30a"'6'c* + 36a"5''c* — 42a' »SV 

26) (14a'*c*— 6a''&c»+c»)X(14a''c»+6a»fcc«— 'c») 

=196a' *c* — 36a*6«c« +12a'6c» — c« 

„ /a' . 20» rf* 7c* \ /«^ 2c»<fV . 7c« \ 
^ U" 6* ~2a*6V ^ U» "~ 6» ''"20^/ 
a* 4c« d* 14c» </* 49c* 



4 



~6« b^" ^ a*b' 4a»6« 

28) (a" + fcp — 2c") X (2o'» — 36) = 2a»'" + 2a«'i»» 

— 4a»'c» — Sa^-ft — 36/*+' + 6fec» 

29) (2a'-*'"fe"+'-4-3a'"+»6"+»-»-cP)X (a'"-»6'-«"'--ca«') 

— 2a-— "' 6"— *"•+* + Sa''"^''^^'"'''? -l- a"'~*6'~''"'c'' 

— 2caP-'"'+' i'«+3--3ca''+'"+' 6"^*-^ — aPcP+* 

30) (,x-^i'+3a'"x-'^i'—10a'''"x-P^X(a*x7^ Sa^+'ai'+P 

— 2a'"^* a:*-*-'p) = a^xf-^P + Sa"*"»-* «»-*'' 
+ 3rt-'»+*je»-'' — 56a""-«-*a:? + 200*»+''««'** 
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31) (3a*-^6c*^*+17a-3Ä'»^0X(3ae^2j2m^-4m.^) 

• — 24a^^'"6c«-» — 136a-^i*^* 

ZMr Sormeltt 6, 7, S, b) tnO^Utn mt^i^e ©üte : mit (äffen ^ii 
' Mefdbett titr^ SEBocte borffeffen? 





3) 


!S>i»ifi9n. 






a) ^Mfipu einfädlet @t»#ettt 


1) '«* : 


a* = a***"* 






2)0" : 


a*"* ™— * fl*"' * 






8) a-" 




—m g— 6»l+«) 




4) «-" 


: a-» = «»-*• 


* 




5) 8a'« 


: 2a« = 4a« 


• 




6) ja« 
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■~6a* 


. 




• : -3a = - 


14 , 
-i5«- =- 


14 
15a« 


< 


. A,- • — "^ 


14 





9) 6(a+B)-« : 4(a+6)-» = K«-!-*)-* =2[sfe. 

10a*&* 

10) ia-'i«c : har*h-^cV = ^^ 

11) (« + *)» c« + je)-« : (a + «)-« (a + r>-' 

=s (c rl- xy (a + jr)« 
12) - Sa'-f : — 4aP6»C = ^^^^"^ 
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13) _5£!^:3.rf»öP6-v=:- 5ci.^ 



14) 



15) 



16) 



8 — 23rf»a«^ 

3a* d . h* _ 6a*c''cl 
26» * 4<i»c'~ 5» 

2c»(l + a')* . 5c V (1 + z*y _ 4d\i+z,*y 
d-'z» ' 2rf»a» "~ 5c»/»5« 



1) (6a'6»— 10ay+7a«6a:):2a» =3a6«— 5/+^a*i.T 

2) aa«4:»-^<w»+3a6V):|««x»=|««-l+^ . 

„. /3a«6« 5ac . „ , , 2a*c* \. 2a»i» 
'*-' V~4 p-+2ac -54(^a^y),;. 33- 

_ 96^ 15c» Sc» 3c» 



8a» ^2a*6» a»6»^5a»6» («+/)* 

4) (bc' — c*«) : (6 — jr) = c» 

5) (n* + 2a6 + 6») : (ö + 6) = a + Ä 

6) («»+«»6— ab».— i'):(a— *) = o»+2a6'+6» 

7) (3a* + 16a« J— 33rt»J» + 14a»J») : (a« + 7a6) 

= 3a» — ,5a*6 + 2flb» 

8) (a' — 6a«6» + 14a»6« — 12a*6») : (a» ~2a»i») 

SS a* — ia*b* + 6a»6« • 

9) Ca* — 2a»ft» -f- b*) : (a» — 6») = a» — 5» 

10) [a»b«* — <a»6 — a») «' — 8a«x« + 7a »jr»] 

: (o»x» — a'jf) = bx« rl- o»x* — 7a*a:* . 

11) (— a^b* + 15a» 'b* - 48a' «b« — 20a"b') 

; (10a»b» — a'b) == ö»b» — 5a»b« — 2a»b» 

12) (a»— 16s»):(a»— 2»»)=a»+2a*s»+4a»s«-|-8B* 
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13) (2a« — iSa'b + 31rt»6' — 38«6» + 246^ 
: (2a« — 3aJ + 46«) = a» — 5ah -f- 66» 

14) (4c* — 9h*c* + 66»c — 6*) : (2c* — 36c + 6-») 
= 2c« + 36c — 6» 

15> (S««^ — 4j:* + \'x' — V J;' — V^ + 27) 
: (^x* — X + 3) = |x» — 5x« 4- Jx 4- 9 

16) (— 1 + a»»») : (— 1 + ««) = 1 + «71 + a*n' 

17) (3a*6"— 8«'6« — V«"'6' + !«'*6« + V«"6*) 
: (|a»6»— {a*6)=2a6'^5a*6» — 17«'6 

18) (5a*6»c* — 22a*6»c* + 5a»6''c* + 12a''6'c» 
— 7a«6'c»+28a6«c»);(a»6c»— 4tf6c»)=5a''6»cV 
— 2a«6'c* — 3a6*c* — 76c« 

-lAN /a'6' 47a«6» 9a»6« .^ „,x /2a«6« 
^») V-5 -iö 2 *2«*6*) (-3- 



3a«6» 



*) = i«* - 



6a6* 1 = ia* — 2a»6 



4 

20) (— 2a-8x» + 17a-*«» — 5x' — 24a*x*) : 
(2a-'x' — 3ax*) = — a-*x« + 7a-'x» + 8a 'x* 

21) V6^-T^-~P— 6^-^~6^~~fe "V) 

jä+ 1^2 +c )— b'' ~ b '^'^ ^ 

22) (ö*d'— 3aVJ»+3«c'J'— c^d'+«'c'J*— öc^rf*) 
: (a»d* — 2acd» + cV* + «^'^ = ad-- cd 

23) (Ä«Hh2rt'Ä«+Ä«):(a'— ö2;+;&*)=«*+a«z,+a2,^+z,* 

24) G — 6ä«+272,*) : (i+2s+3z,»)=l— 6;^+fc^ 

25) (ö«— 16a^a:' + 64a;«) : (a* — 4ax + 4r^) = 

^ ^3iit<-^ j^3p+2 ^ __ ^2mH-2«— 1 J3 £.2»— 1 j_ ft/'+l ^4-n— 1) 
: (a-"6-'»-^ + 6C"-*) = «3»!-« j3/M-lc_ö2»H-2«-lJ«^i» 
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27) (a*»+*6" — 4«"«^-»-^6*« — 27a»*+^' J*» 

= II«» 4. Sa*"-* 6" — Ga^-^fi*» 

28) (a" — 6»):(a— 6)=a»-i+a''-'i+a'^3ti^ 



••• 



••• 



«) ^äUc, t»o bet S^Miot in btn S^Mbtnb niM 

aufgellt. 

1) :r~. — = « — ax+ax^ — ax* + ao:* — •••• 
1 H-o; 

2) -: =a+ax+ax^ + ax^ +ax^'^»*** 

1 — X 



a; + l o; x^ x^ x^ 
o; — 1 X x^ x^ X 



^^ n a ^ a a , a 



-. a + x a a — h a — 6 ^ a — 6 , , 

iy) 7 — =r TT^^n — Ta — ^ "ITl — x* + »»»» 

o+o; 6 0^ 6'* 6* 

_ a — X a . a — h . a — 6 , . a — 6 . . 



6) 



fc — o: 6 



') :;: — ä^^"" — ;: — * v» — ' if-^+**** 

cX — X X X . 






1) [((«'")'*) J = «""^ 

2) r((«~'")~"y 1 = «'""''^ 

• 

3) !'•((«■■'")") ''I = ^i"""^ 
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,—mnpq 



4) [((«")-)-']-'= «^ 

9) [a»(a + 6)»]" = «•- (a + 6)»'" 






J^urgmr 



—l_—im 



•' L\cdW J "~c»'»d««« — Vc'rf'V 

13) (— «*)' = — o'» 

14) (_ 6-»)« — 6-»« 

15) [((- «)•) ] = a«« 



.— * 



1«) C(— a)-*] = - a'» 

17) [(— a)-«r' = a*« 

18) C— ay = a*- 

19) (— a)»"+» =s — a'"+' 



mit tDwc^tlf^ofytn. 

Sßaö l^eigt bie SBurjel quo einer Saf)t Menl Ünb 
tt>aö ift emeSDurjefgcige? — @ie6t eö ouc^Söl^len^ toot^ 
au9 t>ie SSurjel tpeDer t>uv^ ianie^af)lm, noc^ buvdf ge^ 
tp^l^nlic^e S3ruc()e auögebtficft tDerben fann? Unb toenn tß 
folc^e geben foüte, »ie Iä§t eö (ic^ ecweifcn? — ffiiel^eift 
eine SSDurjelja^f/ n)e(cbe {tcb toebec butc^ ganje 3^^^^/ 
noc^ burcb SBcucbe barftetten (&§t? — SBaö bejeic^nen bie 
$B)6rter commenfurabel unb incommenfutabel? — ^k ^u 
tationaiia^len ftnb alfo, in |)inf!c^t auf ganje 3al^(en unb 
Seto6l^n(ict)e ^t&d)e, notl^menbig fncommenfurabfe ®xbs 
%m. — ®inb fte ei aber aucb unter einanber? Unbmelcbe 
S3eifpie(e Caffen {tcb tt)o^( anf&^reu/ too jie e« nicbtflnb? — 
SBelcbe SSerf&rjund (&^t ftcb bei ber Hbbition unb @ub^ 
traftion ber SBur}eIgr6§en anbringen? Unb toai tt>irb ba$ 
ju erforbert? .— ginbet au(b bei ber SRuItipIifation unb 
S)it)i{ton ber $&)urjefgr6§en eine Serförjung ftattl Unb 
ivelc^e? — SBie mu§ man ei anfangen, um einer SBurjel^ 
3r6§e einen l^65eren S)urje(e^onenten )u geben? 3u mU 
c^em ^toede t^ut man biefeö oft, t>a ei bocb an i?cb t)or^ 
t^ei(^after ift^ niebrige aK ^o^e SBurjefieiger ju f)abenl 



1) ßtiiabtaU unb &pi6iti»uti€ln 4tui 3al^Ceit* * 

») €iftabvatt9nv}elii« 

1) V/256 = 16 

2) ViOBG = 64 

3) 1/61009 = 247 

[3] 



9S 

10) C^(2*»a**b* X ^r^) = 2*a«6 (a+6)» 

h) QnaftrattPlirgeln an« }«faiKmett0efe<|teit IBndl^ 

1) V/(«' + 2a6 + 6») = ö + & 

2) l/(a« — 2a6 + 6') = a — 6 

4) y^(x* +2xH-l)^a; + l 

6) \^(f + 6/'x* + 9x») =/» +3x* 
«S 1/^5«" j_ o 4 3 _._ *n*\ 3ö* . 2/1» 

7) l/(Va'6' — laftc» + ^c*) = ^ah — ^c^ 

8) \/(x* — ax* + :Ja'x*) = x» — |ox 

9) l/(a*" + 2a^ccf -f- X«») = a" + X" 
10) V/a'"» — 4«""-»* + 4a'") = a*" — 2a" 

"^ ^\h^ 3c^9c*J b 3c 

12) V/(a» + 2a6+2ac+&» + 2Äc+c') = a+b+c 

13) l/(9x' — 30ax — 3a'x + 25a« + 5a» + ^\ 

= 3x — 5a 5- 

14) l/(4x«+8ax»+4a»x»+166»x»+16a6«x+166*) 

s= 2x* + 2«x + 4i* 

15) ViQa* — 6ab + 30ac + 6adf r+- 6' — 106c — 2bd 

+ 25c* + lOcrf H- J») = 3a — 6 + 5c+ d 
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16) V/Cl+ft»— 17x»— 28x''+49j;*) = ^+2x—lx' 

17) 1/(9«* — 3ax» +66x» + ^^ - aftx' + 6»j;») 

= 3ä;* — -^ + 6j[: 
+4a^b^z^^ = iax'^—bxz+2abz^ 

20^ ■ ^ «'>r^ +2ab^x^+b*x^ _ ax + b^x^ 

21) V/(a^'" x^" 4- lOca'*«-* o:'"-^? — 60*+* x^"^ 

X 
: ; — fl" o'""' ffl' — 



Snd^^abeit s 9(n«btft(f ett. 

1) V/(a8 + 3a^h + 3ah^ + 6') = « + 6 
2), l/(a' — 3a'6 + Sab'' — 6») = a — 5 

3) U^(a:» + 6x* + 12x + 8) 5= .r H- 2 

4) 1/(8«» — SWx + 294oj;^ — 343x») = 2« ^ 7jr 

5) C^(^x* — 6cx* + i2c^x' —fk^x") = jr» — 2iu- 



22) V/( 



40 



=z= «»" — 2flx" 
7) ^(8 _ 12.T»»-i -f. 6x«5»-» — ar*^-») = 2 — x^"-» 
o^ ?y/a*c* . 3a»c 5^ 3a6 . 6» ,\ ac , 6 



a» . , - «» 



pr~' :ss h + 



^ 2c» ^ 2c»a:» 

10) W^(«» + 3a»6 + 3a'c+3a6» + 6a6c+3«c» +6' 

+ 3fe»c + 36c» + c») = a H- 6 -f-'c 

11) W/(27!&« — 54«!&« + 63a»»* — 44o»s»H-21a*a» 
— ön'z + «•) =s 3a» — i2«a + a» 

!^ 3a*<y* 3<i».y» 3ac»y* 6a»cV* 
•c«"*" 6*£i . 6*c» ■*" 6»</» 6»d 






3af 
6»c 



y . c*y* 3ac*x.* . 3<i»c»j» ,\ 



__ öj . c*r» 



3 



13) 1/(8^« + 48cj;5 + eOc^jc* — 80c*a:' — 90c^a;^ 

+ lOSc^jc — 27c«) = 2x' + 4ca: — 3c* 

14) V'Ka + 6)®'"a;» + GcaPia + 6)^'^a;* + i2c'^a^p 

X (aH-6)^'"a:+8c3«5/'] =(a+6)^'"a:H-2caP 

d) Qua^tat^ ttttb ®ubiftt>utjeltt oud nttt^oUftätt^idett 

1) V/(a«-x»)=a-.g_|l - j^_'^-.... 

^2 4|«4 ^6 6^^ 

2) »/(«»+^»)=«+-_g_, + j^_^j^_+.... 



V 

* 



: -■ i 



V \ 
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<M 'V* t* ^'ir 

4) l/(H-*) =1+2 - "8 -^ 16- 1^ + ••" 
7)V/(l-a:) = l-3- g-- 81-2^ - 



• ••• 



• ••• 



8)Kl + x) = l+f-^ + |L'_^4 

. £)er Se^rer bürfte wor^I tf)un, fernen ®c^U(ern ben 9ht|eit btefer 
ül^f)m Ui ber lMu^)telftun9 ber Duabrot« unb (Subifwurielit an fint« 
gen ^eifpte(en su setgen, tnbem er in ben gormeln 1, 2, 5, 6 fQr a 
etwa bie S^Wn % 3, 4, 5 2c annimmt unb ^si, in ben 8or« 
mein 3, 4, l, 8 hingegen ^=i, i> J, i k. fe$t. 



3) 9Ie4ittttttg mit laEBntjelgtS^ett* 
a) ffb^itiott ttnb Sitittaftfon« 

91 m fti wt 

1) h\/a + <\/a — d»/a zsz (b + c — d)Va 

d p ft ft ft R ■' 

2) 31/5 + 171/5 — 121/5 — 71/5 = 1/5 

3) 61/2 — 51/2 + |\/2 — 4V/2 = |l/2 

4) 6l/|-2l/|+al/|-^l/| = (4+«-^)l/| 






5) 51/9 — 2»/14 + 1/2 — 51/14 — 21/9 

= 31^ 9 — 71/14 + »/2 
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6) to| lOV/2 + 51/8 — 71/5 + 2l/rt 
51/2 + i/8 H- 41/5 — 31/« 

7 m , 3 

5^1— 31/2 — 9»/8 — 31/5 + V/a + l/«6 



7 m 

121/2 — 31/8 — 6t/5 + l/«6 

7) ü.| 13l/12a»Äc+17»/3— 51/6 

*« 7V/12ö»6o-t- 21/6+31/3— 2«V/c+il/9rt 
— 20l/12a»6cH- 9l/12«»6c+l/c— 3|/9« 



20l/3-3l/6+9l/12a»ftc— C2a— l)l/c— fl/9o 




8) tfl8l/7 — 51/6 + lOi/H — 31^ 13 
f I 61/7 — 2V/6 + V»/ll + 21/13 

rV j . 

121/7 — 31/6 + |l/H — 51/13 

4 5»! 

16l/6a6 — 1/9C' + 3V/7a — l/ift 
- 8V/9c* — 5t/7<i + 3l/6a6 + 2»/l() 
13»/6afe + 7J/9c» + 8»/7a — I/IO — 21/10 

1) 1/24 + 1/54 — »/6 = 41/6 

2) 21/8 — 7J/18 + 5K72 — 1/50 = 81/2 

3) V/12 + 21/27 + 31/75 — 91/^ = — 131/3 

4) 8l/i-|V/12+4l/27-2l/TV= W^ = ^^ 

5) 2V/| H- V/'60 — 1/15 H- H = f!l/15 

6) 71/54 + 31/16 + 1/2 - 51^128 = 81/2 
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7)V81- 21/24 + l/^ + 2i/e8 =s 81/7 — 1/3 

8) »Vs? + 21/40 = 21^2 + 41/5 

9) 3V/5 — 21/2 + 31/6 = 1/45 — 1/8 + V/54 

10) 51/7 H- 31/2 + 21^3 = 1/875 + 1/18 + 1^48 

11)' 4V>| + 3V/2 - 5l/i =;: p/512 + 1/54 - 1/ V 
12)l/45c' — l/80c» + V/5a*c = (a — c)l/5c 

13) l/18a»&» + V/50a»5» = (3a«6 + 5a6)l/2aft 

14) W/16a'6+V/4a|'6— J/a*6-l/'54a»6=al/6-al/2t 

15) »/2'«a»'6»c— \/4T5*ä*fcV + V^4". 6*ab*c 

= (8a»6 — 5a6»c +: 66)l/4a6c 

*') ^-26 — ^-ar = (3«-i)v/-2ir 

18) 36»l/a»c+ -J/o»c» — c«l/p 

= (3a6» + 2a» — y)v/ac 

19) 5al/y + 61/-^ = (-J- + -;i/«»fi» 

20) ^'54a"«-o6» —l/iea^-^fc« +1/2««'"+» +l/2c» a»* 

2A^ 3 

:s= (3a»6 — tx- -I- «m+3 + 0)1/2«"» 



m m 



02^ .° 3.2'»cy* 6, 2V _ // s" \ 63 . 2»c» rf' 



• - 
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= «»" — 2flx" 



a» . , _ «^ 



6 + ^^-^x^^ = ft + 



10) V^Ca^ + 3a*ft + 3a*c+3a6* + 6fl6c+3ac' +i« 

+ 36*c + 36c* + c3) = a + 6 h-c 

11) »V(27ä« — 54azi5 + 63a*** — 44a'zi^ H- 21a V 
— 6aH + a«) = 3ä* — 2azi + a* 

:V , 3a*cy^ 3a^y* 3ac'^j'^ 6a*cV 
«c«"*" 6*d , b'c' "*" 6*rf* 6*rf 

3a ^y . cV^ 3ac*jc:* , 3a* c^* jX 
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13) [/(ßx^ + 48cj;5 + 6(k*a:* — 80c*a:* — QOc^o:' 

+ lOScSjc — 27c«) = 2ic* + Acx — 3c* 

14) V'K« + hy^x^ + 6caP(a H- 6)*'«a:* H-12c*a*/' 

X (a+6)^'"a:+8c3a«/'] = (a+6)^'"a:+2caP 

d) Quabtat^ ttttb Sublftoutjeltt and nttt^oUftättbiden 

Ciuabraiett ttttb ^itbett* 

^* <|*4 ^6 IbX^ 



• • • • 
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41) 1/(21/5) = 1/^20 



m n 



42) ViaVh) = VO'h 



c) $0lnItM>ItVation. 

r 

m m m ni 

1) V/a X 1/6 X l/c = l/aftc 



2) a\/x X Bl/> X cl/s = aftcV/.rjx, 

3) 1/4 X 71/6 X ^1/5 = ^1/120 

4) 4 X 2V/3 X 1/72 = 81/6 

5) 51/3 X 7l/| X 1/2 = 140 

6) cl/a X <fl/c = acd 

tn n mit tnit vyiA 

7) V/ö X V/& = \/a" X 1/6" =s l/a"6 

8) 1/2 X ^^3 X \/5 = 1/648000 

9) ^^2 X »/i X 1/3 = J/^4 

S 10 ' 15 ^0 

10). 1/4 X 1/3 X 1/6 = 1/3981312 

7 3 14 41 

11) »/i X l/i X 1/6 = l/^ 

12) öP'a; X bVy X cV/^ä = ob^jf^y^Pt 

13) 1/^XV/^=V/^ 

... ac ^ Jkcd ^, ^ y d"* e __ 1 ,V«c» 

15) Cl/5+2»/7-|-3»/10)X 21/5 =10+41/35+61/50 

16) <l/6+l/2-2l/5)Xl/3=l/18+t/108-2l/45 

17) (3+1/5) X (2-1/5) = 1-1/5 



mn 



«6 

18) (7+21/6) X(9-5K6) = 3-171/6 

19) (9^71/13) X (5—61/13) = 591 -89V/13 

20) (6+121/7) X (3-51-^; = 61/7— «B 

21) (91/12+3) X (51/12+8) = 564 + 871/12 

22) (13-1/5) X (7+31/5) = 76 + 321/5 
iö) (J+Jl/Ö X (i-71/i) = -8-Vl/i 
44) (-5- l/}) X (— 5+l/|) = 24ä 

25) (9+21/10) X (9-21/10) = 41 

26) (1/2+1-3) X (21/2—1/3) = 1+1/6 

27) .(51/14+3|/Ö)X(7V/14— 21/5) = 46(M-lll/!0 

28) (21/7-51/6) X (5^-21/6) = 81 — ¥l/42, 

29) (41/}+5l'-i) X (1/J+2V/« = y + 13»/} 

30) (1/2+1/3)» = 111/2+91/3 

31) (1/7-1/3) X (1/5-1/2) = 1/35-1/15— 

1/14 + 1/6 

32) (5-81/7) X (9+f0l/3) = 45 — 721/7+56W 

—801/21 

33) (71/6+21/3) X (1/5+1/6) = 71/30+21/lS 

+42+21/18 

34) (3l/i-l/i)X(5V/(+l/»=15l/A-5l/VV 

+31/|-l/,\ . - 

35) (51/3—71/6) X (21/8-3) = 411/6—711/3 

36) (21/6-31/5) X (4K3—l/10) = 391/2— 161/15 

37) (1/12-21/7) X (2+1/21) = 21/7 — 101/3 

38) (31/5+21/6— 2) X (21/5+181/6) = 246+ 

581/30-41/5-361/6 • 

39) (21/8+31/»- 71/2) X (1/72-51/20-21/2) 

= -174+421/10 
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40) (21^5 + 31/2 — 81/6) X (2 + 51/2 — 31/12) 

= So + 41/5 + 150V/2 — 34V/6 + lOl/iO 

— 40^/12 — 61/60 

41) (31/2 + 21/5 + 1/7) X (1/6 + 51/3 + I/IO) 

= 31/12+21/30+1/42+151/6+101/15 
+ 5»/2l +31/20+2V/50+1/70 

42) (1/5 — 2K6) X (31/4 — ^36) = 12 + 3W/20 

— 61/24—1/180 

43) (51/4—21/16) X (2V/2 — 3i/4) = 44—41/32 

— 15^/16 

41) (21/3+1/2) X (2+»/9) = 41/3+2^2+1/18 
+ 61/3 

45) (5+1/4+21/6) X (1/6+1/5) = 61/6+51/5 

+ 2l/125+2»/180+2|/64+»/2000 

46) (rt+l/6) X (a— 1/6) = «»- 6 

47) (l/a +l/i)' X (l/a - V/6) = a - 6 

48) (cl/a+^i) X (d/a— rfl/6) = ac»— W 

49) (fl+l/«)X(6+l/y) = a6+al/y+6l/«+l/.ry 

50) (i/^+I/t) ^ (y''<^+^^'^ = T "*" "^ 

52) (Va-^cVH) X (l/a— cl/6) = a— c'l/ft' 

53) (2l/a+3cl/i) x (l/a+4l/6) = 2a+12c|/6« 

+(3c+8)l/«»i» 
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54) (cl>a+d»/6) X (/V<a+^l/6) = c/l/a+d^J 

4 

65) (ya+yb+vcy = »/Ä+»/& + i/c+2i/flt 

56) l/(a+l/ft)X Vic+Vd) = Viac+cV/h+aVd 

+Vhd) 

57) y/ia+Vh) X l/(fl-l/6) = l>(a«-6) 

m n m p m n p 

np 

H-l/iPj») 

59) 1/(5+21/6) X 1/(3+1/6) = l/(147+60|/6) 

AA ^K #S 'S AS ^ft 

60) 31/(2+41/3) X 41/(6+21/9) =12V/(36+4V/9 

+24^^3) 

61) 51/2 X 3l/(4+6l/2)=30l/(2+3l/2) 



« 

Hl Hl Hl ^ 

1) l/a : J/6 = V/j 

2) cl/a : dl/6 = Jl/^ 

3) «11/6 = 1/^ 

4) a:l/a=s Va 

5) 2a6»c» : 5ft/a»6c»d ~ ^V^'^^ 

6) \/a6«-ic« : i/^-^j = y ^ 






cAr^ * rfo: o;' 
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8) \/a*bc:Vah^c' = K^ 

*a a * b' 

Ob a 

10) 41/12 : 21/3 = 21/L« » 

11) 1/64 : 2 = 1/2 

• 13) cl/(«»— *») : \yCa+x) = ci/(a— a:) 

14) l/(a6»-.ft»c) : l/(a— c) =s ft 

15) l/Ca*-2i») : (fl_s) = J/H±5 

16) (V/72+1/32— 4) : 1/8 = 5—1/2 

17) (V/6H-41/18— 3— 8V/2) : 1/3 = J/2+41/6 

— V/3-8\/| 

18) (31/15- V/20 +1/10—7) : 2V/5 = *V/3— 1 

+i»/2-il/V 

19) (21/32+31/2-+-4) : 41/8 = V+iK2 

20) (6+2V/3— 1/18) : 1/6 = 1/6+1/2- »/f 

6 4 

21) (\/8+|/12+l/2) : 21/2 = l + l^^+V^ 

22) 1 : (1/3+2) = 2—1/3 

23) 3 : (1+1/2) = 31/2—3 

24) 12:(5— \/21) = 15+31/21 

25) 7 : (1/8-2) = Kl/2+1) 

26) V/3: (21/5- 31/2) — V/15+^V/6 

V/15+2V/30 



27) iV/| : (V/i-2) = ■ 2g 

28) ^V/4 : (V/2+3V/i) = tV 



[4] 
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29) (1+1/2) ; (2-»/'2) = 2-h^W'2 

30) (5-71/3) : (l+V/3) = 61/3-13 

31) (6—31/5) : (V/5-1) = '1/6— i 

32) (i/3+»/2) : (1/3-1/2) = 5+2\/6 

,33) (31/5-21/2) : (21/5—1/18) = 9+11/10 
34) (61/7—31/3) : (i/5— 2) = 61/35+121/7 
—31/15—61/3 

36) 7 : (1/10—1/2—1/3) = 351/10+771/2+631/3 

+141/60 

37) 1/2 : (1+21/2— 1/5) = 11/2+51/5— il/lO—l 

38) (2— J/3): (1+1/2+1/3) = 1+11/2-^1/3— Jl/6 
*, 39) (3+41/3) : (1/6+1/2-V/5) = 1/6+1/2+V/5 

40) (156+12l/ll):(6-»-14l/2-2l/ll)=7l/2+V/ll-3 

41) (21/6 + 31/10) : (31/2-1/3 + 1/5) =;= t^\/30 

+tJV/5-|1/3-31/2 

42) Va : (o+4/c) = — j^;— ^^ — 

43) V/a :, (l/6+l/c) = '^"^"^"'^ 

44) (cl/«+d\/6) : (/l//i+^l/'/) = 

</l/aA+<yi/&A— cfft/aZ- rf^t/fc/ 

45) [(/•-Ä^«-m)l/in-2§ml/Ä] : (/+§^l/Ä+l/m) 

= yi/m — g-l/Äm — m 

46) 1 : V/(a+l/6) = J/2=^ 

47) i/(l/«+|/6) : V/(l/a-l/6) = |>*»+ft-h2l/at 
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48) 1 : 0>o+\>h^ = \>a^-Vya^h+C^ah^-^>h^ .) 

49) (ya+Vb) : (ya—i/h) = 

• • a— 6 

50) Viah+Vaf) : l/a =: v(b+V^ 

e) Cinabratwnrsel and etilem iBinpiit »91t ber ^»nii 

9 r m e I. 

t^u=bi^B)=K-^+^y'-^>±K-^-^c^-^^-^) 

% e i f <> i e I e. 

1) 1/C7-MI/3) = 2+1/3 

2) 1/(43—151/8) = 5— 3V/2 

3) V/(5— 1/24) =s= l/a-l/2 

4) 1/(3—21/2) = 1/2-1 

5) 1/(28-1-51/12) = 5+l/''3 

6) 1/(87— 12V/42) Ä 3V/7—21/6 
. 7) l/(f+V/2) = 1+^1/2 

8) 1/(2+1/3) =: ^1/6+^1/2 ^ 

ö) l/Ci/27+2l/6) :?= 1/12+1/3 **) 
10) 1/(1/32—1/24) = 1^8-1/2 



4 » 
•) ©iwfor «inb ©wibenb »kb mit i/«-l/* miiWipKdrt «inb 

aMbanii wie sewS^nfid^ «erfahren. 

♦♦) J « j/« fl«fftt. 

[4»J 



i 
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11) 1/(31/5+1/40) = 1/20+1/5 . 

12) 1/(31/6+21/12) = 1/24+1/6 

13) V/(1/18— 4) = 1/8—1/2 

14) l/(a»+6+2aV/fe) = a+l/6 

15) 1/(cc»+6<i»+2<:<A/«fe) = cVa+d\/h 

16) l/[2a+21/(a'— 6»)] = 1/(a+6)+1/(rt-ft) 

17) J/[«-21/(;r-l)] = l/(jr-l)_l 

19) 1/(x+jcy— 2x1//) = (yy—i)\/x 

20) 1/[«p— 2a1/(ap-a')] = l/(tfp— «^)— a 



22) 1/[6« _ rtb + ^ + V/(4«6' — 8fl^Ä* + «'/Ol 
= l/ff6+1/(5» — 2a6 + ^) 

|)0tm?ett, unir Äedjnunjj öatnit. 

®nc ^ptenj mit einem 85cu(^^ Opponenten fann itoat 
aii ein intetpolicte« ©lieb einer 9iei^e t)on ^otenjen mit 
Sdn}en Opponenten ^angefe^n^toecben; jet)oc() fc^eint nrir. 
bie gett>6^n(ic^e afnftc^t; nact^ tT>e(c()er ein S3):uc& ^^ Opponent 
tie Oc^ebung elnec SBurjel au einer ^otenj bejcic^net, 
tooffl t>k fh anf&nger fa§(i(^ere ju fepn. ^ STuct) (igt ^ 
aliham bie ganje fe^re, ne6ft bec barauf gegcönbeten 



S3 



\>on im ^ogadt^mcri; mit @uflibif(^ec ©tcenge unb Mo§ 
^ucc() 3^ic()en ectDCifen. 3^ untetmerfe ubcigenö btefe ^ti^ 
nung t)ec Prüfung bei? Senner/ o^ne mein Urt^eil 4K ent^ 
fc^eibenl) anjufefjn. 



1) 9}e}eid^ttntt0« 



1) \/a" = a»" 
1 -" 

m IL IL 5L 1 

5) (X/a'^+-^ — = ca*Hhöfa ^ 

5 ^ A 1. i 

6) Vä^hc = a^i^c^ == (^a'^hcy 



8) k^^) == Cc Wc--^ 
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' 9) j^«|»nuitg mit Sriui^^Ptett]eti. 
») fefttatbfUtation. *) 

1) «" Xö^ = a" V = « "^ 

m j»^ m p mg — np 

2) a^X «"" ^ = a" ^ = a "v 

3) ö " X ö ^ =2 «r." ^ = o"^* 9^ z:sz a «^ 

S 5 39 11 

4) «^Xa^ = a^^ = a«l/a* 

1 J7 » __ l 11 10 

5) a ^Xa^Xa ^ = a^ = aV^^a 

8 7 13 4. 

6) a'^XoT^ = a~ ^ = — J^ — 

8 ^1 5 1 l 8 /• 1^ /y 

7 
/v Wsh 15 11 8 1.4 

5 7 • 13 8 1 itff? 1t5 

9) l/a^«xV/a'Xl/^Ä*=a^«a^«a^=a^«^=a»Kfl" 



5 3 6 4 1 SL 1«Ö ., . it8- 

8 

5 /^l v*^« « /^/.l v'^^T 17 53 






^) Die ^bbttton unt ^ütraftion für ^ruc^poteitjen tf) (Her lOff 
dc^affen werben, weil f!e feine etgentl^üm(td)e ©c^wierigretfen ^(tf»qk 



* 



^ 
^ 



14) /5t>a'-^Wl/a-^\ = (5a«-6a^6) 

= (5a»— 41a6+42ft»)|J/a 
15)(l/ai»4-3^^)x(l/a6+^»/-)=(o^6^+36^a~^) 



8 2 1 18 1 / O ßX I 1 

Vi aß a 



3 



• Uad)h __ («c)^c<fl f (<iJ)H ^ (ac)^c<f 1 _ 

l cf^ (bg)^ \ V cß (bgy J 

{ad)h* (flc)Vd»_6« ^aV ^, j,i>a' 



c^P (hgy 



f b^g 



. J^ P tn p mg — n p 

1) a":ö5f :^ ^» ~? ;^ ß /i^"" 

2) a«:ö~V = a»^7 = a '^ 
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tnq-^np 



5) ca*:Ja« == ^" ^ ^ 



"* d\/a 

3 

6) a«6^ : a «6^0 = 5L£- = ?Lv/6» 

c c 

7) Ar^y = ^*t^^^ 



9 2 



99 11 



1 1 34 



^) — ; • 5 = — —SIT- = — rr-K 






a'c* 



15 



a^^c^o 






2 

T 6 



•^ a*b*/ 



9) (a»— 2|/a»J»— ö'Kö»6'H-26l/6) 

(13 5 1 I 8 \ 

aT_267 _-a»^/a— 21/6» 
i(0 (l/a'»6«— cl/a'-l/fi»— fal/6»- 

- : i\/ah — 4V/a*i») = a^b* — ca » «ft* — %ab^ 

12 15 

= Va^b'^—cVa^V 

H) (5a»-41a&+42fe»)»/a : /l/a - ^"S = 

V l/aV , 



7 3 4 

5ä*—6a*b = (5a— 6J)l/a« 



= «^-f ah^+b^ =3 |/o+V/6+l/a6 ' ^ 



,# 



9t 



("* \ P an "'1* 



2) 



:)' 



»>- 



3) V«'7 ^ = —4 = « "* = 

3 3 1 13 ,36 

5) (rt*6^)^ = a*6» = l/a»6« 

tl 3-| 1 120 4 



9) f_^]-^= f:ki=^-t^^=i>OH:i)! 

* //»l/LV 8 2 18. II. « 

10) \/(%^\ = (a^6^)* = ß^6» =: l/a«6 

(c— rfAa-4-a:^)» _ 1 (" Xc— cO^(a+x')^ 
3 52f crf" c* *<?''» 
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VI. Ilfd)nuttg mit imaginären (ßröfoen, 

@ine gerade ^ucjel ani cinec ncgatiDen @t6$e ift un; 
möglich); fte ^eißt eine imaginäre 0c6§e, — Wian ft6§t 
bei t)0c fKec^nung biömeilen duf dne fo(4^e; toenn ed ent^ 
tt>ebcc cm ftcb unmöglich ifl; t)ie gorl)erung ber Aufgabe 
ju erfäUen/ ober^ menn iie angenommene ^ocm be< 9{e; 
fttltate^ unm&9(ic^ ift. ^n bem (enteren SaUe ftnb eS jmat 
biege formen; fte fbnnen aber nic^t^ befto mentgetr bei 
fortgefe^tec 9{ec^nung auf feine unma^re Folgerungen fftl^^ 

. reu/ menn fte burc^ richtige ®(^(äffe auö ric()tigen ^rin^. 
cipien hergeleitet »erben. (Sie ftnb bei ber SRec^tiung t)on 
nicbt geringem dtugeti, mü man baburc^ oft fafi Don felbf^ 
ouf bie @ntbecfung neuer SEßa^r^etten geleitet toiti, n)e(cbe 
{t4> auf anbere iSeifen jttrar ebenfaOö^ jebo($ nur burc^ 
Umtoege ftnben (äffen. 

@ö ifi l/^— «Ärzl/ö-l/— 1. SRan fann ferner (Iteng 
er^eifeu; bag aOe imaginäre @r&6en ftcb auf iic ^orm 
ÄH-Ärl/— 1 bringen (äffen, wo // unb ä mbglic^e @r&ifn 

'-ßnb; unb unter biefer gorm ift bie 9{ec()nung bamjt fe^r 
Mdft 



1) Slbbition nnb (Zübttaltion. 

i) a+h\y—i+cV—i—(h^—l=a+ib+c—d)\/—i 

2) 31/— 4—1/— 25+41/— 9 = i3W^— 1 

3) 21/— 48 + 31/— 12+51/— 8 — 71/— 32 = 

(141/3— 181/2)1/— 1 



•■< 
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2) m u 1 1 i p l i t a t i o n, 

2) cV- aXd\/—h = cl/a • l/— 1 X <ft/i • l^-- 1 

^ —cdV^ab 

3) (cV—a+dl/—h+/)X\y'—a = — oc— dV/ai 

4) (2 — \/— 3) X (iO - \/— 8) = 20 — V/24 

- (101/3 + 4»/2)V/-l 

5) (7 _ |/_ 5) X (10—3»/— 6) = 70 — 81/30 

—(101/5-^211/6)1/— 1 

6) (3_|/_5) X (4— 21/— 5) = 2— 101/5.1/— 1 

7) (2— 51/— 3) X (7— 4l/-3) = :-46— 43V/3.1/— i 

8) (9+61/— 1) X (3+7\/— 1) = — 15+811/- 1 

9) ^7 _v/-i) X (1 -V/-i) = V-41/2.1/-1 

10) (1-V/-1)' = -21/- 1 

11) 0/2— 31/- 5) X (4/7-1/-3) =: 1/14-31/16 

—(31/35+1/6)1/— 1 

12) (2l/3-\/-5) X (4V/3-2i/-5) = 14-8V/-15 

13) (2V/— 3— 51/— 4— 71/— 2)x(l/-7— 2V/— 1) 

= —21/21+51/28+71/14+41/3—20—141/2 

14) (V/aV— l+V^-l/-l)* = — (a+i+2l/ö6) 

15) (a+|/6-l/— l)X(a-»/6V— 1) = a«+6 

16) (a±i/6.V/— 1)» = «*— ft±2a»/fe.l/— 1 
17)*(a±l/6-l/-l)'=a''-3a6±(3a'l/6— ftl/fc)l/— 1 

18) (öl/— 1)*» = a*" 

19) (4/— 1)*»+» = a«^*t/— 1 

20) («V/— 1)*"+* = -«*"+' 

21) (ö»/- 1)*''+» =: — rt*»+3l/— 1 



BO 




3) iD i » i f i o II,. 

1) ji/_i : cV—i = - 

c 

2) 1 :V— 1 = — i/— 1 

4) a:l/a.l/— 1 = — l/a-l/— 1 

5) (l/-12+l/-6-|-l/-9):l/-3 = 2+1/2+1/3 . 

6) (21/8— l/— 10) : -»/-2 = V/5— 41/— 1 

7) (31/-4-21/— ia+J/6— 9):-3l/-2 = -»/2 

+ |l/6H-0l/3-j|5)l/-l 

8) 6:(l+»/-2) = 2— 21/2. »/-l 

9) 8:(— 1+1/-3) = — 2-21/3.V/-1 

jo) 1 : (3-21/-3) = ?±?^:|^ 

11) 14:(4l/— 3-2t/-5) = -(21/3+1/5)1/— 1 

12) (5— l/-2):(l+l/— 2) = 1-21/2.1/— 1 . 

13) (4V/5-20).(|V/-10-5l/-^)=(J/10+l/2)2l/-l 
^44) [14— 1/15— (7l/3+2J/5)|/- 1] : (7-1/5.»/— 1) 

?f' i= 2— 1/3.1/-1 

'15) 1 : [2+(l/3-l/5)l/— 1] = 

12 +21/15 + (31/ 5 — 1/3)1/— 1 

: 42 

4) iQiui>tatl»nt}eI and emem SBtoom i^oit betr 

Sormel. 

i/(^+ßv/- 1) = i/k:^^l>t^ . 



• 
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i8 e i f p i e l e. 

1) 1/(7 + 6V- 2) = V(7 + 6»/2 . i/~ 1) = 

3 + 1/2 . l/— 1 

2) 1/(31 + 42V/— 2) = 7 + 31/2 • \/~ 1 

3) ^/(16 _ 241/— 5) = 6 — 21/5 • V— i 

4) v/(_ 3 + »/- 16) = 1 + 21/- 1 

5) V/(4V/— 6 — 2) = 2 + 1/6 . l/— 1 

6) v/(— 83 — 601/— 3) = 5 — 61/3 • V— 1 

7) v/(2 + 41/— 42) = 1/14 + 2V/3 • l/- 1 

8) l/(— 2 — 21/— 15) = J/3 — 1/5 . 1/ — 1 

9) ,/(^^_orf+^H/-l)=fl/c+l/crf.V/-l 



19) l/( 



25a»<i 4rt«t 20a»|/6 



l/-l) = 



5«l/rf 



— 2a\/^ . »/-l 



11) l/[ay*— a''fe«— a*ft'— 2a»V"V(«+6)-l/-lJ 
= «»/«-«ftV/Ca+fe) . V/- 1 

12) 1/-1 = 1/(0+»/- 1) = v\+Vk ' v-i • 

13) »/(-K-l) = l/(0-l/-l) == l/i-l/J-l/-!-*!^, 

14) »/(8l/— 1) = V/(0+8l/— 1) =: 2+21/— 1 - ' ' ' 

15)l/(^.l/-l) = |(l+l/-l) 
16) VX^cdiZ—i) = (l+V/-l)i/crf 



17) l/(2+l/-3) = 1/ 



1/7+2 



l/k:7-2.,;/_l 



18) K5-1/-1) = l/k:?|±5-l/i^.l/-l. 
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VII. Het^uhtionrn. 
1) 9lcbuttiontn but^ bit fßcttini^unq btt 



h 

a c _^ ad-t-bc 



a c e adf+bcf+bde 



3) 



3"^/ " bdf 



*)5fe"*"i3+* = "2Ö53 

^^ h^d f Ti " — 

adfh+bcfh-bdeh—bdfg—bd/hk 

hdß 

' i 1 j_ 1 fcc — ac+ah 

a b' c abc 

''46"*" 8/ 7^ ~ 566/y 



8) 



'■ * • . - 



qf 5cd 2 _ 3^— 5c<^Hh86gA 
4iff 126;5"r3'~ 12%A 

a Ä . 2cd _^ bag—iOdh+Sc''d'' 



^ Abcd. ibcg'^Ug'^ ' 20bcdg 

in\ 2Q , ^äf deg _ i6abc+ibcd/—^eg 
^ 36c'*"86»c 6Ä»c» ~" 246»c» 

^ eg , ^g . 

«^ <»'<^ 3aflf 6' . 2a'a«— 9a6»ci»— 66»g« 

14) «+JE_ + _^ = f!±£5a:^' 
' 6» ^^ 6»-' ^ 6»-2' — 6» 
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16) c+2«6-3«c-^«^^-±^ = 
2afc^— ft£'+3ffftc»— g" 

,_. a+6 . a — h 

18) -^--^ = 6 

. 13/?— 5& 7«— 26 3a _ 89<i— 55 6 
^'^^ 4 "'S "" 5 ~ ST" 

3a— 46 2a-«6— c "l5a— 4c 85a— 2(Wi 
20) -y g '*'~i2~ =^ 84 

. 3a+26 _ 56J--2a— 3J _ 12äJ-f-36rf+2a+3J 
^ c 4cd 4tcd 

^^ a , ^""36 a^T-6^— a6 acJ— 46^H-a* 

^ b cd bcd "^ bcd 

^^^ ^/ + cy~ fccT^ — , 6cy^ 

3a+6+a; 2a+6 . 7a-26^47a6-6'-f-96^-.80a* 
/j4) - 



25) 



5a 36 9a 45a6 

3a'"(a+6)'"-2 a^^-^iacd^"" 1 



^m+2jm-3y4 c'"-*-^^(a+6)* c'^5^-3(a-h6)* 
_ 3a'y*-^(a+6)*^-7ca3'"ff^--^4-2ac*— ct/^ff^-^ 
— c'"+2j'«~y>'(a+6)^ 

^ (a-*-x)y 6^j;Xc-*-^) "— (a+x)^g-~36^j;^ 

36'(c-4-a:)'' (a+x) ^^ 36'(c+a;)»(a+ar) ^^ 
a a a'+Ä* 



27) . 

a+z a — z a* — ä* 

oR^ /+ff 5/-2g _ 9/ff-13/'^13g 

^^ 3f-2g 2/-% - e^^ciä^+i^ 



2 

2 



aai fl — z 3az — a'^ — z^ 

- flc bd ac^+abd^2bdy 

^^^ a}—^y'' ■*" ac+2cy ~ ^ c(^a^—4y'^) 

^^ (^by (a+6)' ■*" a+b ~ (a+by 



34) 






^ 1— fl "*■ (1— a)V (1— «)•'' • 

g^N _1 1 mCl+z.*) 

^^ 4C1— o:)^ ■** 8(1-0:) '*'8(l+x) "^ ici+i"^ ~ 

l+or+o:* 



1 — jc — x^-i-x 



b 



39);: 



1+2* .7.x 



40) 



(3— «)(!+«) ■ (2+^;) Cl— 3x)^Cl+jc)(2+x) 
23+lftg— 30x'— 3x» 
(3— ar)(t+a:)(2+a;) (1— 3j;) 

3A . 2Ä+X 5 



(Ä— 2a;)» "^ (A+x)CÄ— 2ar) h+x 
20hx—^x^ 
(h+x^ih—%xy 
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.- äx+x'' ^ a+x 



2) 



3) 



Sbx-^cx Sb — c 

m 

ac^ — bc^ — c'' ac — bc^ — c* 

3bc*+c^~ ~ 3ft+r« 

2ia^b''c—9ab^c^ la^^Sbc 



. 2a''-^'b'"-^c—4a^b^'^'-^c^d+2a''-^^ b'" c+eg^^ft^^^c" 



a''—2b'"cd+ ab + 3fl-^ c"~^ 



-. 14«^ — lab la 
5) 



6) 



7) 



lOöC — 56c 5c 
\2a'^x^+2a'^x^ _2a^ 

6acH-96c — 5c^ c 

12a4f+i8b(^^iOc4f'^ 2df 



• 



*) T>CLi ^uf^et^n ber 93ri)cl^e fe^t t)orau<, ba6 man beit ge« 
metnfd^fitltd^it X^^üer bed S^^ler« unb 9?enner< eine« IBrud^ed iu 
ftnbeti im ©tanbe fe^. ^te ber gemelnf^aftltcl^ it^ffer itoeter 
3a(^(en gu fünben tf}, -wirb fafi in affett 9'teÄenbisd^ern gelebt, unb 
fann ba^er aU befannt Dorau^gefe^t werben. @in ä^lt(6e^ SBerfa^ 
ren (üft f!(^ aud^ bei ben ^^uc^flaben^^lu^brücfen anbnnden, fik^rt 
aber oft ya ioettläuflgen 9>{e(^nunden. ^uc^ bte tHuflöfund ber ®let< 
c^ungen gtebt bte Sartoren, \xti^ rann bidn>ei(en md 9^u(en angeioen« 
bet werben. X>ie Uebung, unb tinm tUufmerffamreit auf t\t ^a> 
tur ber lUudbri^cfe,- fii(^ren jeboc^ meiflent^ei(< meit leidster iuitt 
Swetfe. 

* [5] 



s.' 



% I 



An.^ 5a*+6ax 5a 



11) 



12) 



a* — x' fl — o: 

n» — j;» ö'+oacH-jc* 



(a — jc)* a—x 

n^—2n+i _ n—i 
n*— 1 ""w+l 



j^\ ac+bd+äd+ic c+d 
^ 4^+2bx+2ax+kr^f+2x 

-. 6ac+i0hoh9ad+i5hd _ 3a+5h 
^^ 6c«H.9crf— 2c— 3d ~ 3c— 1 

.^. n»— 271» n* 



17) 



n*— 4/1+4 n— 2 
a;»H"2g— 3 x — 1 

9x*+53x^— 9x^^18 _ 9x^— j:— 3 



*^) a:^+lla:+30 "" x+b 

.^. air'+a:*— &r+5 2r»-|-3a:— 5 
19) 



20) 



7a:»— 12a;+5 7a:— 5 



x^^x^—2x jc— 2 

^ a»i*— c»a:* ". afc— ex 

•^ «»fco:— B'^'-^aft+ft^ar 
^g^ 2r»— (3c+<i4-2>r»-K3c+J)j: _ 2r— 3c— rf 
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24X a^+h^+c^+2ah+2ac'h7hc_a+b+c 



25) 



26) 



g^ — 3a6 ,f, ag,f-2ft ^ — 26c g— 26 
a»— 6«+26c— c* "^o-H-i— c - 

(aH-6)(flH-6-Hc)Cg-H6— c) 

2a»6^+2a»c»+26^c^ — a* — 6* — c*~ 

46»c^-^(a»--6«— c>)» ~(c+a— 6)(fr-«+c) ^ 



1) \/aa: 



3) Setmifd^te JKeftitftiotieii* 



a — \/€ut a — \/ax \/a — \/x 



Qv cVx d\/x a]/(ax^+x^) . >. , 

_ 2x« 1 3x»— 1 



(l-x^)^ (l^x*)* . (l--^')V^(l-^') 



.. ax^ , 6a:* . ca: 
4) "8+ g-F 



Ca+xy (a+xy Ca+xy 

(a+6+c)x» +(a6+2ac>r* +a«<xr 






6) 



a— l/— 6 a*+6 



*) Set Mefer fK^rtm M bw i^m «Mfinttrit, mfiAMeiie 
Semerfunden tu madt^n. 

- . [5*] 
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'^ a—y/—b'*'a+V—b~ a*+b 

9) -;; =\>[a+l/(a«-6-)] 

10) l/(a+l/^)±V/(a-\/l.)=H:2<i=fc2|/(«»— 6)J*) 
H)l<(«+\/-&)±V/(a-V/-6)=l/[2«±2l/(«'+6)] 



. -. fc "^ rf "**/ _ Cad/+ h4f+ lde)hkm 
^^^ g l l_~ Cgkm + him +hkl)bdf 

^ a^_ji^ €^~bg^Ji'^a'c^d+abcdg'h 
bc'^d b^g^h^bc 



*) Die ^ter geforberte Sf^eburtton fann auf sitzet ^den gef^e» 
M, nümh'c^: 1) baburd^, ta^ matt fotuo^I aud a+v/d M ani 
«— V^Ä bie !BurK( jiejfet, utib t>vit^ SBurjefn abbirt, ober: 2) ^i 
t\xx^, H^ man beit %anitn ^u^brucf quabrirt, unb ^tm erl^ltenett 
Dttabrate tai Sttrsefieici^it t»orf<^t. Die« gfit au(^ «»ort Un imx 
fofgenbe« (Kebufrionem 






a 



^ _a b_— a*+i* 

a— 6 0+6 

.-. d' q+6 _ (a-t-ft— C<?')A' 
a+b dh* 

18) • »/(«'+-') - 



19) ^ j-^ = ViX—x) 






21) 



22) 



«'' — arx^^ax* — x^ a* — x 



4 «4 



ö* — a^X'^a^x^ — d^x^'^ax^ — x^ «• — x^ 



23) 9l/(6l/28)+3l/(12V/^7)— 81/(41/63) = 81/63 

24) 3V/(4bl/12)+2l/(5l/48)— 4l/a5V/27)=4C/75 

25) 4l^(6^/32)-H/(9^/le2)+2l^(75V/50)=21^'18 

26) 5l!/(4^192)+7l/(i8»/81) = 311/24 

27) 31/(8+161/5)— 2l/(l+\/20)=s4l/(l+2l/5) 

28) 3l/54-36V/27)-V/(16-16V/12)=:71/(2-4V/3) 



. * *• 



•« 
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29) Caa'+bhy+(.ah'—hay = (a*+b*X'^*+b'*') *) 

30) iaa' + Uy + i,aV — 6iO» + «"«* + V*c* = 

31) (ao' + 6i'+ ccO'+CatVW)* + iad—cd)* 

+Q,c'—ch'y = (a*-|-5»-|-c*X«''+*'*+c'*) 

32) (aa'+i6'+cc'+ü')'+ (oft'— *«'+«?*— «fco* 
+(ac'—hd'—ca'+db'y-i-(ad'^hd—cb'—dtiy 
=(a»+5»+c»+<i»)(a'»+i'»+<:^»+d'») 

33) (fl» + Ab*^ (o'« + ^i") s= ia<i ± ^»y + 

^(a6':^ia')» ♦*) 

34) iaV — 5a') (aJ" — Ji^ + (Je' — i*') (ic" — «*") 

+(ca' — oc") (cfl" — ac") = (a» + ft* + c*) 
(a'd' + Vh" + dd'^ — (a«'+ 66'+ «0 
(aa"+6J" + <5c") 



fett turd^ fBud^toben tttit attde^ätigten ^ ^trid^en ; ed wertett oto 
ol^tantt wttter «, *, c, jc, «', ^'/ «', k., «", ^", c", jc, «^, 
b'*^, c"% K. }c, (attter »Ott emattber t^erfd^iebette ®ri^fen getobt 
o^fd^on ffe au(^ etitanber glefd!^ fei^it f5nhem 

'^) Die Sorttteltt 29, 30, 31, 32, 33, Ibfett emtge «nfgolkii 
ber uttbefltttttttten 9(na(9fld mif , »etc^e wetter^ftn Dorfotttittett toerbett. 
aWatt öbeneugt f!d^ tmt t(>rer {Rid^dreit bttrc^ tie wirf ItdEfe 9x&wdt* 
(utig ber Dualrate unb ^rotufte. (S4 (äffen fi(^ aut^ bet btefer 
entiDiifelung einige Keine SSortMi^ an(»ringen, »»eld^e ber Hufmeid^ 
fame t)on felbfl finden wirb. 
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VIII. C00aritl)mien. 

©runbiöl^I (85ö(i«)? — SBIe l^öt mön rtju Detfle^, 
toenrt j. 93* gefogt toirb/ e9 fep fär bie S3af{ö a ber ^oga^ 
riti^me einer 3öI^I iV=6,67? — 8Ba« l^elgt ein Jogarit^ 
menfpftem? Unb tDe(c()e^ irt^befonbete ba^ t>ott |)eni:9 
Sdctgg« benannte Sriggfcf^e @9ftem? — föie' (offen ftc^ 
bie n>dter unten folgenben brd ^auptf^mefn butc^ Sßorte 
batfteUen? Unb n>ie (äffen fte fic^ ertt)dfen? -^ ft6nnte 
mon mol^I 1 jur S3aftd eineö (Spftemö onnel^men? — SBatf 
ijl bec Joflacitl^me Don 1 ? — SBenn bie 85a(t« > 1, fo 
tft bec ioiavitfyme einer 3al^(/ 'n>e((^e 0c6§ec M 1 i^/ pe^ 
fttiO/ l^ingegen bec Sogocit^me einer 3a^(, n)e((^ ndner 
a(d i ift/ negotii)« SSie »erl^It e^ ftc^ obec/ n>enn bie 
S3afi^ < 1 ifl? — SRur »enifle Jogarltl^men jinb gonje 
Sollten/ bie übrigen cntf)oltm eine gonje 3ol^( ttnb nod^ 
dnen ^tuä), unb {mar bei bem SSriggfc^en @9ftem immer 
dnen unDoUft&nbigen S3ru(^, b* 1^* einen foicben/ t9e((&er 
ft4) nic^t imau ongeben (&§t. — - S93ie l^dgt bie gonje 
^a^l, unb n>ie ber S3ruc()? — SOo« ifl in bem S3ddgf(^ 
©pftern bie S^oroftenftif dner S<^f)i, mld^e jmifct^en 10~ 
unb 10»+i fittt? Unb toai bie Sl^orof terijWf dne« 85ruc()e«/ 

tüdc^er awif^en ^ unb j—- fiflt? 

SBenn bie Z)ifferen}en ber S^f)Un im $Berl^&(tni§ mit 
biefen QafyUn fdbft nur f(ein {tnb; fo t>er5o(ten fi^ bie 
^ifferenjen ber {ogoritl^men bdnol^e toie bie Z)ifFere)i}en ber 
3ol^(en fdbf^* Z)er @runb l^ieroon fonn erf); in ber S(na^ 
(pftö gegeben toerben. 98o}u bienen nun bie in ben gr&^ 
§eren Sogorit^mentof dn ongegebenen $roportioilo(t^e? 
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1) ^nnptfotvHln. 

1) log ^B = log yl + log B 

2) log ^ = log ^ - log B 

3) log -^ = n log -4 

^nmerf utig. 3n 3) fann n m^ pn^im, nmiwt, ^anit ober 
^tbvodi^ne Saf)i fei^n. 



S) Mntott^un^ bttftfbtn auf bit »eftitumi t itfl »et 

' a) ^ftt aUgetneitte lüftet ^wä^ftattn s Sfudbtrficf e« . 

1) log abjcd == log a + log 6 + log <: + log d 

2) h)g^ = log/ + log g — los c — Jog d 

3) log ä^h^c^ == m log ä + ^ log 6 + p log c 

5) log ö"i vc=— logö— ^. log^Ä + logc 



n 
p 



in 



6) log V^a!" b'^'*c9 = — log a — log 6 + -2. log c 

u 



. .»i 



73 

^) 'og -^^ j — =nlogC«+6)+mIogc— lüg(c+(0 

. -Ilogd 

^^ '"S («+6")'» = - ™ J»g («+*") 

10) log v^— = - ^ log («+6) 

H) log V/(a«-*»)=^log(a*-«») = ^ log (a+*) 

+ ilog(a-*) 

12) :c log a =: log o* 

13) 71 log a+m log i — p log c = log 



dP 



14) n log (a+y)-|.logc— m log (a— y)= log /]^'*"^l' 

n 

15) i- log(2a-|-36)-? logc = log\^^S^±^ 



1) log (93 X 3514) = 5^142847 

2) log (1225 X 387) = 5,6758471 

3) log (628 X 493) = 5,4908066 

4) log (3748 X 1752 X 4065) = 10,4263942 

5) log I =: 0/)969100 

6) log V = 0,7459666 

7) log V ==:^ 0,6690068 

8) log 15| = 1,1972806 

9) log 7^ = 0,8637803 



76 



53) log 1/15276 = 0,5230012 

54) log 1/35107 = 0,9090787 

55) log 1/13 = 0,0111394 

56) log I/'t' = 0,0820045 

57) log V^l = 0,9295635 — 1 

58) log V^^^^ = 0,9525632 - 1 

59) log V^nh = 0,9412973 - 1 

60) log t/(954)'« = 2,1032106 . 

61) log KV)" =0,5958482 

62) log t/(|4|)»" = 0,2927210 - 4 

63) log VQy^ = 0,6270232 — 7 

64) log t^(^)'" = 0,7828746 - 58 

65) log V/0,00534 = 0,9715943 — 1 

000? s 0,9923057 — 1 

67) log 1/(0,34576)' s= 0,7309519 — 1 

68) log P'(356,27)'» = 0,8771741 

69) log y ^^^ ^^ — 0^3632563 - 1 

70) log j/Z§5*^ = 0,3967819 

151/0,2 



• 

1/ 

»40 

V/( 

13 

1/ 

S9. 



126l/| 



0,0280126 
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3) ®thtauiff htt ^topottionnli^tUt (ei btn 

SoQoritl^men. 

») Sefttmmuttd tet Soiavitkmen fpld^er SeWn, welOft 
bU @renjen htt Xaftln flberfd^reftnt> 

1) log 1851273=: 6,2674705 

2) log 14459809 = 7,1601626 

3) log 10134761 = 7,0058133 

4) log 7095137 = 6,8509608 

5) log 506860900 = 8,7048888 

6) log 3,614699 =: 0,5580721 

7) log 84,827567 = 1,9285370 

8) log 211447,39 = 5,3252023 

9) log 0,0013514133 == 0,1307882 — 3 

10) log 0,0003599547 = 0,5562478 — 4 

11) log 759071 = 4,8802825 

12) log 32116f = 4,5067320 

13) log 25288111 r= 6,4029164 

14) log 522076^ = 5,7177339 



b) fStfümmun^ bet Säulen, hie jn folgen to^avlf^men 
qe^itett, wtlä)t iiä) niäft atnau in bett 3i«ftln filtern. 

1) num. log 1,0742664 r= 11,86496.<.* 

1 

2) uum. log 3,5947835 = 3933,538 

3) naiD. log 0,7813427 = 6,044254» 

4) nmn. log 2,0037683 == 100,8714 

5) nnm. log 4,0005673 = 10013,07»» 



• ••• 



• • 



• ••• 
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6) num. log. 5,6165834 = 413602,7 

7) Dum. log 3,7694480 iss 6680,956'». 

8) num. log 0,2307611 = 1,701222''» 

9) num. log 4,2923065 =s 19602,27'»' 
10) Dum. log 64785400 =s 1506481, 



•••• 



41) Sßftnid^e'iSeredMtmg etei0rtSal^Iett*9biA 
btüatmit l^ilfr »er f^^atif^mtH, 

1) 1^8 = 1,345900.... 

2) V/35246 =s= 13,70179"" 

3) K567348 =: 3,016389.... 

4) 1^^235,78 = 2,485522.... 

5) |^i4 = 0,959322.>» 

6) l/Vrr = 1/190747.... 

7) lVl7705f = 26,06356.... 
. 8) 1/13501 sss 2,227645.... 

9) 1/1721 =5 1,804159.... 

10) VVW" = 1/146055.... 

11) (I)" = 11,86322.... 

12) (2|)» = 11767,35...^ 

13) (m)»" = 3,168104.... 

14) (317f)"»'« = 31,71402.." 

15) (W)*'" =a 1/443779.... 



«••• 
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^ 16) (4)«/«?" z^ O4)6a0O3>.» 

17) (991,767)' X 12,34 

' '' (20^58 X 104575)« »»V*?w 

.o. (52072)'» X 1/(0,000734)» _ ^-- __, 

löj (255608)" ^ 85»dü,834"" 

"> O'MS)" = «^'«•- 

20) l/(|\/6) = 1,295695".. 

21) \/(0,26 . Kl) = 0,596544.». 

23) 253»/?^ = 2016,914.... 

«i^ 1^(466871)« X V>(3576)" _ ,_™v,, 

^^ 9960031/0,0071 =1788845,.... 

26) 1/(21 + i/19) = 1,476876.... 

27) 1/(5,03 + 1/0,2) = 1,792020.... 
28). 1/(9,921 — 31/5,02) = 1,261866.... 

29) 0^ + ^^^^^ = 1,264848. 

1/17 



metft )u nxcben. 
1) G« in6dra ji, B, {toei {ogatit^men^ßpfienK b^d(^ 



!•••• 



3) Perm. ( 


abcd^ z=z 


4) Perm, (ntfec) = 


ahcd 


cabd 


abbe 


abdc 


cadb 


abxb 


achd 


cbad 


acbb 


acdb 


ebda 


babc 


ädhc 


edab 


baeb 


adch 


edba 


bbae 


bacd 


dabe 


bbca 


hadc 


daeb 


bcab 


bcad 


dbac 


beba 


heda 


dbea 


eabh 


hdac 


deab 


ebab 


hdca 


deba 


ebba 


5) Perm. (< 


tiabbe) = 


6) Perm. (aaaabV):=i 


aabbc 


babea 


aaaabb 


aabcb 


baeab 


aaabab 


aachb 


bacba^ 


aaabba 


ababc 


bbaae 


aab'aah 


abacb 


bbaea 


aababa 


abbac 


bbeaa 


aabbaa 


abbca 


beaab 


abaaab 


abcab 


beaba 


abaaba 


abcba 


bebaa 


ababaa 


acabh 


caabb 


abbaaa 


acbab 


eabab 


baaaab 


acbba 


cabba 


baaaba 


baabc 


cbaab 


baabaa' 

s 


baacb 


cbaba 


babaaa 


babac 


cbbaa 


hbaaaa 



r . 




7) Penn, iaahcd^ = 



aahcd 


acabd 


baacd 


caabd 


daabc 


aabdc 


acadb 


baadc 


caadb 


daacb 


aacbd 


acbad 


bacad 


cabad 


dabac 


aacdh 


acbda 


bacda 


cabda 


dabca 


aadhc 


acdab 


büdac 


cadab 


dacab 


aadcb 


acdba 


badca 


cadba 


dacba 


abacd 


adabc 


bcaad 


cbaad 


dbaac 


aladc 


adacb 


bcada 


cbada 


dbaca 


abcad 


adbac 


bedaa 


cbdan 


dbcaa 


abcda 


adbca 


bdaac 


cdaab 


dcaab 


abdac 


adcab 


bdaca 


cdaba 


dcaba 


abdca 


adcba 


bdcaa 


cdbaa 


dcbaa 




8) Perm, (^aabbi 


cc) = 




r 

aabbcc 


acabbc 


bacabc 


bcbaac 


cbaabc 


aabcbc 


acabcb 


bacacb 


bcbaca 


cbaacb 


aabccb 


acacbb 


bacbac 


bcbcaa 


cbabac 


aacbbc 


acbabc 


bacbca 


bceaab 


cbabca 


aacbcb 


acbacb 


baccab 


bccaba 


cbacab 


aaccbb 


acbbac 


baccba 


bccbaa 


cbacba 


ababcc 


acbbca 


bbaacc 


caabbc 


cbbaac 


abacbc 


acbcab 


bbacac 


taabcb 


cbbaca 


abactb 


acbcba 


bbacca 


caacbb 


cbbcaa. 


abbacc 


accabb 


bbcaac 


cababc 


cbcaab 


abbcac 


accbab. 


bbcaca 


cabacb 


cbcaba 


abbcca 


accbba 


bbccaa 


cabbac 


cbcbaa 


abcabc 


baabcc 


bcaabc 


cabbca 


ccaabb 


abcacb 


baacbc 


bcaacb 


cabcab 


ccabab 


abcbac 


baaccb 


bcabac 


cabcba 


ccabba 


[abcbcä 


-babacc 


bcabca 


cacäbb 


ccbaab 


.abccab 


babcac 


bcaca\ 


cacbab 


ccbaba 


abccba 


babcca 


bcacba 


cacbba 


ccbbaa 








[6»J 


\ 
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1») 9(tt}A^I ^er,3>etfe4{ttlt0rtt. "") 

^ t m tln* 

L SDie Snja^I ber S3erfe^ungen Don iV Detfc^tetmen 
Elementen Ift =1 •2-3»4»5 (iV— l)i>r 

II. I3efin&en ft((> unter ben gegeftenen Slementen me^ 
tete'glric^e, fo ift, »enn Z+m+^+p-l- ic. = JV, ble 
3a^l bec Secfe^ungen bec €ompIefion «'i*c" * •••• ; 

i*2*3»4 (jy— i)jy 

(Z+1) (Z+2) (Z+3) (2V-1W 



••• 



""1.2.3 •••mXl'2»3 — 7iXl'2*3«"pX 

__ (m+1) (m+2) Cm+3) (N—iW 

l«2«3*««iXl*2«3**»7zXl«2*3**«pX*** 
_ (^+l)(y^+>2)(l^-^3) >»:>>> (jy—DJy 

t*2«3«»»/xl»2»3»»»>nXl»2.3—pX*»' 

too bec ^robufte 1*2*3«»»/, l»2«3 — m, 1 •2*3 •••/!, 
1.2*3*««p/ 2C«/ fo t)fe(e ftnb^ M ci t>ecfc()febene 93u#d^ 
6en in iet (SompUj^on giebt. 

IBfifl^iele. 

1) n. P. (a) = 1 

2) n. P. iah) = 2 

3) n. P. Qabc) = 6 

4) n. P. (afccdf) = 24 



*) Die ^ier wtfommenten Exponenten muffen M bioie W^ 
ter^olung^« (Exponenten angefe^n werben, midie ansfi^en, tme oft 
bie ^BiK^aden, bei bemn fte fl^ Ninben, mieber^^oft wtx99n foien. 
n. P. Mft immorus Permut^onum (iBerfe$tfitgö|a(»0* 




7) Perm. X^a ab cd) = 



aabcd 


acabd 


baacd 


caabd 


daabc 


aahdc 


acadb 


baadc 


caadh 


daach 


aachd 


acbad 


bacad 


cabad 


dabac 


aacdb 


acbda 


bacda 


cabda 


dabca 


aädbc 


acdab 


büdac 


cadab 


dacab 


aadcb 


acdba 


badca 


cadba 


dacba 


ahacd 


adabc 


bcaad 


cbaad 


dbaac 


abadc 


adacb 


bcada 


cbada 


dbaca 


abcad 


adbac 


bcdaa 


cbdaa 


dbcaa 


abcda 


adbca 


bdaac 


cdaab 


dcaab 


abdac 


adcab 


bdaca 


cdaba 


dcaba 


abdca 


adcba 


bdcaa 


cdbaa 


dcbaa 



8) Perm. X^aobbcc) = 



aabbcc 
aabcbc 
aabccb 
aacbbc 
aacbcb 
aaccbb 
ababcc 
abacbc 
abactb 
abbacc 
abbcac 
abbcca 
abcabc 
abcacb 
abcbac 
[abcbcä 
^abctab 
abccba 



acabbc 
acabcb 
acacbb 
acbabc 
acbacb 
acbbac 
acbbca 
acbcab 
acbcba 
accabb 
accbab. 
accbba 
baabcc 
baacbc 
baaccb 
-babacc 
babcac 



bacabc 
bacacb 
bacbac 
bacbca 
baccab 
baccba 
bbaacc 
bbacac 
bbacca 
bbcaac 
bbcaca 
bbccaa 
bcaabc 
bcaacb 
bcabac 
bcabca 
bcacab 



babcca bcacba 



bcbaac 
bcbaca 
bcbcaa 
bccaab 
bccabß 
bccbaa 

w 

caabbc 
taabcb 
caacbb 
cababc 
cabacb 
cabbac 
cabbca 
cabcab 
cabcba 
cacäbb 
cacbab 
cacbba 
[6*J 



cbaabc 
cbaacb 
cbabac 
cbabca 
cbacab 
cbacba 
cbbaac 
cbbaca 
cbbcaa. 

cbcaah 
cj)caba 
cbcbaa 
ccaabb 
ccabab 
ccabba 
ccbaab 
ccbaba 
cchbaa 



8« 



2) Comb, (ja, h, c, d, e) }ur }metteit 6(ap. 
aa, ah, ac, ad, ae, bh, h(f, hd, he, cc, cd, ce, dd, de, e 
3) Comb« Ca, h, c) 4) Comb« (a, h, c, d) 



(2)ritte Slaffe.) 


X2)ritte 6(ajfe0 


aaa 


aaa 


hhh 


aah 


aah . 


hhc 


aac 


aat 


hhd 


ahh 


aad 


hcc 


ahc 


ahh 


hcd 


acc 


ahc 


hdd 


hhh 


ahd 


ccc 


hhc 


acc 


ccd 


hce 


acd 


cdd 


ccc 


add 


ddd 



5) Comb« (fl; h, c, d, e) 6) Comb« (o, h, c) 

. (2)rittg 6(affe«) (»fme ßlojfe«) 

aaa add hee aaaa . 

aah ade ccc aaah 

aac aee ccd aaac 

aad hhh cce aahh 

aae . hhc cdd aahc 

ahh hhd cde aacc 

ahc hhe cee ahhh 

ahd hcc ddd ahhc 

ahe hcd dde ahcc 

acc hCc dee accc* 

acd hdd , eee hhhh 

ace kde hhhc 

hhcc 
hccc 

cccc 




7) Comb, (a, h, c, 
(»lerte eidffr.) 


d) 


aaaa 


abbd 


bhcd 


aaa& 


abcc 


hhdd 


aaac 


abcd 


hccc 


aaad- 


abdd 


hccd 


aahh 


accc 


bcdd 


aabc 


accd 


hddd 


nahd 


acdd 


eccc 


aacc 


addd 


V cccd 


aacd 


bbbb 


ccdd 


aadd 


bbbc 


cddd 


ahhh 


bbbd 


dddd 


abhc 


bbec 





8) Comb, (a, b, c, d, e) 
(SJIcrtc SloffeO 




aaaa 

aaab 

aaac 

aaad 

aaae 

aabb 

aabc 

aabd 

aabc 

aacc 

aacä^ 

aace 

aadd 

aade 

aaee 

abbb 

übbc 

abbd 



abbe 

abcc 

abcd 

abce 

abdd 

abde 

abee 

accc 

accd 

accc 

acdd 

acde 

acee 

addd 

adde 

adee 

aeee 

bhbb 



bbc 
bbbd 
bbbe 
bbcc 
bb'cd 
bbce 
bbdd 
bbde 
bbec 
bccc 
bccd 
bcce 
bcdd 
bcde 
bcee 
bddd 
bdde 



bdee 

beee 

cccc 

cccd 

ccce 

ccdd 

ccde 

ccee 

cddd 

cdde 

cdee 

ceee 

dddd 

ddde 

ddee 

deee 

eeee 




9) Comb« (a, b,. c) 



aaaaa 
jaaaah 
aaaac 
aaabh 
aaahc 
aaacc 
aahhh 
aahhc 
aahcc 
aaccc 
abhbl 



abbl}^ 
abbcc 
abccc 
acccc 
bbbbb 
bbbbe 
bbbcc 
bbccc 
bcccc 
ccccc 



10) Comb« ia, b, c, d) 

(S&ifte ©ajfeO 



aaaa,a 


aabcd 


abcdd 


bbccd 


aaaab 


aabdd 


abddd 


bbcdd 


aaaac 


aaccc 


acccc 


bbddd 


aaaad 


aaccd 


acccd 


bcccc 


aaabb 


aäcdd 


accdd 


bcccd 


aaabc 


aaddd 


acddd 


bccdd 


aaabd 


abbbb 


adddd 


bcddd 


aaacc 


abbbc 


bbbbb 


bdddd 


aaacd 


abbbd 


bbbbc 


ccccc 


aaadd 


ahbcc 


bbbbd 


ccccd 


aabbb 


abbcd 


bbbcc 


cccdd 


aabbc 


abbdd 


bbbcd 


ccddd 


aabbd 


abccc 


bbbdd 


cdddd 


aabcc 


abccd 


bbccc 


ddddd 



2)ie 9niaf)l ber Qombinatiünm mit SSBieber^oIun^eti 
für n @(emetite ift: 
ffic We IjVe Stäffe = n 

1 

_ - mumt = "(»+0("+2)-...(«H-^-l) 



1) Comb« (fl, 6, c, d, e,f, g, h, i) 

On^elte 6(ojfeO 



«6 


aA 


hg 


<^8 


dh 


fg 


ac 


ai 


hh 


ch 


di 


fh 


aJ 


5c 


hi 


ci 


ef 


fi 


ae 


hd 


cd 


de 


"S 


gh 


"/ 


he 


ce 


äf 


eh- 


gi 


"ff 


If 


cf 


dg 


ei 


hi 



. 2) Comb. C«, 6, c, d, e,f) 

(2)ci«e glöffe0_ 

ahc acd adf hcf cde 

ahä ' ace aef hde cd/ 

ahe acf tcd hd/ ce/ 

ab/ . ade hce he/ de/ 




3) Comb« («/ b, c, d, ^, f, g, ä) 



ahc 


adf 


hcf 


h/h 


,cgh 


abd 


adg 


heg 


hgh 


de/ 


ahe 


adh 


Ich. 


cde 


deg 


ahf 


aej 


hde 


cd/ 


deh 


ahg 


a&g 


hdf 


edg 


d/g 


ahh 


aeh 


hdg 


cdh 


d/h 


acd 


afg 


hdh 


Cef 


dgh 


ace 


afh 


he/ 


ceg 


e/g 


ücf 


«g-A 


heg 


eeh 


e/h 


acg 


hcd 


beh 


cfg 


egh 


ach 


bce . 


h/g 


cfh 


fgh 



ade 



4) Comb* (ö, h, c, d, e,f, g) 

(»lertc 6(öffe.) 



abcd 


abfg 


adfg 


bdeg 


abce 


acde 


aefg 


bd/g 


abcf 


acdf 


bcde 


he/g 


abcg 


acdg 


bcdf 


cde/ 


abde 


acef 


bcdg 


cdeg 



abdf aceg bcef cdfg 

ab dg acfg bceg cefg 

abef adef bcfg defg 

ab^g ade§ bdef 



•1 

5) Comb« (a, b, c, d, e,f, g, 1i) 
(SAnfte (Sia^u) 

ahcde' ahd/h acegh bcefh 

ahcdf ahdgh ocfgh hcegh 

abcdg abefg ndefg bcfgh 

abcdh abefh ade/h bdefg 

abcßf abegh adegh bdejh 

abceg dbfgh a^fgh bdegh 

abceh acdej o.efgh bdfgh 

abcfg acdeg bcdef befgh 

abcfh acdeh bcdeg cdefg 

abcgh ^cdfg bcdeh cdefh 

abdef acdfh bcd/g cdegk 

abdeg acdgh bcdfh cdfgh 

abdeh ace/g bcdgh ' ce/gh 

abd/g ace/ht bcefg defgh , 

Z)ie Ibijal^I (et Com&inationen ol^ne a9iebcrl^o(ungeti 
f&i: n @(emente ift: 

für bie Ifte ®affe —n 

- - 2te «ajfe = J^ 

- - 3te Ctaffe ^ y-^y"7^> 

- - 4te ©äffe = »C»-^Xn-2X«-3) 



,^e €|affe = /x(n--l)(«-2) jn-m+i) 

1 • A • o • m 



* ^' 



3) IBatUMmntu. 

1) Var. (a, b, c, d, e, /) 



aa 


ba 


ea 


da 


ea 


fa 


ai 


. bb 


cb 


db 


eb 


fb 


ac 


bc 


cc 


de 


ec 


fc 


ad 


bd 


cd 


dd 


ed 


fd 


ae 


be 


ce 


de 


ee 


fe 



af hf cf df ef ff 



2) Var* (a, h, c, d) 
(©ritte 6(ÄffeO 

aaa . adh hcc chd dba 

aah ade bcd cca dbb 

aac add bda ccb dbc 

aad baa bdb ccc dbd 

aba bab bdc ccd dca 

abb bac bdd- cda - dcb 

abc bad caa cdb dcc 

abd bba eab cdc dcd 

aca bbb cac cdd , dda 

acb bbc cad daa ddb 

acc bbd cba dab ddc 

acd bca ebb dac ddd 

ada heb cbc dad 



\ 
\ 



3) Van (ja, h, c) 

(«lertc «offe.) 

aaaa ahcc haca hchb cbac 

aaab acaa . hach hchc cbba 

aaac acab bacc bcca cbbb 

aaba acac bbaa bccb ebbe 

aabb aeba bbab .bccc cbca 

aabe aebb bbac eaaa cbeb 

aaea aeb'c bbba caab ebcc 

aaejb acea bbbb caae eeaa 

aaec aecb bbbc caba ceab 

abaa acee bbea eabb ccac 

äbab baaa bbcb cabe . ceba 

abac baab bbee eaca ccbb 

abba baae bcaa caeb cebe 

abbb baba bcab cacc ccca 

abbc . babb bcae cbaa cccb 

abca babc bcba cbab ' cccc 
äbcb 



Z)te Sttjo^I ^tt ^atiationm mit SBie^el;$ofun^en t>on 
(Umv^Mf f&c Me mte ilafft ift = nf". 
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2) Comb« (a; h, c, d, e) ifxt }toeiten 6(ap. 
aa, ab, ac, ad, ae, lib, bif, bd, be, cc, cd, ce, dd, de, i 
3) Comb« (ja, b, c) 4) Comb« (a, b, c, d) 



(2)ritte Staffe.) 


' (it)titU gfgjfeO 


aaa 


aaa 


bbb 


aab 


aab . 


bbc 


aac 


aad 


bbd 


abb 


aad 


bcc 


abc 


abb 


bcd 


acc 


abc 


bdd 


bbb 


abd 


ccc 


bbc 


acc 


ccd 


bce 


acd 


cdd 


ccc 


add 


ddd 



5) Comb« (a, b, c, d, e) 6) Comb* Ca, b, c) 

. (2)rittg gtaffe«) (»fme 6Iojfe.) 

aaa add bee aaaa . 

aab ade ccc aaab 

aac aee ccd aaac 

aad bbb cce aabb 

aae , bbc cdd aabc 

abb bbd cde aacc 

abc bbe cee abbb 

abd bcc ddd abbc 

abe bcd dde abcc 

acc bCe dee accc' 

acd bdd . eee bbbb 

ac0 kde bbbc 

bbcc 
bccc 
cccc 




7) Comb. Ca, b, c, 


d) 




Jgierte^gtafffQ^ 




aaaa ' 


^ abbd^^ 


^ hhcd 


aaah 


abcc 


hbdd 


aaac 


abcd 


hccc 


aaad^ 


abdd 


hccd 


aahh 


accc 


bcdd 


aahc 


accd ' 


hddd 


nahd 


acdd 


eccc 


aacc 


addd 


. cced 


aacd 


bbbb 


ccdd 


aadd 


bbbc 


cddd 


ahhh 


bbbd 


dddd 


abhc 


bbec 





8) Comb, (fl, b, c, d, e) 
(SJicctc SloffeO 




aaaa 

aaab 

aaac 

aaad 

aaac 

aabb 

aabc 

aabd 

aabe 

aacc 

aacd* 

aace 

aadd 

aade 

aaee 

abbb 

übbc 

abbd 



abbe 

abcc 

abcd 

abce 

abdd 

abde 

ubee 

accc 

accd 

acce 

acdd 

acde 

acee 

addd 

adde 

adee 

aeee 

bbbb 



bbc 
bbbd 
bbbe 
bbcc 
bb'cd 
bbce 
bbdd 
bbde 
bbee 
bccc. 
bccd 
bcce 
bcdd 
bcde 
bcee 
bddd 
bdde 



bdee 

beee 

cccc 

cccd 

ccce 

ccdd 

ccde 

ccee 

cddd 

cdde 

cdee 

ceee 

dddd 

ddde 

ddee 

deee 

eeec 




9) Comb« (ji, hf c) 



aaaaa 
jaaaah 
aaaac 
aaabb 
aaahc 
aaacc 
aahhh 
aahbc 
aahcc 
aaccc 
ahlbl 



abbhQ 
abbcc 
abccc 
acccc 
bbblb 
bbbbe 
bbbcc 
bbccc 
bcccc 
ccccc 



10) Comb« (a, b, c, d) 
(S&ifte ClajfeO 



aaaaA 


aabcd 


abcdd 


bbccd 


aaaab 


aabdd 


abddd 


bbcdd 


aaaac 


aaccc 


acccc 


bbddd 


aaaad 


aaccd 


acccd 


bcccc 


aaabb 


aäcdd 


accdd 


bcccd 


aaabc 


aaddd 


acddd 


bccdd 


aaabd 


abbbb 


adddd 


bcddd 


aaacc 


abbbc 


bbbbb 


bdddd 


aaacd 


abbbd 


bbbbc 


ccccc 


aaadd 


abbcc 


bbbbd 


ccccd 


aabbb 


abbcd 


bbbcc 


cccdd 


aabbc 


abbdd 


bbbcd 


ccddd 


aabbd 


abccc 


bbbdd 


cdddd 


aabcc 


abccd 


bbccc 


ddddd 



2)ie 9niaf)l ber Kombinationen mit SSBieber^ofun^en 
f&r n Elemente ift: 
fflc t)ie IjVe Steife = n 

-- 3te (Stoffen "^"+^>.^"+^^ 






b) QTpiiAittatiPiiett platte WiMttk0Umim^ 

1) Comb, (fl, 6, c, d, e,f, g, h, i) 

(3n>e(te gtejfeO 



ah 


ah 


hg 


cg 


dh 


fg 


ac 


ai 


hh 


ch 


di 


fh 


ad 


hc 


hi 


et 


ef 


fi 


ae 


hd 


cd 


de 


eg 


gh 


af 


he 


ce 


äf 


eh 


gi 


og 


hjT 


cf 


dg 


ei 


hi 



2) Comb, (a, h, c, d, e,f) 

(2)citte glöflfeO 



ahc 


acd 


adf 


hcf 


cde 


ahd 


■ ace 


aef 


hde 


cd/ 


ahe 


acf 


hcd 


hdf 


Cef 


ahf 


. ade 


hce 


hef 


de/ 
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14) (ß—2x*y = 729 — 291ß«' + 4860x* — 432(kr« 
+ 2i6a«« — 576« ' » + 64a; * ' 

1,5) ax+2j)' = -riT^'4-Ä*VH- V*y+ V*V 
+70x»y*H-168ccV* +224xy« + 128y' 

16) (a'+3äÄ)»=«' '-f-27a* »&-|-324a"6'+2268ö« »5» 

+ 10206a' »6* +30618a"5' + 61236a' »ft« 
H- 78732a' 'i' + 59049a' 'fe» + 19683a»6» 

17) (3ac-2fedf)»=243a»c*-810o«c*6d4-1080a»c»i«<P 

— 720a»c'6«rf»+240acÄ?d« — 326*(i» 

18) (Sa'c'rf — 4a6<i»)* =s 625a»c»d* — ^OOOa'ftc'J» 

H-2400a«6'c«d« — 1280a»6»c*<r+256a*6V* 

19) (^ + iftc^y = 64a«<;«6-'» + 48a»c'<ft-' 

H- 15a*c»rf»5-« -I- ia'c'd*h-' + ^ü*c^*d* 
+ ,|T«6V"d» + ,j^6«c'«d« 

20) (yazhViy — a* +6a6+fc» ±(4rt+46)|/a* 

21) (W±|/6)' ^ (a* H- 21a«i + 35a6' + 76»)J/a 

±(7a'' +35a«6+21a6»+6»)l/6 

22) (a + i)» + (a — 6)» = 2(a» + ^^~^a^26» 

1 • 2 • 3 • 4 1 »6 



.).) 



23) (a-Ki>i-(a_i)»=2(^a«-'6+^^fflf^Wj» 



Tf**n — 4 ^ ^, , _ n«*»7i— 6 






*) ©t> SiJei^tt 22, 23, 24, '25, 26, »erben fo w^t fortgefe|t, 
t>\^ ffe aberei^en, b. ^, ()td bfe Coefffaenfen fdmmtlit^ ssO iDerben. 



24) (a=fc6l/-l)" = a" - ^"^^^ tf-'fe' 



1......4 






1 ••••••5 

25) (ö+W/-l)»+(a— W/— 1)»= 



26) 






2 1 na"-»6- 4 . 2 ' 3 " ^ + 5 *" ^ *- ic 1 

- IBe^ittttmit0 eittjelner ®Ueber* 



27) 2)a« 3te @I(et> »on (a+i)'« 

28) — 5te — — («+&)'• 

29) — 6te — — (0-6)'» 

30) — 4te — — (ö— 6)"»» 

31) _ 6t< — -.(a»— *•)'»'« 

32) — 9te — . — C2a&-cöD'* 

33) 2)a$ initte(ite®n«b von (a— &)* « 

34) — — — — Ca—hy 
35)2J{ebdfcen mlttelften ©liebec »on (a— 6)" finb 

24310a»i«— 243l0a''J» 
36) — — — — — (a— 6)»» fittt» 

—92378a' »i» +92378a»6" 



ji=105a'»6« 
it=1820a"4* 
jl=— 142506a"6» 
(lr=— 161700a» '6» 

ii=192192a«i«c»<i» 

fl=12870a«i« 

jl=-48620a''6» 



*•) <ti i# fca^r fowoW (a+*i/-l)''+(a-i\/-l)» a« 
[(a-|-4i/— !)"—(«-* J/—1)"1:V/-1 eine reette ©r»fe.. 



[7*] 



•J 'W < 4 v> vj 



■ ^ 



^ 
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2) SCet tiol^nomifd^e So^* 



• • • 



X bejtei^et auö ter @umme aOec 6om5uiationeit mit 
SSBieber^oIuttflf n bec @r6§en a, h, c^ d, ••••• x juc ntm 
Slaffe/ jebe mit i^rec S3ei:fe$ungöia^( Derfe^em 

II. SBe|ic^et ba^er ba« ^olpnwn a+6+c+JHH—. 
•••+^ auö m ©fiebettt/ fo mirb bie ^otettj 

m(m+l) (m+2) «■<m+7i— 1) 

1.2.3 n 

©liebet entsaften. 2)ie (Summe bet @£ponenten t>cm a, 

h, c, d, X, in jebem ©liebe »irb = n, tmb We 

©umme aHer ßoefficletttett = m» fepn» 

IIL ©irb, bec Äfirje »egen, fe+c+rf+»...+a:=p 
gefegt/ fo ift au^: 

Ca+h+c+d+ +xy*= (ja+pY =l 

n>d(^e Sormel in t)ie(en g&Ken mit Sßu|en (mgen)enbet 
tperben fann* 

2) (a + 6 + c)' = a'+ 3a'& + 3a V + 3a&^ + 6iiic 

+3ac*+6'+36»c+36c*+c' 

3) (a+6+c)* = a*+4Ä*6+4a»c+6a*6*+12ö*ic 

+6a»c* +4fl6»+ 12ö6«c+12ö6c« + 4ac» + 6* 
+46»c-|-6fc*c*-4-46c'+c* 
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+5ai* + 20a6»c+30ö6»c* + 2O0&C» + 5ac* + i» 
-»-56*c-*-106»c»+106»c''+56c«+c» 

+15a«c*+20a^i«+60a»fc»c+60a»tc''+20a»c» 
+15ö*i*+60a»6''c+90a»6'c»+60a»6c»+15a»c« 
+ 6a&* + 30ah*c + 60a&»c» + 60rt6 V» + 30abc* 
+ 6afi* + h* +6h*c + i5h*c^ + 20b'c* + i5b^c* 

6) (a+iH-c)'=:a^+7a*6+7a*c+21rt»6»-|-42a»6c 
+21a»c*+35a*6»+105a«t»c+105a«6c»+35«*c» 
+ 35a»i« + 140a»6''c + 210a' fc» c» + 140a»ftc» 
+ 35a» c« + 21a»i» 4- 105a*6*c + 210a»6'c« 
+2l0a»i*c»+105a»8c*+2la»c»+7a6''+42a6»c 
+ 105a6«c« + 140a6»c'' + lOöat'c« + 42a6c» 
+ 7ac«+i' + 76«c+216»c« + 356V + 35fe»c« 
+216»c»+7ftc«+c' 

7) (a+h+c+d)^ = a'+2oJ + 2ac + 2arf+6* 
+26c+26d+c» +2cJ+d'' 

8) (a+6+c+<?)' =a'+3a»M-3o»c+3a'i+3«6» 
+ 6aic + 6aM + Soc* + öocJ + 3a<2' + h* 
+36»c + 3fc*rf + 36c» + 6bcd+Sbd* + c* -^^c^d 
-»-3crf*+d» 

9) (a+i+c-H?)*=sa*+4a»6-|-4a*c+4a»J+6a*fe'' 
+ 12a»6c + 12a*trf + 6c»c' + 12a»c«*+ 6a»rf* 
+ 4a6* + 12a2>'£ + 12a&*J + 12a&c* + 'Mäbcd 
+ 12a6rf» + 4oc» + 12acM+12ac<i*+4aJ» -1-6* 
+ 46*c + 46'J+66'c^-t- 126»cd-|-66«c" -4-46c» 

+126c»i-*- iilcd"" -I- 46d' -t- c* -f- 4c»«iHr 6c» J* 
+ 4cd»-|rrf* 

10) (a-t-6-»-c-|-<r)' = a*-f-5a*6-|-5a*c-f-5o*</-t- 
lOa'i» + 20a*6c + 20a''6<i + lOa'c« + 20a»c<Z -f- 
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13 



14 



15 



16 



17 

18 
9 
|20| 



®r0C&cn. 



a, d, t 
a, d, s 



a, t, s 



d, t, s 



d, n, t 

d, 71/ s 

d, t, s 

n, t, s 






n 



g t m e ( n. 



n 



n 



=n- 



t—a 



"• 2d —^Ld^K 2r) J 



n 



n 



2d 
2s 






a 
a 
a 
a 



t—(n—i)d 



n 



2 



=^J±V/[(f +i</)' - 2J«] 



n 



9Ba$ ^ei§t eine arit^metifc^c Steige Don ter erflen/ 
ItodUn, bvittm, u* f. m. Orbnung? Unb n>ie merben bie 
folgenben Orbnungen aui bet Steige ber erften Orbnung 
a, a+d, a+2d, a+3rf, 2C, abgeleftet? 

SBaö |tnb ftguricte 3^^(^n? Unb »ie »ctben {te au< 
bet SRef^e 1, i+d, l+2rf, 2C., abgeleitel? — ffiaö finb 
tn$6efi>n^^(^ ^olpgonafid^Ien unb ^promibaiia^fen ? ^) 

"") Die 9{i(4Hdfeit t)e^ aOgetneinen @(iete< tn ten m^Meiibtn 
üitil^ läft (f(^ hutdi eine bfo^e (Su&trartion, t>t)er audi umgeFe^rt 
^urc^ >te tn^bition, fel>r leicht ermeifen; benn man barf nur t>on Wm 
ofldemeinen &liebe einer i'eben S'teif^e tad t^ unmittelbar oprl^er« 
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XI. ptoQttfüontn. 

1) Sltttl^metifd^e ^togtrffiptteit« 

L S3eid(()net a ba^ nftc, t ba€ kijU &lkb, n bte 
3a^( bet @(ieter/ d bett Unterfct)ieb uttb ;^ bie @unime ei? 
«er arte^mettf4)en ^rogrefjion; fo tfi 

1) e=:fl+(n — l)rf 

2) ii=(a+Oj = [2ö+(/i-lK|J. 

Sermtttelfl biefer beiben gormetn (äffen ftc() bie äBcctl^c bon 
i unb j beftimmen^ n>enn bie Sä^ert^e Don a, d unb /i ge^' 
geben finb. 



■ 




f&tiipit 


le. 




at. 


r— ■ ] 

®C9CtCMe,2Bcrtl)c. 


OtflK^I 


e aBcrtbc. 


1 


«=1, 


d—i, n— 14 


f-H 


*— 105 


2 


a—2, 


rf=3, »=17 


*=50, 


«:;=442 


3 


a^l, 


rf=l, n=16 


t=m, 


«=142 


4 


«=2i, 


</— i, n— 100 


^=35^/ 


«=1900 


5 


a=i 


d=|, w=26 


f Q7 


*=60i 


6 


«-4/ 


d-^lf, w— 13 


<=20f, 


«=139^ 


7 


«=^7, 


d=3, 71=8 


f=H 


«—28 


8 


a 6, 


rf=|, n=30 


t=m, 


«=146^ 


9 


«-i 


d=-\, 71=20 


t^-n, 


«=-13| 


10 


«=3i. 


J=-2i 71=15 


t=^z^, 


*=^247i 


11 


a—0, 


d = k, 71 = 11 


t^h, • 


«=27^ 


12 


a=—H), 


rd=— .2, 77=6 


t=-w, 


5= -90 


13 


a — * 


J=-i 77 = 25 


t=-2\\, 


«=-281 i 
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IL SS^enn t>on benjänf @r66en a, d, n, t, s, brri 
icq^bm [xni, fo (affht fi(& immer bie Uiim übxiitn bc^w 
meit/ mo}u bie folgenbe !lafe( bienen tarn. 

$orme(tafe( für bie arit^metifc^ett $rogref(tonetu 



91. 


0(g(t(n. 


0f. 

tud)t. 


%ütmtln* 


1 


0/ 


d, n 




t—a+(n—i)d 


2 
3 




d, s 
n, s 


t 


n 


4 


d, 


n, s 




'-«■*• 2 


5 


«/ 


d, n 




«=j7i[2a+(7»-.4)J] 


6 


<»/ 


d, t, 


S 


*— 2 ' 2d 


7 


O/ 


n, t 




«=^ra(a+0 


8 


rf. 


n, t 




*=|n[2*— (» — !)(/]; 


9 


a, 


71/ t 




. 7i— 1 


10 


a, 


n, s 


d 


. 2«— 2ara 
nCra— 1) 


11 


a, 


t, s 






12 


n, 


t, s 




d_2/i/-2.r 
~wCre-l) 










" 



lOS 



«Bs: 



91. 



13 



14 



15 



16 



Qt^tttn. 



a, d, t 
a, d, s 



a, tf a 



d, t, s 



17 
18 
19 



20 



(// 71/ t 

df n, s 

d, t, 4 

« 






n 



S t m e ( n. 



n 



=i-t 



t—a 



"=-2r-'^Ld +(-27-) J 



n: 



2d 
2a 

2H-d 



„^2t+d..T/2t+d\* 2s-] 



L 



a 

a 
a 
a 



t—(n—i)d 
a Cn — i)d 



n 



2 



=^i±V/[a-Mrf)'-2J*] 



n 



Sßa$ l^i§t eine arit^metifc^e Steige Don ber erflen/ 
jmeiten/ (ritten; u* f* m. Ordnung? Unb n>ie merben bie 
fofgenben Ocbnungen aui bet Steige ber erften Orbnung 
a, a+d, a+2d, O'+^d, ic, abgeleitet? 

Sßatf ftnb ftguricte Qaf)Unl Unb n>ie »etben fte aui 
ber JRei^ i, 1+cf, i+2d. jc, abfleteitet? — ffiaö finb 
uijbefonbere ^olpgonafid^Ien unb ^pramibalid^fen ? ^) 



*) Die Sl?i(4tigfeit M aOgetneinen @iieM in ten md^Menbtn 
ffitif)en Idft üdf hmdi eint bfo^e ^uttvafim, tUt audi umgeFe^rt 
tuxi^ tte tn^bition, fe()r leicht ermeifen; benn man tatf nur t>on bem 
afldemetneit (Miete einer leben Uteiie M Um unmittelbar oprl^er^ 



( 
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Sleiifteit het nflen Ot^nui mit beut älnfanflö: 

gliebe 1. 

i, 2, 3, 4, 5, 6 n 

1,3, 5, 7, 9, 11 ....*.... 2n— 1 

1, 4, 7, 10, 13, 16 3n— 2 

1, 5, 9, 13, 17, 21 4n— 3 

1, 1+d, l+2<2, 1+3(2 (2n— <^1 

1, 3, 6, 10, 15, 21 ^^^ 

1, 4, 9, 16, 25, 36 n» 

1, 5, 12, 22, 35, 51 y~* ^ 

1, 6, 15, 28, 45, 66 7i(2n— 1) 

1, 2-H?, 3-I.3J, 4+6rf "^f~y^ 

1 • z 

^ 1, 4, 10, 20, 35,-56 »Cn+l)Cn+2) 

1, 5, 14, 30, 55, 91 <n+l)(2»+l) 

1 • 2 • o 



I 



de^enbe a^sie^en, fo n»trb man tai aUdememe @(ieb ber fRei^e er^ 
Jaltfit, au^ luerc^er de bwrd^ bie (Summtrung entfpruna«« iff. @o 
). IB. erhält man auö bem addemeiitett @ltebe ber Xriangitrarsat^Ifn 

^5^"f 2^ baö aagemeine ®(ieb ber natlirlit^eti Saf^lew =:^2j±^ 

— ' == u 



« 
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i, 6, 18, 40, 75, 126 ^l^"^ 

1/7/22, 50, 95, 161 n(n+l)(4«-l) 



1, 3+rf, 6+4d, 10+lOd . . . «^-+^Xdn-d^) 



\ 



Steigen, weldl^e and itu natfirlidlKtt Qä^Uu bnrd^ 
hit <Siuwmitnni eittf|>tiitdeit. 

1, 2, 3, 4, 5, 6 n 

1,3, 6,10,15,21 ^^tD 

1,4,10,20,35,56 f#^^ 

1,5,15,35,70,126 »(»+1Xn-h2X»+3) 



V 



2) ®eoiiiettifd^e ^togteffi0item 

L S3cietc^net a t>ai ecfte @lie(^ a ben Qj^onmUn, t 
tad (egte ®(ieb/ n bie Slnja^I ber @(iebet: unb ^ bie 6umme 
einer geometrifc^en ^cogreffton ; fo ift: 
1) f = ae»-i 

e — 1 e — 1 

S3ecmittelft biefec beiben gocmeln (dfTen {t4^ bie SEBert^e t)oti 
t unb <» beftimmen^ mnn a, e, n, gegeben ftnb. 
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3J. 

7 

2 
3 

4a 
5 
6 
7 

8 



Qegcticne SScriftt. 



®cfu($t( SBett^t. 



a 
a 



9 
10 
11 
12 
13 
U 
15 
16|a 
17 



a 
a 
a 
a 
a 
a 
a 
a 
a 
a 
a 



i, 
6, 

1 



31 



'6/ 



C: 

e: 

e: 

e: 

e\ 

e\ 

e: 

e- 

e 

e\ 

e\ 

e\ 



=3, e= 

— 'T/ 

=63, 
=5560,d: 
=393|;e: 
=1, e: 

z4ß, e-. 

:9/ ei 



% 
3, 

=4, 

,7 
4/ 
. 3 

•T/ 

.8 
•4/ 
, 1 

T/ 
>3 

•■5/ 
.1 

•7/ 

7 
T/ 



n 

71 
71 

n 

71 
71 

n 

71 
71 
71 



.27 -, 



■ 167 
132' 

. 5 

TT/ 
. I 

T/ 
,2 



71 
71 
71 

n 
n 

71 



=7 

=10 

=9 

= 7 

=8 

=6 

=15 

=8 

=11 

=25 

=31 

=58 

=40 

=17 

= QD 

= X 

= ac 



.64, 

: 78732, 

327680, 

:258|M|, 

.4217 

•*5T1/ 

'TsVs/ 

. 1 S809 
'TTTTTIT/ 
. 25«o 

■T77147/ 

: 9642,59 



•••, 



•••, 



: 60964,11 

1238530,19' 

:2,219309»* 

0,0003246241 

=0, 

:0, 
:0, 



•••. 



s 
s 
s 
s 
s 
s 

3 

s 

S 
S 
S 
S 
3 
3 
3 
3 



=127 
=118096 
=436905 
=591:^ 



741 



09C 



307|^ 



=19 



S 73 

sTT 

[4 528 7 

562 

.Ol «6i4l7 

•^ff4Tä4 

:33741,59.*< 
:235125,85« 
:7777637,01 
30570,0131 

674,285482 

:2 



=70 

=27 



3n beu S5e(fp(elm 10, 11, 12, 13, 14 »erben bie 
S93ert^e t>on t am bequemften burc^ ioQatitf)mm berechnet, 
toorauö ftc^ alöbana bie SSßert^e Don 3 Iric^t finben laffem 



SGBaö ift bie @umme bec geometrifc^cn ^coflrefpon t>o« 

2 



71 ©hebern: a, 6, — , — , -^, 



,i«-i 



? Unb tt>d^ 



bie (Summe becfe(6en, »enn bie Stnja^t betr ©(ieber unOe^^ 
Qxhtut ober unenb(ic^ ift? 
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ftiMic^cn == 



fl^ 



a-6* 



Sßaö ifi i)ie (Summe tcr unbedtänitm gcometdfc^m 
Ä* fc* i* 



Sntm. 



a» 



a-6* 



S)ie tö§t ftc^ ber per{ot)ifc^e£)cctma(5ru(f^ 0,868686—*** 
=: 86(0,01 + 0,0001 +0,000001 + ••••«0 burc^ einen ge^ 
t96^n(i(^en S3t:u(^ au^brucfen? 

» 
ffife ferner fcerperfol)jf*e25ecimaIbt:u4^ 0,375375375—? 

SBie tec 2)edma(frruc^ 0,142857 ••••••, teffen ^ertobe 

142857 ift? 

ant»^ S)ucc^ Ifllli = f 

(?< (&6t ftc^ a(fp jeber unbegr&njte pctiot)if4^e 2)ecima(6tu(^ 
btt((^ einen enbli<$en S3t:uc^ barf^eUen* 



IL ^enn ton ben ®c6§en a, e, n, t, s brei gegeben 
ftnb, fo (äffen fic() auc^ immer bie beiden übrigen bef^im^ 
men, tocju bie fo(genbe !lafe( bient 
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9»iemtltaftl fie Me ^tomeMfäiim 9^»(|refflPKen. 



™ 






■ 


31. 


®(debcn. 


,X 


"g t m f ( lt. 


1 


a/ e^ 71 




i=za^^^ 


2 


a, e, s 


t 


e 


3 


üf Ttf s 




t(s—ty-^—a(s—ay-^=0 


4 


e, n, s 






5 


a, e, n 


, 


C — 1 


6 


a, e, t- 




c/ — a 

*= r 






s 


n n 


7 


a, n, t 




^— n 1 


8 


e, rtf t 




K^— 1) 

« 


9 


e, n, t 




* 

«"a-- 


10 
11 


e, i, s 


a 


«=a--l 
a^=zet — (e — 1> 


12 


n, i, s 




ö(ä — ö)«-* — t(ß — 0"~* = 








^ 



I 
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m 



13 



14 



15 



16 



17 



18 



19 



20 



@edcbcn. 



a, n, t 



Qf Tlf S 



a, t, s 



Tlf t; S 






Formeln. 



ö, e, t 



a, e, s 



a, t, s 



e, t, s 



a 



s . s — a 



a» e+ 



a 



a 



= 



e» 



s — a 



^— t 



s^t 



=0 



n 



n 



log t — log fl 



+1 



n 



logß 

log [a-l-Cg — 1>] — log ä 
logc 

log ^— logg ^ 

logC^— a)— Iog(*— 

_ log^— log[gf— (g— 1>] ^ ^ 



»=: 
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XIL Contmutrlidje aibtt &ittmbrtfä)^ 

1) £ettett]^tt(|re im 3Ul0emetttem 

1* (2^ Settenbruc^ ift ein S3cuct> t>on nac^fte^etibcr 
[orm: 



a-f 



6+ 



d^ 



C+JC» 
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teffen S3ebetthtng ftc^ oue ber 9rt^ mic er gefc^debm toitb^ 
ecdiebt* @$ tpirb ba6ei angenommen^ ba§ bfe @r6§en a, 
h, c, d, e, tc, toefc^e man bie Quotienten ju nemiett 
pflegt^ f&mmt((<$ ganje Z^fylm unb nic^t Hetnec aii bie 

1 1~ 1 

(gin^eit fepen* SDie »tfic^e -, j-, j- 2C, 

feigen bie fHhf)^tnnQibv&^c beffetben/ tt>ei( fie in ber ifyit 
bem gegebenen S3ruc^e immer nä^er fornmen, je toeiter 
man fie fortfe^t» 

IL S3ern>anbe(t man biefe S^ä^erungöbrfic^e in get96^ 
(icbe S3ruc^e; fo erlitt man nac^fte^enbe SR%rung$toert^e: 

^ a 
b 



ab+i 
bc+i 



2) 

^^ iab+iy+a 

(bc+i)d+b 

^ (^abc+c+a)dr^ab+i 

. ßcd+d+b)e+bc+l 

^ (^abcd+cd+ad+ab+i)e+abc+c+a 

«♦ f. »• 

IIL Siefe Sßal^erung^mert^e f 6nnen/ »ie fo(gt/ t>on efn^ 

R T 

anber abgeleitet werben* Qi fep -^ ber (n—i)tt tinb -p- 

ber (/i— 2)te SEBert^ ; eö fep ferner g ber nte t)on ben fiuo? 
tienten a^ &/ c, d, u* f« w«/ fo ift ber ntt Sß&^erung^^ 

IV. ein fo gefunbener 5Wa^erungS»ert^ erfc^eint (m^ 
mer \n feiner einfacbjien @efialt; ber 3&^(er unb SRenner 
beffc(6en \)obm niemaiö ein gemeinf(|)aft(i(^eg ^aa^. 
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Y. !Dle Siif)tvmQitoevtf)e ftnb d6n)C(^fe(nb gc&ficr unb 
fldner <di bet 9Bert^ bei ganjen fonttnuirtic^en 9m<kti 
ober aK bie @r6§e, tDe((tet er gfef4^ ifV. 

VL JDfc Untcrfc^icb jtDffc^en itt>ei nic^jlen adi^^rungö^ 
»ert^en ifl a6mec&ff(nb pofitit) unb negatto; fr ift immer 
ein Sßruc^/ beffen 3^0(^1^=1/ unb bcffen älenner ein ^rc^ 
buct Mi ben SRennern jener beiben SOcrtl^e i% 

YIL SS^erben oOe £2uotienten jur SBeflimmung beö 
Sihf>evuniitomf)ei gebraucht/ fo er^&It man ben SOert^ 
M gongen fontinuirfic^en S3rucbe^. 

YIIL Um irgenb eine @r&§e X, Don n^eicbcr gorm 
biefe(be auc^ fepn mag/ in einen fontinuidicben fÖtn(b ju 

t>er»anbeln, gebe man becfelben bie gorm «h — , wo a 

bie gr&§te in X enthaltene ganje ^^^OI bejeicbnet unb ba^ 

^er aucb = fepn fann, in bem gatte, tt>o A^<1 fepn 

1 
fottte. @5en fo gebe man bem SRenner o: bie gorm «'h — ?; 

1 

bem SRenner x' bie gorm «"+ — ; bem &?enner o?" bie 

gotm a"'H — ^,; u» f. »♦; inbem man «', a\ «'", 2c. 

We gr6§ten in X; jr', x', k., entl^altenen ©anjen fepn 
l&St: alöbann wirb man ^aben: 

X—a+- . 



a 



a -w- ,n 



ih%i ft(^ nun bie @r6§e X xoMWä) burcb einen ge»6l^nfc 
((en S3ru(^ barftetteu/ fo wirb a\x6f ber fontinuiriicbe Srucb 
enPen; im entgegengefe^ten ^oü, wirb er \ni Unenblicbe 
fortlaufen. 

IX. ©er Unterf(t)ieb jwifc^en ber @r6§e X unb irgenb 

[8] 
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einem il^rer d}&^rungon>crt^e ift immer fleincc ali —, 

menn q im Sicme't biefe^ Sß&^entn^ötoert^ö bejeMniet. 
9Ran ()at a(fo hierin ein ftct^ere« 9)titte(, um ju erfaßten, 
mie nafye man |ebejma( ber @r66e Z gefommen ifk. 



2) SetivatiMitnfl (et flel9dl^nIi4iM fBrü^t in 

üetttnhtü^e. 

SRocbfte^enbe^ ©cbcmo t>erftnn(icbt ba^ ju beobac^tenbe 
SSetfo^ren mit |)inffcbt auf ba^ oOgemeine ^rincip in Vlir 
11 11 



9 6.'>'"""0 ■ 2 6 8/ 3 5 1 

©öfjer ift ||i=' 



88 



j^ I 8 8/ 263 



'2ü3 



2-f 



8X 

8 7/88 



H H 



2+ 



l-t 



2+ 



1 + 



87 



87 ' 



asieiftifele* 



91. 



©cgeb. »r. 



3 »I 

'9 6 5 



764 



176 9 
5 53 7 



£luott(nt€ii. 



2, i, 2, i, 87 



3, 22, 1, 4, 2 



3, 7, 1, 2, 4, 5, 
1/2 



9U'^criiMd^iDCrt^f. 



1. X iL jL 

4/ 3/ h/ 11 



1 22 23 J^I4, 

3/ 6 7/ TTT/ 3 47 



I 7 8 23 100 

T/ T5^/ TS"/ TT/ '3 TT/ 



_5 2 5_ 6 2 3 

iTTS"?/ 19 50 
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fR. 



&tQtb, IBr. 



^luoticnrcv. 



90 7 
1856 4 



1 947 
3 359 



*8_7_ 
1 943 



TT8~9 1 



8 



ft743 

T5T3T 



I »»»7 



20, 2, 1, 5, 2, 
1,3 



rnäfxrunoinxribr. 



iV/ TT/ tW/ TjTTf rVin 



1, 1, 2, i, i, i, 3, 
2, 1, i, 2, 3 



34« 



3, 3, 4, 2, 3, 
1/2 



1/ 



10 



»ai 5 761 
94118374 



2, 1, 2, 1, 7, 1, 1, 
1, 2, 1, 13 
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l' T/ T/ T/ T2/ T9"/ 



T/ To/ TT/ 

I a 9. 129 

T57' T5T 



«9 
9T/ 



100 

Tfi/ 



14, 10, 1, 2, 1, 3, 
3, 3, 3 



i, 3, i, 4, 1, 2, 1, 
11, 2, 6 



29, 3, 2, 1, 8, 1, 
1, 6, IC* 



I • 1 4 3 I 3S 

1/ T/ »/ TT/ Ts/ TS"/ 

«• 101 ««8 8«9 . 

TTT' TTft TIT/ TIH"!^ 



J— 1 11 3 « 43 

14' TT!/ iT^/ 4TT/TT6/ 

1 « 1 «1 « 1789 

TITS"/ 7 4 TS"/ T4TT8 



1 JL JL 1 • * » «6 

4' I 3/ i 7/ TT/ T8/ 2TT/ 

88 1033 2 I 54 

TTT/ 4TIFT/ TTTT 



1 3 7, I 8 7 

•iT/ TT4 2 5/ TäTT/ TJ49/ 

97 l_8_4 •^ 

2T4T/ T39I/ **" 



[8*J 



\. 
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S)ec ©ibewfmonöt ober b(e 3^»^ «« »efc^et ber 
SRonb feinen Umlauf' am geftirnten |)inime( tvirfflc^ Mit 
enbet/ l)at^ fm Wiitul t>on ^unbett ^al^ren gere^^net, 
27,321661 Sage. $r m&rbe alfo nac^ btefer Sfngobe 1000000 
Uml&ufe in 27321661 $agen machen* iBßie l&§t ftc^ nun 
btefe^, burc^ ju groge B<^&(^ miögebrucfte/ S3er^&(tm§ 
burc^ fletnere Saluten barftetten? 



SIntm. £)ie SR&l^etung$n>ertl^e t>on 27,321661 (tnb 
V/. V/ %*/ tW/ if» SRe^men toit ben brieten, fo mü*t 
ber SRonb 2S Uml&ufe in 765 !^agen, n>e(c^e$ t>on ber 
SS)a^r^eit nur tttoai aber 0,0001 Za^e abweicht 



Stadf Sap(dce, einem ber gr6ften ^atl^ematifer^ ift 
bie (Siberal ^ Umfauföjeit Ui Witttuti 87,969255, unb 
bieberS3enu^ 224,700817 Sage* Sßie (ajfen fict) biefeüm^ 
(auföjeiten burct) f leinere B^^Ien barftellen ? 

äntm* ©ie be« gWerfur« burcb ^, ^, H^-, ic-; bic 
ber »enu« bur* H^, H^, ii^, i^, ^^, i^^, jc. 
SDie 85ru4)e ^ unb ^fff^i geben fte fcbon jiemli* geno». 

'2)ie ^erip^erie eineö Greife« \>ctf)hlt (tcb jum 2)ttr<^ 
meffer beffelben, »ie 3,1415926535.. ju 1- SBie I&§t pi 
biefe« 83er^iJtnig burcb Heinere Saf)Un börfteüen? 



STnt»* 2)urcb 3 : 1; 22 : 7; 333 : 106; 355 : 113; 
103993 : 33102; u. f. tt>. 
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8). SBrrtMttMtttigen (er 98urje((|td^e \/A in einen 

(ontinntrltd^en SSrudli. 

(ii tDicb andcnomin^n/ baß ^ eine ganje 3^0( f<^9> 
dtacbfte^enbe« Schema jeigt al^bann baö S3crfa^reii mit 
{)infic(^t auf ba$ allgeimine ^rincip in VFli. 



X=l/19=4-fr 






X' = 



o; 



fi 



o; 



iti. 



»ar»» 



X'^Z=Z 



X' 



"Yt, 



1 1X19+4 

V/19 _ 4— 3 

3 _ 1X19+2 
1/19—2"" 5 

5 _ VXl9+3 
VIS— 3~" 2 

- 2- _ 1X19+3 
V19^3~" 5 

5 _ 1X19+2 
1X19—2"" 3 

• 3 _ 1/19+4 
1X19— 4"~ 1 
1 1X19+4 



= 2 






= 3 



= 1 



= 2 + 



= 8 



1X19-2 
** 3 
• 1X19—3 



9— 4/_ 1 \ 
1 \^ x) 

(=1) 



9—4/1 \ 
1 V""a;'' y 



5 
V/19— 3 

2 
1/19—2 

5 
1/19— 4 

3 
1/19—4 



= 2+ 2C- 



1/^19— 4~ 3 

2)je £luotienten finb a(fo ^iec 4, 2, 1, 3, 1, 2, 8, % xu 



» e i f V i e l e< 




£1 u 1 i c lU c lt. 



5, 3; % 3, 10, K. 



9^ät)cruiig^wcrt()(. 



b 1 « 37 127 i_3 7 *^ 
i/a"/ 7/24/ 24Y / *^' 



5 4 "1 ^^ Q5fil139 206 R57 

/ */ */ *^t *'/ '^/"i/T/ 2/ 7/ 3T/ r'i¥' 

1 "1 >in II* l'^A 16^0 16063 «|. 

A; J./ XV/ <V* 15 5/ 2'7 3'/ "i-8b5/ *^* 
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1 




,0.uoii(nt(n. 




3J. 

3 


®9b. iPrjp. 


-*- 


1/44 


6, 1. 1, 1, 2, 1, 


«713 tO ft3 78 
T/ 1 ' T / 3 / 8 / 1 1 ' 




« 


1, 1, 12, K. 


1 a « 19 9 9 514 «^ 
1 ä / 3 0/ 3 7 9 / ♦*• 


4 


1/45 


6, \, % 2, 2, 1, 


« 7 <e 47 114 

1/ 1/ T/ 7/ TT/ 




» 


12, K. 


IftI 204« V* 
^4 / 361/ '^^ 


5 


1/52 


7, 4, 1, 2, 1, 4, 


7 2^ ■ 3 (t 10 1 1 3 7 1 
1/ 4 / 5^ / 14/ TT / 


* 




14 }(. 

• 


• ■ 
(149 9323 «^ 
9 / 12 7 9/ *^* 


6 


1/53 


7, 3, 1, 1, 3, 


7 11 39 51 181 
ir 3/ 4/ 7/ ii/ 






14 jc. 


2 5 «» 9 •^ 
•8 5T/ 2^* 


7 


1/59 


7, 1, 2, 7, 2, 1, 


7 8 23 1 «9 88 1 
T/ T/ T / 2 2/ 4 * >^ 






14, ?c. 


»SO 7781 «i» 
6 9/ 1 1 3/ *^« 


8 


1/67 


H, 5, 2, 1, 1, 7, 


8 41 90 13 1 2t1 

1/ 5 / 11/ 16./ 2 7 / 






1, 1, 2, 5, 16, 

2C. 


1678 1899 3577 9053 
TT) 5 / 2^3 / 43 7/1 1 Ö"/ 








48842 790525 s^ 
5!i«7 / 9657 8 / ♦*• 



119 

ä3ci aufmcrf fomec ^etra(t)tung bec Ouotientrn für tic 
ffiur)c(ar6§e VA mict) mm iid4^ftc()enbe Sigenfct^aftm 

1) £)ie Quotienten bilben gerieben, tinb e^ bfirfte ba$ 
^r in ben obigen S3eiA>ieIen nur bie erfte gegeben 
tperben. @ie fingt mit Dem jmeiten Quotienten an, 
unb enbet mit einem Quotienten/ ber boppeft fo gro§ 
ijl qM> bec erfte. 

2) Sägt man ben legten £iuotienten ber ^eriobe außer 
%i^Xf fo beobachten bie iibrigen folgenbe Orbnungr 

«/ ß, yt «5/ «/ fi/ <J/ 7/ ß/ a 

fo bag Soige unb ©rbße unge&nbert bleibt, menn man 

fie in umgefe()rter Orbnung f4)reibt« 

3) S< bejeici^ne im Sdigemeinen ^ ben 3}&^rung^mert^, 

n>e(cber 5u bem Ciuotienten gef)6rt, ber bem fegten 
Quotienten irgenb einer ber ^erio^en t>orl^rge^t; fo 
ift immer: 

2)ie obigen S5eifpiele erläutern biefeö, »enigjienö für 
bie erfte ^eriobe. 2)enn eö ift: 127*— 28-24* =+1, 
1520*— 31.273*= + !, 199*— 44*30* = + 1, 
lei« —45- 24* = + l, 649*— 52.90* = + 1, 
182* —53. 25* = — 1, 530*— 59.69*= + !, 
48842«— 67.5967*=+!. 

4) @^ ift nimn* />*— ^q^ = +1 turcbgingig fiir 
aKe ^erioben, wenn We '^Jeriobe, »elcbe jur 3*^0' ^ 
gehört, au^ einer geraben 3^0' ^o» Quotienten befte? 
f)et; ift hingegen 'biefc 3af)( ungerabe, fo ift \i^—Ai\^ 
abtt)ecl;felnb = — 1 unb + 1. 



5) S3d ben Sertt>anb(ungen/ tvefc^e jur SBeftimmung bct 
Quotienten n6tl)ig ftnb, tDirb man ed immer nur mit 
$dnjen 3a^(en; nie mit S3ruc(en }u t^un ^aben* 



2).ie Kettenbr&c^e O^ben, aufier ben oben angefahrten; : 
nod^ mehrere fe^r merfmärbige (Sigenfcbaften. 3(uc& f)abm 
fie einen bebeutenben ptaftifcben Sffiertl^. SWit $ulfe bec* 
felbcn ijt man }♦ 35. im Staube, bie SSer^iltniffe, tt>d<be 
in fe^r großen 3af)(en angegeben ftnb/ mit ber gr6§ten ®e^ 
nauigfeit burc^ fieinere ^af)Un barjuftetteu/ loie oben fc^on 
an einigen ä3eifpie(en gejeigt n>orben. @^ (&§t fic& n&m^ 
lieb l^reng bemetfen; ia%, n>enn mau bie ©lieber beJSBer^^t^' 
nifTeS in ^orm eine« S3rucbe« unter einanber fe^t tmb tk '. 
Sßa^erung^toert^e biefe^ S3rucbe« fucbt/ man bur^Kiut fdae -! 
finben fonne, »elcbe mit Heineren ga^Ien gefcbrieben wm* 
ben unb bocb jugieicb bem gegebenen 93rucbe niif)n fotniim 
foUten, »ie iie, »elcbe bie Äettenbrucbe geben. 

@in fieincö, jiemlicb ooOft&nbige« unb fel^r beutßc^ei 
SSDerfcben übcc bie fontinuirlicben Sruc^e ift nacbfte^nbeö: 
£)ie Sef;re oon ben fontinuirlicben S3räcben nebft 
t^ren oorsuglicbften S(un>enbungen auf Sfritl^^ 
metif unbSilgebra, oofiftanbig abge^anbe(t t>on 
6. 3. Sauöler. ©tuttgacb 1803. SSoüjtänbig/ jebo* 
nur in |)in(icbt auf bie 3a^(cnfe^re, pnbct man biefen @e^ 
genftanb in ber Theorie des nombres oon Segenbre abQ^^ 
l^anbcft, n)o man aucb bie ^cn^eife 5u ben legten t>on ben 
obigen ©agcn antrifft. 
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9 

eitt^aftettb 



XIII. Ätrmjje ^luflSrung öer aljjebraifd)m 

1) iCie ®(eid^tttigeti im 9IKdeiiieitiem 

I» Wine ®(ei(^uns fm SfOgemcfnen/ o^ne n&^ete S3e^ 
fUmmtuts, {ft nic^tJ anber« a(< eine @feict)fe(ung jtoeier 
Sujbtucfe; unb tiefe merben bie 2^eife berfe(ben genannt* 
(Sine (^(eicbung, n>ofern (te nicbt gac ibentifcb % ift ent^ 
mebrt analptifcb ober afg^ebratfcb* 

IL (Sine anofptifcbe ©leicbung ift eine folcbe/ in n)ek 
cbec bie @(eicb^eit ber beiben !^^ei(e einjig unb allein att< 
ber (Scfl&cung ber Seieben unb ber bejeicbneten 89egriffe/ 
enthebet unmittelbar ober burcb eine gotge t>on (ScbiAffen 
bargetl^an n>erben Fann* (SS muffen ba^cr atte Umfoi:^ 
mungen, »elcbe n6t5i9 finb, um bem einen ber beiben 
!$^ei(e bie ^orm beö anbern )u geben, ficb bloß auS ber 
©rflarung ber S^i^en unb ber bejeicbneten SSegriffe \fiv. 
(citen laffen. S3on biefer Strt m6^ten nn)f)( faft alle in 
ber Dorigen $fbt()eMun9 vorgekommenen ©leicbungen fepn. 
(Sinb barin S3u4)ftaben enthärten/ fo ifl e« gieicbdältig/ 
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n>f((^e SS)ctt^e man tenfelbcn b^Uc^m mag; immer mx^ 
Den Me Reiben il^^ife einander gleich Meiben* 

III. @me algebcoifc^e ©leic^ung hingegen ift eine fofc^e, 
noelc^e tiitr babutc^ toabt merben Fann^ ba§ man ten 
barin ent^itenen, burct) Suc^flaben bezeichneten @r6§en/ 
entmeber gemiffe, nic^t miKf %(ic(^e, ^af)Untoettf^ beilegt, 
ober wenigften^ einigen berfelben ju ben Abrigen ein foU 
d)(i S3er^&(tni§ giebt, ba§ fte ju einer anaiptifc^en n>irb/ 
b. 1^/ iu einer feieren, beren SJa^r^eit Donjen SBert^ 
ber übrigen unabhängig ift. Son biefer flvt m6cbten 
mol^l beinahe atte in biefer Sbt^eilung oorFommenben 
(Gleichungen fepn* 

IV. ^U HIgebra nun ift bie Sßiifenfc^aft t>on ber ^ 
leitung beö @efuc(^ten aui bem @egebenen Decmittdft ber 
ßiicben unb ber @(etcbungen. @te ^t e^ ba^r mit bcc 
S(ufI6fung ber 9(ufgaben ju t^un. 2)ie Slufgabe arfift '' 
ierglkbert; e< »erben Xkr^tntffe jn>ifcbcn bem ^ik^ 
tttt unb bem @egeftenen aufgefunben, unb biefe Skr^t^ 
tiiffe toerben mit $&lfe ber 3^<^^ i" ©leicbungen ter^ 
gefteilt^ ofyiu irgenb einen anberen Unterfc^ieb jmifc^en 
bem begebenen unb bem @efucbten ju mact^en aU ben 
ber S3eiri4^nung. Z)ie legten SBuct^ftaben be^ 8((pl^bet$ 
btenen in ber SKegel )ur S^e^eic^nung beö @ef^cbten. 

V« SDie Slnalpfiö ber Steuern f)at e^ b(o§ mit ber Um^ 
minblung ber formen unb ba()er bloß mit analptifcben 
(Sletc^ungen )u tl^un. 2)ie Slnalpfiö ber dienern ift alfo 
Don ber Sdgebra mefentlic^ t^erfcbieben / obgleich) beibe in 
i^rrn f}bf)mn if)tilen Dereint fortgeben unb i^rer gegen^ 
fettigen |)älfe mdft entbehren f6nnen. 2)a^, toa^ man 
geii>6^nlicb unter bemä^amen ber S3uc^flabenrecbnung ju 
begreifen pflegt, etitl^t nur bie Elemente biefed oiclum^ 
fajfenben 3Q>^i0tö^ber @r6§enle^re. 
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VI. 2)1e ^nal^iU bec aiteit (^ngf^ett i^ wn unfmc 
Sllgebra im S^efentlic^eit mc^t orrf^iebm; bte (fttm^at 
6(o§ ten fe^r bebeutenbeu Sortis rinev nriffoifcMflf^ 
c^en 93eiei4)nun9 Dorou^. Oribe ^obea f< Aki^rirt mit 
ber ^ericitung bed @efu4ten au^ bau (StüAtam btir^ 
Stuffucbung il^rer gesenfdtifleit Ser^&tttifff^ imb burct 
Suväcfful^rung berfeiben auf einfachere, menigec ^moU 
dAU, ju tl^un* 

VII* 9Die bie ©feic^ungen be^anbeft uttb awfoAbfi toerben, 
toirb in ben {el^b&(^m sejetgt. Sloc^^e^be« Mrbient 
j^oc^ n)o^( bemerft ju toetben, meti Süfiogfr, bd ber 
Sfuflbfung ber Stufgaben, an biefer flippe leicbt ju fcbei^ 
rem pflegen. 3ut Dölligen t3ejtlmmung ber gefm^ten 
@r6§en aui ben gegebenen gehören ebe« fo t>ie(e 0(ei^ 
^^mitn, a(0 eö ber gefucbten @r6§en giebt Son biefen 
ISHäöfm^m borf ober feine onaipcifilb fepa; ouc^ botf 
feine berfelben fo befcbaffen fe9n/ ba§ fie eine nott^cuf 
bige golge ber äbrigen ift unb ficb aui biefen ableiten 
i&§t* Skictumgen, n^e biefen beiben Srforbenifen 
nic^t entfprecben^ möffen ali unbrauchbar }ur 9(ufl6fung 
ber Sfufgabe Dertocrfen merben. 



2) ®Ui^nn^eu t>om crfleit ®rakc« 
a) ^it einer unbelatttttctt @rp#e* 
1) @, ordbfc = c *) 

C=¥=6 



a. jr = 



n 



') e t^^ic^net @(eic^und nnt) ^. ^ufldfuni). 



; 
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2) &. 3a+x—5h+2 =s 76— o+c+6 > 
9. oe = 126— 4a+c+4 

3) @. 1 -it9a—^+3cd+x =s | — 3a — 2cJ — 2j( 
ff. x4fi V— 3a+4c<2 

4) e^"««— 5 = 13—7« ' 
«. « = li 



X 



ö) ©. 13f-|^ = ar-8| 
«. « = 9 

' 9. « K 12 ° . 

7) ©. 12i+3«-6-|?=^-H 
a. X = 139}. 

» ®. - 614:+ 168^- 10* = - ^ + 19 + fr 

9) @. 8J+|?-|+2r-^+134.f =0 

a. a; = — TSVS^ 

>iiv\ nx 3x Tx 3x Ix .- 

10)®. y-jjj+-5— -y =-15 

Sr. j; = 66| 
11) .@. 31-^-^4-8=- 17-^+fx 

a. X = 4H 

12) @. l+l+f = 7«-712+| 
a. o: = 116114 

13) @. 11}«=V«+66|— 5x— 9i 
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14) ®. —V** = —4x4-412^— I«— 316^ 

15) @. 32iV«4-176|— «=19^*4- 7345— ~ 

^.x — 576ff| 

16) @. 3,25j;— 5,007— a: = 0,2— 0,34i: 
^. X =z 2,010424'. •' 

17) @. 13,2 . X — %;!- 7,6953 = J + 7B34,5 
ff. Ssz 638^98^. 'V' 

18) @. ^g^+tOO = 1^ + 3,86 — 1^ 

11.^;=: — 519,67567« ••• 

19) 9. ax^c = Ix-^-d 



9> « = 



a—b 



20) 0. -^-i— -7-+CdJ= C4-(<H-C>P 

* cg f S 

20 9. » = .+§+$ 

o- _ ( arf+6c)e 

*•• * ~ 6C</e+«^)+a# 

23) @. ^äb+^ac—^cx = |ac+2a6— 6c« 
- ___ (70&— 3c)a 
"• * "" 320c 
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VI. S>ie ^na(9fU ber %Utn t)lnsncn i^ wn unfmc 
Sllgebra im Sßefentlic&en nic^t oerf^iebm; bte Ifttm^at 
Mo§ t)en fe^t bebeutenbeu Sortis rinev nriffotfWtt^ 
c^cn 93eiei4)nuns \>ovani. Oribe ^obea f< AJMgnrt mit 
ber ^erieitung bed @cfu4ten aui bem @(8etaMii ttir^ 
Sfuffucbung il^rcr gegenfridfleit Ser^&tttifff^ uab burct 
3uvöcfftil^rung berfeiben auf einfachere, noenfgec »emi^ 
cfelte, ju tl^un* 

VII* 9Die bie @(ei^uiigen be^anbeft unb avfgefifk n>rrben, 
toirb in ben {e^tbäc^em m^%U Sloc^^e^be« t>erbieiu 
jeboc^ toofji bemerft )u toetben, todi Snf&ogfr, M ber 
Sfufl&fung ber Sfufgaben, an biefer flippe (eicbt ju fctri^ 
rem pflegen. 3ur t)6Ilisen tdeftfanmung ber gefiK^ten 
@r6§en aui ben gegebenen gehören efte« fo t>ie(e 0(ei^ 
^cbungen, alt eö ber gefüllten @r6§en giebt Son biefen 
^CN^tmgf« borf ober feine onafpcif^ fepa; tmd> bacf 
feine berfelben fo befcbaffen fe9n, ba§ fie eine not5n)en^ 
bige golge ber übrigen ift mi fic(^ aui biefen ableiten 
I&§r« @ktctmngeit/ n^e biefen beiben Srforbenifen 
nicbt entfprecben, möffen ali unbrauchbar }ur 9(ufl6fung 
ber 9(ufgabe t>ertt)orfen merben. 



2) ®lti^un^tu t>om crfteit ®rakc« 
a) ^it einer unbefanntcn @rd#e. 

1) &. axzLb = c *) 

c=f=6 



a. jr = 



a 



') @ t^ieic^net Oteic^ung iiiib ')!. ^ufldfuni). 



f 



isa 



2) a. 3a+x—bh+2 = n—a+c+S ' 
g. * = 126— 404-C+4 

3) ©. 7-»9n— 5*+3cd+a: = } — 3>l — 2c<2 — 2t 

«) a-s»— 6 = 13—7* ■ 

ix=ii 
B) e. 13!-f = 2»-8J 

,«.* = !> 

6) 0. ix+l+^x = &K— 23 

a. « = 12 

7) e. 12J+3i-6-^=^-5| 
'«. X = 139J. 

» e. - eji+MSJ-lOlr = - ^ + 19 + {«- 

«. « = 13^ 
») e. Sf+y -5+2. -^+13+1=0 



*n^ ~ Ir 7j: , 3a: 7j: ^= ■ 

"5®T-l5+T-8- = -*' 

11),@. 3|_.-^+8 = -17-^ + }x 



12) e. l + l+f = 7»-712+| 

a. I = 1161J4 

13) @. ll{i = Vx+66|— 5»— 9J 
a. X = 3iVr 



lag 

n. x = — 80|f 
15) @. 32^x+il^^x=i9^x+7345~ 



» 

'S 



16) @. 3,25j:— 5,007— a: = 0,2— 0,34 j; 
^. X == 2,010424'>>* 

17) @. 13,2 . X — %-!• 7,6953 = ^ + 7834,5 
9. Jf^ 638>9B^ 



I • • •• 



18) @. ^^+t00 = 1^ + 3,86-1^ 

9. X =1 — 519,67567* ••• 

19) 0. ax+c = hx+d 

■♦ * - a—b 

20) 9. /!£_^+c«= ^-c4-(<i+c)« 
* eg f g 

bide+if)+adf 

23) ®. |ai+|ac— |ft» = |ac+2a6— 6c.t 
jj __ (70fe— 3c)a 

320c 



* -* 






18« 

dx 
a c 



24) @. £-l^^+3«& = 



_2_ ac(i^3al) 






25) % -T — ^ hx = «f — Soor 

__ 39afe— 14a* 
'• * "" 27a&— 96+12 

27) 0. 5a'c«+ac*jc— 5«i<;»— 3«*c* = Sa^bcx-hbc^x 
— 3a*fcc» — 5a*c» 

^ 3a* c* — 5ac 

5a' +c 

28) ©. 2a»6*c + ö6*« — 2afc»c — e6c*«i— 3a»jc = 
(b*—3a*b)x—b*c*d 

2ab*c—bc*d 



a. jcs= 



3a»— 6' 



29) @. — =6c+d+i 

X - X 

a. jc _aÄ--l 
bc+d 

30) 0. ?£±£_5 = ^ 

X ' ' X 

^ 3ä-6 



a*j: 



4 

31) ©• ^-^+dc 15= fcx — flc 
91 ^ _ c(g+<0 (6— c) 



. L 






185» .. 

2) ©♦ c = a-^-^ ^^ ^.: 

ax d 

8l» X := — > . . . 

C 

a+bx d+ex 

gj crf — qf qf — cd 

. * hf-^ce ce^^hf 

"A ax äa — 5a: . 2a— X a+f , 

^ '^ _ dif—2a')—2aia^c) 
"^ (a~c)C</*— 1)— 5rf 

6i cir fx hx 

^ adfh + hcfh + fcrföÄ Hh ftc^g^ 

^' ^ = 6rf/ÄÄ "■ ^" 

.. m 3flfcc , «»6^ , (2aH-fc) &*Jc _ ^ hx 

'^ ^' a+b'^ia+by'^ aia+by " '^^'^IT 

^ '^- 26 — a~ 2abia+b) ~3c-d~ 2abia—b) 

5a(26 — a) 

a, 5a(26— a) 



■''^•-•v 



h , 



128 



Ö*C 



40) ®. («+«X*+*)— «C6+«) = "6" +* 






41) &.Vx = a 

42) 0. VCa^+fc) = V(cx+d) 

ä-b 

- U. « = :; 

a— c 

43) @. »V^(ö«— 6) = ÄV/(ca:+<lc— /) 
*•* — aÄ»— (c+d)A» 

44) @. K«'+c) = l>^±|j 
a. « r= — ^ g- 

45) ©. V/(a+«) = V/(*»+5a«+i') 



46) @. <r+BC/(«+<2) =/ 

47) @. yv/cr*»+d»)+ ^ = <?* 

__ h*c* — g^fP _ (6c+ arf) (bc —ad) 



:*«■ 



IM 

eeaotitbniifi^ 0lti4nnfltii. 

48) e. o- = 4 

lug a 

49) @. rf"6« = c ■ 

« ^ li» c _ 1°» g 

■ Tnloga+niogi .log arV 

0(0 ®. «"*'&"+»■= fl""*»*' 



a. i: 



_ A log j+ft log J— /loB.a— g log t "_ 
' mloga4-n1og£ — p Iogc^qlog<I~ 



H) B. 


3' 


= 177147 


ST. 


:c 


= 11 


62)0. 


2» 


=:: 769 


R. 


X = 9,586839 •- 


53)®. 


(1)'=-^ 


«. 


« = - 13,701172 


S4)©. 


©*= 54783 


R. 


X 


= 9,272299.... 



«. X = 0,309928 •••• 
8.4: =:ll/)40270»~ 



[9] 
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ö'c . , 



40) @. («+«Xt+*)— «C^+«) = T "*"* 



'• * — T 



41) 0. V/of = a 



m 



42) ©. V/(ajH-6) = V/(<»+<^ 

43) @. Ä^'Car— B) = H/'Ccx+dx-'f) 
"•* — aÄ»--(c+d)A» 

■ 

44) ®. K«-+c) = K^) 

dl/(a'+c) 

45) ®. VCa+x^ — V(x*+5ax+h*') 

46) @. ir+H/(a:+d) =/ 

47) ©. y»/(/'«»-H?')+ ^ = c« 

__ t*c* -- a*<f* _ Cbc+ ad) (hc —ad) 



lg» 

48) ©• ö* = fr 

lüg a 

49) ®. ««ft*« = c 

g. ^ — log c _ log c 

mloga+7ilog6 Jog a'"6* 



• ^ 






jj ^ _ ^ log c+k log J— /log g— g log t _ 
mloga^-nlogi — plogc — qlogii 

M) @. 3« = 177147 
IK « = 11 



• ■• 



«B) 9. 2« == 769 

1^ » =s 9,586839 •••• 

53) 9. (D* = 5U 

«. « =s — 13,701172 «• 




54) ®. {^) = 54783 
«. « = 9;272299 •••• 



7« 



a. « = 0;309928 •••• 



56\9 



«.« =5 11,040370 •»• 



C9] 



57) @. 3'-* . 5C'-' = 9*-* . 7» 
a. X = 0,759965 .... 



— ac 



b) i0lit mel^tetett ttnbefattiitett 0tft#eti* 

o.® (3x+2r = 118l 
a. ä; = 16, j = 35 

'*'' ^' I39a:^14j = — 935tVJ 
^.x — il\, r=115i 

4>@. p^-8i = 7j-44l 

a. X = 4^, j =; 8^ 

^'' ®' l 8a:+175 = 2j } 

a. j: = 9, y = 123^ 

*^ ®- 119a; == 60yH-612i} 

». « = 88A, y = 17A 

7^ ßi /I3j:+7y-341 = 7^^+43^ 
'-' ®- l 2x-^\y = 1 / 

a. a: = — 12, j = 50 

8^ ® |113i^-27|;y = 10j+5488fl 
°^ V- l 9/— 347 == 5j: — 420 i 

SC. « == 56, j' = 23 






1S3 



H. a;=48, y=z5i, z=64 

{3j:-^100=5j+360 1 
2ia:H-200=16^z,-61o} 
2y+ 3s=:548 j 




ä. a;=360, yz=i24, 2=100 

{4x+7y+159=:0V 
3|*=ia— 55 l 
2x+y+9z=4m) 
( ,a..a:=— 13|,j)^^— 15, i=60 

! r2a;+5j— 7s=— 288^ 

r ?7) @. jSa:— y+3a=227 \ 

f.. a. «=13, ^^=24, s=:62 
Ir , r «+ y+ s 

28) Ö. -j 8a;+4j+2z 
(27a:+9j+3z: 

a. «=1, y=-7, z=36| 

{lac— 7:y^— 5a= 11] 
4|j-|«+ a=108[ 
3iz+2j+fa:= 80J 
a. a:=12, y=25, s=6 

fax +by +C2, =h\ 
a'x+b'y+c'zssh'V 
a"x+b"y+c"z=h"} 
sr _ fth'c"— hb"c'+h'b"c—h'bc"+lf"bc' ^ h'Vc 
^' ^— aVc"— ab"c' -¥■ a'b"fi — a'bc" + a"bc' — a'bc 
_ ah'c"—ah"c'+ a'h"c- a'hc"+ a'hc' — a'h'c 
. y— ab'c"— ab"c'+a'b"c— a'bc"+a"bc' - a'b'c 
_ ab'h"—ab"h'+ dV'h— dbh'-j- a"bh'- a'b'h 
* — ab'c"— ab'b+ a'b"c — a'bc" + a'bc' - a'bc 



1S9 



17) @. <«+a=l9y ' 
[y+Z=:2s] 




a. x=3, y=7, s=16 
x+y—z = i8\\ 

a, j:=16, :K=7f, i6=:5i 

fx+y+z 
my 
pz 

a. jc^ . V25; 

mp+np+irui •' mp+np+mq 

mp+np + mq 

{3a;+5j = 161| 
7a:-F2i& == 209 y 
2y+ Ä= 89 j 
a* jr=17/ y=22/ i&=45 



21) @ 



a. jr=18, j^=32, 5?=10 

££-3^ ^_of-cd aCel-fgyd(bl'-c 

^\^—ae^bd'y—ae-bdf ^ " h{ae—hd) 

153— ^o:— iÄzsj — 109 
Xa:+|jr=:26 

a. a:=:64, y=80, »==100 




■c« 



133 




4) 0. 

Sf. a;=48/j=54, z=64 

{3a;— 100=5^+360 ) 
2ia:H-200=16ia-61o} 
2y+ 3a=548 | 

ä. a:=360, y=si24, 2=100 

{4x+7j+159=0V 
3Aä-=|s— 55 I 
2a: +y +9^=498) 
.a..jc=— 13^, y=t— 15, a=60 

{2r+5j— 7s=— 2881 
5a;— y+3a=227 > 
7x+6y+ a=297 ) . 
81. a:=13, y=z2A, s=62 

{j;+ j+ »=301 
8x+4/+2z=50[ 
27a;+9j+3!&=64J 

St. x=zhy=-7, a=36i 

{l&c— 7y— 5z.= 11] 
4|j— |a:+ 1=108} 
31s+2j+fx= 80J 
a. a;=12, y=25, z=6 

foj;+6j+czi.=ÄV 
a'ar+6>+c'z.=Ä'|- 
a"j;+fc"y+c"*=Ä"j 
„ __ hb'c"—hb"c'+h'h"c—h'bc"4-lf"bc'—h'Vc 
^' ^— aVc"— ah"c'-i^a'b"fi — a'bc" + a"bc' — a'bc 
__ ah'c"—ah"c'+ a'h"c- a'hc"+ a"hc' — a"h'c 
■ ^"~ ab'd'— ab'c' + a'b"c — a'bc" +a"bc' — a'b'c 
_ ab'h"—ab"h'+ a'Vh- a'bh"+ a"bh'-a"b'h 
* — aVc"— ab"b'+ab"c — a'bc" + a'bc' - «"6'c 



18« 




a+b — c 



/ y= 



a — 6+c' F+c — 



a 



32) @. 



l-LjL.l- 3WL 

4x y ^ 
5^ 1.4 
6a; 



2! --f. -=^12-i- 



a. 0:1^6, Jt=9/ Ä=:4 



^ Jn 



33) ©• 






i5(x — ä) 



1 






34) @. 



4ji;— 2ä 

8f. a:=:16, y=4, ib=^4; u. a. m, (UnbefHmmt) 

cx + du z=i m 

ex+fzi = n 

y + hz> = p 

^- '*^— beh+a/g 

' afp'-\'(jel^an)h 

^ heh'V'qfg 

hep + Jan —d)g 

beh+qfg 

bh(em — cn)+ g/C^^n. — cl) + bcfp 

'"-" dibeh+ä/g) " 
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^ ^^ ^3x+ y+5z+ 2u ss 195 
4^ — 6x— 2ä— 9u = 5*16 
?l, a: = 100, j=60, 2.=— 13, 1/=— 50 



r x+ j 



2»' 



7/ 




. ^ I 16a:+ 8r+ 4i&+2ii = 
I 81a:+277+ 9z.+3u = 

81, x=ly=i, z=l, «=0 

^E^.Z + £=.76 

k+?5+?i= 79 
12^8^5 

Ij + z +tt ^248 

a. j;=i2, :r=30; z.=i68, «=5o 

_:S^ _ i 

^ay + bx 

) @- r ^ j = n» 

'^ "ica + a/ • 

•xz 

= n 



- lmn(bde+ac/) 

^' ^— cfnm — b/tn + bdlm 
lmn(bde+acf) 
•^ afln+demn — aalm 
__ lmn(hde -h- acf) 
heln^cemn + aclm 



39)®. 



186 

}x+y+z+t+wssic 
ix^i^y+u+t + w=idl 
\x+z+u+t + w^=:e 
<y+z+u+t+w=i/. 






S) ®refd^tifteii K^om pfmittn ®t0bt4 
i») not eftter miiff anitteit 9t9^e^ 





S e { f i e I e. 


1)0. 


««* — l . 


- 


«. 


«=+l/-/ *— - 


.V/5L 




a 


a 


2)0. 


x*+6x—2n 




«. 


xssS, x=s — 9 


• 


3)0. 


«*— 7ap+3i=0- 




8. 


X — 6i, xzss^ 




4)0. 


X* — 5|«=rl8 


- 


9. 


«5=8/«— 2i 





*>. 



18? 

5) ®. 3x* — 2«=65 

6) @. 622a:=15a:»+6384 

7) ®. 20748— 161&c-4-21«»=0 

St. dfS=60f; «=16f 

, 8) @. 9fj;— 21^=«« 

9) @. Ufa;— 3^**=— 41A 
a. x=s-.2^^ «=51 

10) ®. 9f 4f • ^90J«+ 195 =0 

H) 0. l|i+l^§f 4.4728=0 

«. «=— 25H/ «=—52 

12)®. «»— 8x=14 

a. «=4+1/30, «=4—1/30 , 
ot« «s=9/4772»"v «=— 1/4772"" 

13) ®. 3a}»+«=7 

., __ -l+l/85 __ -l-V/85 
«. «_ g , «_ g 

ot(C «= 1,3699 "v «=— 1,7032 ••• 

14) @. 118«— 2|«'=20 

« _ 118+1/13724 _ 118-1/13724 
a. «— • g , «_ g 

ober «=47/>298"v «=04701.." 

15) @. 6«— 30=3«» 

• a. «=1+V/— 9, «=1— 1/-9 



188 



16) @. ac» — 7jc+34=:Ö 

■ _ 7+t/— 1039 _ 7-K— 1 039 

*•• *— ^ 16 ' '^— .16 

17) ©• 4r«— 9a:=5x'— 255f— ar 
«• x=15|, a:=— 16^ 

19)®. "^ ' ^ 



x+60 ar — 5 
8. jp:=44/ x:= — 10 



tw 



a. «=10; x——\ 

22) @. -f-=-^.-5 
8t. a:=5|, a:=5 

23) @. ?i = _l£--+l 
' ftr 117—2« 

a. «=671, «=4^ 

24^® 2x-|-3 _ 2r 
^-^ '^- 10-x-'25-ar^ 
a. «=1311, «=8 

o-x ß, 25x + 180 __ 40« 3 
^^ ^- lftr-81 — 6«=::8~5 
a. «=14^, «=TVir 



189 



' 9ift\ m 18-1- Jc _ 20j;4-9 65 

^^ ®- 6(3— j:)~19— 7j: 4(3—«) 

27) @. adx—acx*:=hcx — 6<i . , 



gt d b , 

c ' a 

28) @. ^'-2^+|! = o . 

ag ag 

29) ®. «6^.+§2!f=6£!+£*Zl2fc!_i!f 

c c' c 

^ 2a — 6 3a +26 

ac ' oc 

30) @. ^+^-(a-6X2c+ad)5 =(a+6)^ 



3 



Qt 2c + ad 



31) @. 32a*'«c»-*+4a'»+5c~-*(öc«— 2>i;=aV+2a: 



8a»-^ 



81. a:=4a'"-'^, 0:= « 

32) @. cx+-^=(ia+h^x^ 

ar ■■ c+l/(c'+4ac) c— l^(c«-<r4ac) 

"• *— 2Ca+6) ' "" 2(ö+6) .. 

33) ®. fla«6V— 6a'&'^— 6'=0 

a+V/(a'+6») _ a-l/(a»+l>') 
'"* *— ^'6» ' "^^ 3a»6» 

34) @. ahx*—2xCa+h)i/ah=:Ca — hy 



140 

35) @. ar'+6»+c»=a«+26c+2(6^c>:l/a 
gj fc — c+g h—c—a 

36) ®. c«»— 2c*l/J=r<ic»-.ei 

ar y/cd __ j/cd 

- *— V/c+J/rf' ^~Vc—Vd 

37) @. (4a» — 9crf'>» + (4a* c» + AtAd""^ + 

(ac» + 6rf»)' =0 

„ ac*+fcd* ac*'\'hd* 

"• ^~~2a-\.idi/c' *"~~'2a— SflU/c 

38) ®. aB**» + (l + c)6dl/c + c6»V = 

[fe»<ftXcH-(a6+c)(H-c)> . 

„.. « So+lOfl*» - A5W^(a+&) . (l+26»)cdl/Ä _ 
'' ^' 9b*—3a^b* ~\~~3P ■*■ 3=^0» r 



^l/(a-i-6)c=:0 



36» cJl/c 



a, (3-a«)l^Ca+6) ^_ 

"• *— aKl+26») ' *•" 5a 

40) @. axszh+Vcx 

„ 2afe+c+l/(4afec+c*) ». 

a. x=^ 2^5 .*) 

41) @. 3J/(112— &i:):^19+l/(3«+7) 
a. j;=6 



*) 9;ur Mefer eine 'SktS) Iti x barf ^ter gedrauc^t werben, ber 
anbere gilt für bte @lei(^una > ewsi— i/c;r; benn btefe unb bie 
gegebene führen ya ber nümKt^en (Snbgleit^ung a';c>— (2ai-|^>c 
4.i'ssO. «uf eine ü^lic^ 9lrt »er^iiUt e« {t(^ mit ben @iet(4ttn< 
gen 41, 42, 43, 44. 



• . .- 

* . .- 

» • - *% A- 
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rX* — y* = h 



^^ ®' {ix+y+ay+Cr-^y+ay = k} 

— a=bV/(2Ä+Ä— a») , 



a. jc = 



2 




■ r = ±i/^^ — 2 ' ^ 

(I8x _ 8y 
y ~ 
3xy+2x+y 

«. X = 10, /= 15 

ein X = — 10|, j = — 16i *) 

fax 6y 
cxy+dx+ey 

!_ -(gC^a+<A/^t')=bl/[(gl/a+<A/6)* +4c^l/aR]' 
'^— ^ 24^X 

_ -i^a+d[/b)M^[(e[^a+d[^hy+4ch\/ab'] | 
^— - 2ci/b 

_ -J(^e\/a-cli/T>)M/[<i^a-SV/hy-ichVaV] 
f— 23p^a 



*) Ciefie ®(d4ttn0<n fafien no(4 %wn 9(uf(»funsen %u, nämlt(i| 
1 + \/— 34919 —1 - 1/ — 34919 .,„. 

-^= 48 — ' y = — T2 ' ""^ 

l-V/— 34919 —1 + V/— 34919 

*= ü ' y'^ ia~ — ' 

we(d^ aier, wie man (le^t, imaginär finb. 

**) Z>i(ff @(eii^gen geten baffer vier <))aar )nfamm(n0ep< 
(ige SBert^e eon ;r unt> y. ^ 









142 

8. X ^ "2 / J — 2 

a— 1/(26— o») a4-K(2&— a») : 

ober X = ^ 2 ~ ' ^ — 2 

a. « = == K — -^ 

y = dr K -^r- 



2 
jf =±K- 2 " 

y =*V/ s 



2 

a , >4i— «' a . ,/4i — «' 

(2x +3y = 1181 
6)®- Ux^-ly* =4333/ 

«. a; = 35, y = 16 

ein X = —239^, y = 192i*f 






k 



8) @. 



-x' — y* =. h 



{X- — y- =^ n ^ \ - 

ix+y+ay+Cx-Jy+ay = kf 

fl.x ^ ^ 

y = ±l/i ^ 1 

( ISx _8y - ^ 

9) @. { j X y ' - 

Xixy-^'ix-^y = 485J 

%. x = 10, /= 15 . 

ol>ec X :=. — 10|, J = —16^*) 

cxy-^dx'^ey -^ h} 

!-CeVa+d[yb):H^[.CeVa+diyby+4chVaV]' 
•^= 2cVa 
^~ 2<Vb • 
■ _ -{e\/a-dV/D±V{<ieVa~dy/hy-^h\/aV^ 

^"^■y ^eVa-8[/l-)=pV i{t\/a -d\/hy-Ach\/db1 

^y^ — 247r 



*) IDiefe @(et4ttnfl<n faflen no(4 ynn Slufiefundeit {u, namli(i| 

^ 4+1/- 34919 _l_v/— 34919 . . 

^ i-t/— 3 4919 —1 + 1/— 34919 
iS ' ^^ i2~ ' 

weM^ a6er, wie man (fe^t, imaginär finb. 

**) £i(f* @(eti^geR flttot baf^r »ier *|)aar infammenoe^ö« 
rige SSerti^ eon ;r unb ^. ^ 



• • * -- 



♦ - 



IM 

— l±V/(2o— 26+1) 

r = -^ 5 — • • 

OOfC « s= 2 

.. _ -l=FV^(2a-26+l) ^^ 

r— 2 . ^ ' 



4 



r-<=t=6l^(4a-^)l ^ 



iS^ &i fax— Äy = g- 1 

•'^ 26\ *— »^Ä— 3a6^/ • . . 

9r V/(2fc-a)dblXa _ |/(2t-a)^l/a 

2l/(26-a) ' 21/(25— a) 



*) 2>iefe @(eid|funden ge^ett olfo et^etifoS^ loter ^dar lufammen^ 
deW^rige SBertl^e Don a? Mut y, 

**) 2>fe SEBertffe t>ott ;r imb |r r^ittten <md!i mft riniui^er m» 
taufet wertem 



fii*- 
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cx=:dz 

»• -^^ c+d ' ^^~ 7+a 



y(x+z) = l\ 



»• OprsrsfcK 57- — ^ , ' ^^ 



I . — ^ 



7) @. 



^^=fe' 






^ ... 2abc(jdh — ac+6c) 



(«6 + ac — 6cX6c + oc — afc) 
^ ^'^ (afe— /yr + fcc) (ic + ac — «6) 



fary=p ^ 

(6-y>=p' V 



[10] 



»t 



*> 
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_ ^A d=VlA* - 4p(p' - hc) dp" - ac)] 
"• '^— 2(p'— 6c) 

_ — -^ =y: t^[^« — 4p (p' — tc) (p" — ac)] 
y— 2(^p"-ac) 

_ —B =F VjB* —4pXp — ah)ip" — ac)] 

^~" 2(p — äl») : ^ 

(cp — ap' — Äp" + a6c = -^/ cp-'-ap'+hp" — a6c ^ B 

gefegt.) 



ax+a'y+a"z—0 > 
6x+6>+6"a=0 j 



8J. a;=:(ö'6"— a"6V, y=(a"b - ab")A, 

. . ^ , k ■ 

— »^(a6'_a'6)« + (a'i''— a''^')» + (a"t — o6")' 

=^ gefeit. 




iaxy +hx + cy + 
a'yz, + Vy + c'p + 
a"sx+ h"z+ c"x+ 
* 

S(. 2)ie Qiitmnitms t>on j unb 2& fü^ct auf bie ©(d^- 
c|)un8 beö atoeiten @wbrt: 

(ö"a; + h"X(bV — «£?> + 6'd— crf'] + 

3f^ ^ierau^ x befümmt, fo ^at man au4> j unb z. 
(2)ie (entert Reiben Sitten t>on @(eic^ungen ftnbet man 
. 6. 150 }u st6§etet ^Ugemetnl^it erhoben.) 






IM 

41) 9luftöfiiit(t fret ®Ieid^itti0eii Mit ^i^tttn 

a) ^it iS^tbaniiä^t 99tmtl 
@. x^=Px+Q 

I 

S e f f 9 f e I e 

1) ®. «»— 3«— 2=0 

a. «=2 

2) @. j:«+12x+63=:0 
a. a:=s— 3 

3) ®. X* — 21«+344=0 

a. «=—8 

4) ®. X»— ftr— 40=0 

a. «=|/(20+l/392)+l/(20— 1/392)= 
1/(2+1/2)» +K(2 - V^)» =4 

5) ®. a;* +3«— 14=0 

a. «=»/(7+v/50)+i/(7-v/ao)= 

J/(l + v/2)» +^^(1 — v/2)« = 2 

«) ®. «» — Vx+290^=0 

.3.— 581+V/337311 . .^ —SSjl— V/33 7311 

a. «=V/' 4 i-v/ ^ 3 . 

=^(=Z+k^)V^.(=l^)'=_7 

7) ®. ««— 12«*+57jc— 94=0 

" «. jc=4+W'3— W'9=3,3e216... 

[10*] 






1^8 

8)®. *»— iiK— assso ' 

«. x=»/(14+l/lJl2>4-K(14-l/132)=:4,30213... 
9) @. x'+6a;'+a0w+16=0 

=_2+,^(ä^)■+^(3:;:^2«)*=_, 

10)©. «»— 15x»+71«— 297=0 - 



11) ©. a:» — 12x»+3ex— 7=0 



1) @. a:»— 9a;'-t-2&r— 24=0 
SD. 2, 3,4 

2) @. x'—ar« +5x4-14=0 
SB. — J, 2, 7 

3) ®. X* — 49x— I20=s 
®. —"3, — 5, J9 

4) @. X» « lac» +87x — 110=0 
©. 2, 5, 11 



') fB. btitiamt mmiOn htt 9UN||nii«. 
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5) @. j;* — 10.i:»+35*« — 50«+24 == 
SB. 1, 2, 3, 4 

6) &. x*—45x*—40x+sk s= 
SB. i, —2, -6/ 7 

7) @. x*+29x*+267x*+iU7x+iS60 = 
m -3, —5, —8, —13 

8) @. a;» + *ix} — V*+ '? = 

9) @. X* -.|fa:»-|.|j:_,«y s= 

10) @. X» — \*x*+lx— 't? = 
®. 1/1/3 

11) ©.x^+ix^+Th^-xhi — 
SB.'i/ ~tV/ -f 

12) @. .r»-4|a:'+|ix-^.- = Ü 
äö. i/ 1/ I 

13) ©. x»-'^/a:»+VT«+ff = « 

SD. -1/ 1/ y 

14) @. *»+-M^«-iiix-i^ =s 
®. -h V/ -9 

15) 0. X* - V«* + V** - V-r + 1 = 
«B. i i/ 1/3 

' ®. i i/ V/ 2 

17) @. «*— 14i;»— 5«+-70 = 
®. 14, +1/5, -1/5 
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18) ©. «»— t3x«+49jc--45 = 
®. 5, 4+K7, 4-1/7 

19) @. x*—i3x*-h38xHri6 = 
®. 8, 4+^1/33,1— il/3ä 

20) ®. x»--&c»+19*— 44 = 
». 4, 1+V/— 10. 1— l/— 10 

21) ®. X* +ix* + V«+ V = 

®. -ii+iV/^251, i-iK-251 

22) 0. ««+«*— 24r» +43« -T- 21 = 
». 1, 3, -l+^V/53, — l-IV/53 

' 23) @. ar»-.3x«— 8x»4-24**— 9a:+27 s= * 
9Q. 3, 3, —3, +\/—i, -y—i 

24) @. x*—^x*—6x*+9x*'-i3x+i9^ = 
®. 1/ +1/(3+1/22), -rV(3+l/22), 

+1/(3-1/22), —1/(3—1/22) • 



d^nttgctt iirfi mel^teKett nttb^anttUn ®t§feit 

lef^i <nt(I$fen loffen. 



I. 6« ni68cn «', a;", x'", ••••» «", n unbefannte 
@ci§(n (»r^dc^neii. |>at man nun eine ©leic^ung »on Nr 



./_'• 



ji ^»», 



M( _)((, 



MI _«« 



aa?'"» Hh a";r"'« + ä"x"''^ + a""x 



m 



tin^ ftnb no4> Aberbie^ n— 1 @(et(^ungen Don nac^ftef^en^ 
bet götm gegeben^ mocin bie uribefanitten @r6§en ben ec^ 
ftm @(a& ni4)t uberfleiget? : 
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h'x' + h"x" + b"'x"' + 6""«"" H 
c V + c"x" + c"'x"' + c""x"" H 

.d"V"H 

U. f. 10. 



dx'+er'x"+d"x"' 



....... +^';c»'aQ 



fo toicb man, bw^ t>ie Sfuf(6fung t>iefec (entern ©fetc^un« 
gm, ade unbefannten @c6gen buci:^ dne bnftlbta autbr&f« 
fen f innen, unb j»ar tt>fe fofgt: x"=z^x', «'"^^'V, 



x""=^"V, 



x»'=^-V, »0 w4", ^"', A 



im 



• ••• 



• • • * 



^^'•' befanntc @c6§en fepn »ec^en. » 2)fefe Sßert^e in 
\>tx erften @(eic^ung fubftituirt/ gefren: 



m 



:•;'=:»/- 



je: 



wocoud j((^ f£>^n(<^ bieäBett^e oon x", x"'''"xf' niibtn. 
S)ie @(i(^( Ü§t fii:^ noi:^ weit aUgemdnec machen; Wieb 
bem eigenen -SRoc^benf en M ttftti öbetrfafTen. 

II. (Si fe^en nac^ftel^enbe n in {!4> feI6|i tpieberfe^ 
ren^e @(eic^ungen stpifc^en ben n mUtamtm ®vb^m 
x', x", o:'" ••••«»', gegeben: 



a'x'x" + 6V 


+ cV' +d 


= 


aVV" +h"x" 


+ c V" + d" 


= 


a' VV" + 5"V" 


4- c"'x"" + ä" 


• f • • 



if^'a^'x* +6«V +c"'a:' +d«' =0. 

SRdn 6efHmme ani ber erften ben SDert^ Don o:" butc^ a;^ 
fubfMtufce liefen ©ert^ Don a:" in ber iwettert/ unb 6e^ 
[Hmme a:'" ebenföW burc^ x',«* f» »•; fo »ftb mön öm 
Snbe af' \>vixä> x' au^gebräcft erhalten, unb {mar innac^^ 

[le^enber gorm: a:»'=^±~. SSBfrb biefer ®ert^ (n 

^ec (eften ®(et(^uns fubf^itmct, fo er^tt man eine @(ei^ 






6inb tif SGBntiefn einet ©(eic^un^ gegeben, fo ÜHt 
fMb bie@(d(bung fe(6^ finben: ouf mefc^ Steife? SDaöfIr 
cfaie ©leitbung f)at j. ». bfe SBurjete 1, 3, — i, — 4! 
SBo« filc eine bie SBurjefn 6, 2+31/^—4, 2— 31/— 1? 

— JDie Soefficienten einer ©leicbung (le^ olfo mit ben 
fBur}eIn becfetben in einet gemiffen 9l(rtbinbnng: in »ri^ 
cbec? — ®enn bie btei ©leicbungen I. x+y+^b = a, 
IL xy+x%+yzz=$b, in. xyzisic^ ober bie tier ©lei^ 
<lbungen U x+'y+JHrw:saa, IL xy+xz+xw+ys^yw 
HHsiV33(^ III. xyz+xyw+xzH^+yibw=zc, IV. ay^ti^ 

= d gegeben finb, fo (Afit ft(b im ^en gatte eine ©fei^ 
cf^g bom britten/ im jtpeiten gatle eine @(ei(bung.t)om 
Dierten ©rabe ftnben, n>e(c|^e bie f&mmtiicben unbefannten 
©r&gen jugieicb giebt: n>ie wirb biefe ©(eicbung gebilb/t? 

— (Sinb fcbon m SQDurjeln einer ©(eicbung beö ntm ©ro^ 
beö befannt, fo erforbert bie Sefiimmung ber übrigen nur 
nocb bie Sufl6fttng einer ©(eicbung beö (n-*m)ten ©ra^ 
be«: wie mirb^ biefe ©(eicbung gefunben? — SSDenn ber 
©rab einer ©(eicbung burcb eine ungerabe ^a\)l angegeben 
»irb, fo ^at fie not^wenbig »enigjl'en* eine reelle ©nr* 
sei: »arum? -« SOenn h+kiZ-^i irgenb eine imaginAre 
tBur)d einer ©(eicbung i^, fo muß aucb h-^ki/"*^! eine 
Storjel berfelben fe^n: wie (&§t fi(:b biefe« em>etfen? ^ 
IBorau^efe^t, n>ie ßcb flreng erweifen (&§t, bog atte fanoit 
ginl^ren ©rbfen ficb auf bie gorm h^-ki/'^i brin^ 
Ia(fen; tbie iMcie imagin&re, unb wie t>ie(e reeUe SEBuriefn 
fann eine ©(eicbung i^om nttn ©rabe fyaben, nacbbem n 
eine gerabe ober eine ungerabrSa^l ift 9 ^ Vitnn bie Sar< 



,» 
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totiifc^e formet rin {magin&trt fftefuftat gieftt: ^t alibrnn 
t)ie ©(dc^ung to\ttÜ(S) feine ceede «ßurjef? Ober fott biet 
^ier Uog anjetgen; ba§ bie gocm/ meiere man ber SBut)e( 
aufbringen n>ollte^ unm6dli(b if^? 



XIV. ^lufläfunjj iTieir t)lieiil)unjg[ien burdj 

1) ®Ie{(d^tttigeti mit eiltet nttlbef atinteit ®tpf|e. 

<^tfte 99let(obe. 

@d fe9 X = (rgenb eine ©leic^ung fär bie unbe^ 
fonnte @c6§ie x. (&i fep ferner w ein bur<^ Cerfuc^e ge^ 
fimbener SBert^ be$ x, n>e((ber Don bem nHil^ren SBert^e 
bffetben um meniger ali bie (Sin^eit abmeicbt ®e$t man 
bo^ iv+A fär o; in jener @(eicbung, fo.mu§ not^men^ 
big/ bei genauer S3eftimmung/ A<1 werben. S3e^&It man 
ba^r bei ber @ntn>icf (ung nur bie erfte f)oten} Don 7i, unb 
I&fit Dorerft bie ^6^eren ^otenjen beffelben ali meniget 5e^ 
beittenb außer ^cbt, fo t>ermanbe(t ftcb bie @i(efc^ung XssO 
in eine anbere t>on ber gorm ^+BA=0, »orin ui, B, 
gegebene ®r6fien ftnb. |)ierau$ er^Mt man nun h, unb 
»rit^n aucb x^=iw+h, menigilen^ n&j^erung^meife« ^ii 
biefem neuen SDertl^e be< x fann man nun mieber eben f» 
Derfa^ren/ n>ie toor^in mit w, unb burcb S93ieber^o(ung bie^ 
fec fBerrijbtung bem- n>al^ren Sßert^e bei x immer n&l^er 
itnb n&^er fommen. 

Z)ur€b bie $intt>enbung biefei ^rinjip^ auf bie aUge^ 
metnc ®(e{(^ung: ^ ^ 
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tif^it man nact^f^e^enben fluiitud i&t ben jebetftnaligen 

g(ir Me ®(ei(^ung t>otn britten @taH 'x^+ax^ + 
hx+c=:0 Ifi bo^ec 

-a(v* — c 



2(v«^— * 



x 






2 



ac 



4fv*+3afv*+26fv+c 



guc bie ©leic^un^ txrni fönften ©wbe x*+öx 



a;= 



6(i'*-|-4afv'-|-36fv^+2cfv+d 



1) @. «« =2 

2) ®. X*==30 

3) ®. «»— 12r»+57a;— 94=0 

♦i.=3, w'csV/ «'"sslff, U. f. ». 



iKiertlb^ M X, (gi wirb fiter nur tmmer eine ffiuriel berechnet, ^ilr 
tie andern äBurieln, wenn fie rnedlid^ flnb, läft fl(^ ba< nämlid^ 
Serfolren anioenben. 



18g 

4) @. jc» — 15» +7ic— 109=0 

5) @. «»— iar«+3&t:+17=0 

6) @. a:''+2^«+3ar— 52=0 

tu^a uj' •* '■•" n ' »67 « .lfm 

7) @. ar» — lar— 132=0 

M.=6, w.'=V, «'"='ÄWr/ «• f- ». 

8) @. X«— 4«* +18=0 

iv=2, «-'= V/ «-"= WtW/ «• f. »• 

9) @. a:*+&c* +16«— 440=0 

u>— ^ /,,'__ 1 • •» ...»■^ lO»« 10477 t tt f m 

Um n>(it«c )u cedt>nen ift e^ cat^fam, ben f&c «v" ge; 
funbenen 9$cu(t> etwa bis auf bcet 2)edina(fteUen')u ent» 
witfrlii/ tt>eU (^ |t4> tt>o^( nur fdten etdgnen m6(f>te, ba§ 
f((oii bie bdtte 9lnnhf)emni iit SSucjd genauec gte5t. 

(S< fep Jtr=:0 Me gegebene @(et(t^ung in x: man foU 
irgehb eine i^cec SBucaein mit |)ä(fe ber ftertenbrfic&e ent^^ 
toicfefn. SRaci^ bem attgemeinen ^tintip in YIII. &. 113 
mfa^ttt man aliiann n>ie folgt. 

9ftan fe|e 0+— ffic o:, unb e« t>ew<mbele ft((> ba^ 

btttct We @(et*ung X=0 in eine X'=:0 ffit o;'. e« 
fe^ ä' mt> a'+t Die beiben gonjen 3^^^'^«/ Jtt>ifct>en 
toeitc^e eine S)ui:)e( tiefet: @(eic^ung f&Ut; man fe^e 

1 

a'-i — - fÄt jcv mi i^ertt>anbe(e ha^nt^ We ©leic^ung 

X'=zO, in ewe anbete Z"=0 f&c jc". ' SBenn öWbann 
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dne ^ünd tiefer (e|teni @lei(t>ung {toifc^ a" unt a"+i X 

r 

fittt, fo »erbe tofebec 0"+-;^/ fÄ'? *" flefeftt, unb auf ( 

biefe Steife mit ber Stec^nung toeitet fortgefahren« Wm \ 

er^&(t aKbann bte S9)ur)e( jr ber gegebenen @(ei(t^ung buct^ i 

einen Settenbrucb au^gebräcft/ n&m(i(b 

11 . 1 

— T-=aH r- 






Ä'-f 



a'-f 



SSirb hierauf biefer ftettenbruc^ in feine WAfixm^^, 
(^r&ct^e aufge(6f^^ fo er^&It mon bie 9}%rung^nKrt^ ber^^ 
jenigen SSurjel ber gegebenen ©(eic^ung^ ^oefc^e gefuc^t 
toirb* 



1) o;» — 2=0 



X =;a;^ — 2=0 



X =1 



o;' 



\x'^ — 3a;'2— 3je' — 1 =0 



// 



X =lftr"5— &i:"2~6a:"--.l=0 



x'' =1 + 



.j/i 



X =3a:'"« —12a:"'*— 24?:'"— 10=0 



./r 






•«' =3+— 



Jf 



II 



- x'" 



X =re2a:'^»+3a»:'^»-.84«'^— 55=0 

«. f. ». 



1 



k' =i+jPr 



sßa()ecunä«tt>ert5c : \, \, \, f|/ Ha 4^/ k. 
fDo^re 9Duc^ : 1;35992 



• • •• • t 
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2)- «*—15cc*+6är »503=0 



r 

L 



.r» — 15«» + 63a: — 50s=0 



X ^ 



'-Ir 



: =a:''— 3&r'^+12x' — 1±=:0 ; •:.. 



.// 



X' =36+ 



=80&r"»— 1167x"»— 6ftt"r:'4=*0i"=l 4 



1 



.1'/ 



=:431x"'»-15a:'"M251x'''-806=0x'"=l 4 



JC'" 

1 



u. f. ». 

a?i^ruh8«»mOe : 1, \\, ||, |f/ jc. 
SDa^ce Sßuqrf : 1,02803.... • 

3) ar<> — 12r*+45ic>-53r=0 



X 



tr 



jt 



=:ar» — i2x^ +45a: —53=0 



=3*'5_3jc^_1 —0 



= a:"5— 6«"2— 9a;"--3 =0 



.#1/ 



.*r 



=17a:"''— 54r"'^— lÄr'"— 1 =0 



= Tar'"'— 120x"^2_99-^/r «.17 _o 



'^ =Hlx'^3_297x'^2-3iat:'^— 73=0 



.rt 



=s703x'^'»-579*'^"-702ir"-l 11=0 

lt. f. 19. 

IDal^ fSW!}«! : 5, 879386 



X 


X' 

f 


X' 


='-!:. 


• 

X" 


^ X'" 


X"' 


1 * 
—3+ 


o:"^ 


« 


x"^ 


=3+* 


jC' 


=1+' 


*'»o iJLU.v 



« «« . • 
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4) X»— 12a;»+57«— 94+p 



S =x»— 12a;*+57a:— 94=0 



X' =4i:'3— lÄr'^+ar'— 1=0 



X"=ar"5— 39a;"^4-24r"— 4=0 



X"'=2ar'"5 — 9&r'"2 _ 57ji;|" -:. 8=0 



X .=3 



X' =3 — 



x''=4 + 



X" 

1 



j 



I 



irf 



«"'sss5.-f--— 



.20=0 x"- 






jr"'=193a;"'*— 483«"^— 204«"'— : 

u. f. tt>. 

9li^«un8«»ertOe : 3, V/ fr/ W/ 411/ «• 
SSo^re SEßuQel : 3^36216 



1 



5)«» — 12x— 28=0 



X =x*— 12«— 28=0 



X =12«'»— 36«'2-12ar'— i=0 



X" =37«'"— 96«"'— 72*"— 12=0 



.IM 



X =4h — 7 



X =9ar'"3_35ia:iii2_237^ "— 37=0x'"=4 + 



x"^=3 — 



x' =3 



x"=:3 + 



.1/ 



x"' 

1_ 

«"^ 

1 



:r =649x"^3_i4i9jpfr2_7g5^,r_93_o 

U. f. tt>* 

8Ba5te ®ucae( ; 4,30213--«** 
@ö (offen fict) 6e{ biefer SRiJ^erungdmet^obe moiu^crbi j 
S3ort^i(e unb SCbfäcjungen anbringen/ toelc^e a6cr ni^t 
^ier^c 0e^6ten. »uc^ f&gt fte ftc^ mit bei: erflen fKet^- 



f 
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Doctl^ett^aft Det&inben^ toeitn man bet SOur)e( fct^mt etwa« 
nafyi gefommen tf^« 



2) Glrid^intflrti mit mt^ttttn itttBeAmiiiett 



e« mögen X=0, X,=0, jtpei ©lei^ungen ffic We 
imbefonnten @i;6§en x^ j^ 6e)eic^nen* @ö micb ongenotn^ 
men, bog man We SBert^e t>on x, y, f((>on ungefähr fenne; 
unb e« micb t)ei:(angr, biefe(&en\ genauer anjugeben* 

I. ig« m6gen x=a, y=6 bfefeffiect^ fepn, '9»an 
fe|e 0-1-* ffic X, b+k ffic y, in ben bdben gegebenen 
@(ei(t^ungen X=0, X=p^ unb bel^a(te bei ber (Snttoicfe^ 
(ung bei: Sfuöbrucfe X, X,, nur biejenigen ©(ieber^ mor^ 
in b(o§ A unb k in ber erften ^otenj, nicbt aber bie ^ro^ 
bufte unb l^6^en ^otenjen. berfelben Dorfommen, inbem 
man biefe a(^ unbebeutenb t>erna(b(&§igt |)ierbur(t^ tper^ 
ben flc&. bie ©leicbungen Z=0, X,=0, in jtt>ei anbere 
Don nact^f^e^enber ^orm Dertoanbe(n: 

n^orin A, B, C, A, ß, C, bef annte 3a&len fepn »erben» 
S3eflimmt man ^ierauö h, k, fo f)at man bie Sorreftipnen 
ber SSert^ a, b, unb fomit aucb bie 9l}%rung«n>eirr^ 
twtt JT, y, nämlicb x=:a+h, y=zb+k, »elcbe nun ben 
liMtlMm $5)ert()en fd^m n&^er fommen merbeu/ al^ bie t»iM 

IL S»it biefen ©e^t^en berfa^re. man nun eben fo, 
fok Dor^in mit a, 6, fo erl^It man oon neuem bie Jt6t^i^ 
gen Sorref tionen , unb fomit ein ^aar neue Sß^rung«^ 
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ae 



§en noct^ nA^^ fomtnen metbett, oK W torigen. _ J 

IIL 9uf Mefe SBrife toirb man fo (ange fortfa^mr, ^ 
biö man ben SDert^n t)on or, y, na^e genug gekommen m * 
fepn glaubt* S3et ben ^ieifju n6t^gett fRec^nungen fötute» 
fibrigen« bie Logarithmen mit Stufen gebraucht merben. 

»tifpith 

y» — 3x*y — 103 = 
Z)ic SBert^ «=2, y=r:3, t^un tiiefen @(H4im8M u» 
flefi^r rin ©enfidf. 

C^iftc Corceftioit. 

14— 1172A~2160£ = 
— 4r- 288A+ 357A = 
C)ierau«: A = —0,0035, A: = +0,0064 
2)a5ec : x = 1,9965, y = 3,0084 



Bwcttc €orceftion. 

—0,486— H89,170Ä— 2170,576* =s 
0,026 _ 287,293^+ 361,890a: = 
^erau«: ä = ~ 0,000113, ä=— 0,000161 
25a^ei:: x=z l,9i96387, jr=3,008239 

S)re U%Un Sß&^eeungömert^e oon x, y, ftnb fcbott Bit Jir 
feeböten ^^edmalfteUe ricbtig, unb ballet feine ComMni 
me^r n&t^ig, toofern man (k nic^t etma noc^ genauer ^ 
ben toottte. 
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Sö Ji§t ficf) mm bkfc ^nl)obc in oKflcmcincn Sfuö^- 
bröcfen, n>ie folgt, bocfteöen. (?ö fcpcn n ©Icictungcii 
X=zO, X,=zO, X/ = 2Cv jmffct)cn txn n unbeFdnntcii 
@r6§cn X, y, z, ic, gegeben. @ö fepcn ferner a, b, c, k. 
bie 8Bertf)e Don x, y, ä, jc, tt)erct)e i^nen fcton jiemlic<) 
nal^e fommen, fo ba§ bie !(bmeic{)ung Don ^^n xoaf)xcn 
ajert^en <1 ongenommen »erben fonn. aWan fubftituire 
alebonn a+Ä, h+h, c+J, ic, für or, j, z, jc, in je^ 
nen ©(eic&ungen, unb entteicfele jie ouf bie 8fct, bo§ mon 
nuc bie erften ^otenjen Don h, k, l, jc, nii^t ober i^re 
^robufte unb ^6l^eren ^otenjen, Mbtl)iM\ fo wirb man 
n @(eictiungen/ j^ifc^en ben n @r66en h, k, l, k., Don 
bei: gon» 

er^üften. SGBerben f;ierouö bie Sorrcf tionen h, h, l, it., be^ 
rechnet, fo ^at man auc^ bie erften SRä^erungemert^e Don 
Xf y, z, ac./ilimlic^ xssa-^h, y=:b + k, z:=^c+l, 
oc. 9Kit biefen SDertl^en Derfa^re man nun eben fo / tote 
Dor^in mit a, h, c, k* 2)ie Sorref tionen »erben fa fange 
fortgefe^t, biö man ben SSBertf^en Don x, y, z, k., na^e 
genug gefommen ift. 

aJaöSEBefenbieferSWet^obe, nSmli* bie fuccefpDe gor* 
ceftion, ifl bie ©runblage ber meiften Sii^erungömet^oben^ 
Sie Detbient/ ifjre« großen 3?u|enö unb ifjrer @infac^^eit 
»egen, in aüe ?ef;rbfi(*ec ber Sllgebra aufgenommen ju 
mitrar obgfeicf) jte in i^rem ganjen Umfange unb mit ben 
ftegenJ)en SBerf urjungen erft in ber «nalp ji« gegeben 
fönn* 
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XV. :aufjgabnt für Hu (Slru^utijgm ftHK tntni ^ 
(Srati^^ mit nntt unbthanntnt ^tüu. ;^ 

1) ^mei Sopitatiftcn (erecf^nnt i^r Vermögen.; cö ecflie&t 
{<c(^/ bo§ ber eine boppelt fo reic^ oXi bet anbete ifl/ unb 
ba§ fte )ufammen 38700 %%\x. beft^en. SDfe rric^ {fk nun' 
jebec? 

!(ntn>. S)er eine 12900, ber anbere 25800 !^^(r. 

2) (Sine Summe t)on 2500 %{^\k. fo(( unter {mei Sr&^ 
bec fo 9et()ei(t »erben , bog ber eine fo oft »ier J^Ir* er^ 
^oXiz, M ber onbere einen !l^a(er. $®ie.t>ie( er^&ttjeber? 

anttt). 2)er eine 500, ber anbere 2000 J^fr. 

3) ^emanb ^at 2640!l^(r., unb barun|er 4^ma( fb 
t)ie( SRänje a($ 6ouranr. SSie t>iel ^at er t>on jeber SRl^i^ 
forte? ^ ' * v^/. 

anttt). 480 ij^lr. Mourant, 2160 %^\x. a»ftnie* •''' 

■ 

4) 2>ie 3a&( 237 in jtvri '\a\^t %\)t\{t ju* iecfesm^ 
ba§ \ix eine in tem antern \\ ntoi enthalten fep. S^efit 
Jöetfe jinl>? > 
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• «nttD. 105| unb 131|« 

Sßaö ^abcn tiefe t)iet: Hufgaben mit eiiMnbcr gemein? 

5) 3tt>ei Sofien t>on fordet »efc^öffen^eit }u finben, 
ba§ tie eine m mal fp gro§ ali bie onbere^ unb ba§ i^re 
©umme =s a fe9» JBiefe g^ftfen finb? 

8f nttt). — ? — - ^n^ 



m + 1 m + 1 

6) @ine @umme t)on 1200 $^(r. foK untec jmei fets 
fmten A unb B fo ger^eiit »erben, ba§ ftc^ ber 9ntf^l 
M A |um !(nt^Ue be« B n>ie 2 ju 7 Der^atte. Sßie t^ieC 
rr^ft jeber? 

«ntto« A 266|, B 9331 ^tv. 
^ Sßie I&gt ftc^ toopi biefe !(ufsabe allgemeiner bar/ 

fketten? 

7) @ine 3a^( a in in>ei fotc^e Steile {u tJ^eilen, bag 
^^ ber erf^e S^( {um anbern mie m }u ti oer^Ite. Skl^t 
Sr^e finb e«? 

Änt»» — ^^; — unb — ^^ — ^^ ober aucbfoaef (^rieben: 

m n 
Ä, a. 



SBaA ^t biefe !(ufga5e mir ber 5ren gemein? U^ 
n^ie (&§r ftcb bie eine auf bie anbere bringen? 

8) Sßie t)ie( @e(b \)abt icb in ber Safcbe, n>enn ber 
eierte «nb fünfte SQeit beffeibeh {ufammen genommen 
S$9r/6 @r* betr&gt? 

y,^J9Rti9» 5 Xfiix. ' 

9) 3^ greunbe begegneten einem ^ferbe{)4nbfer, ber 
rin fc^hw« ?ferb ffi&rte, unb entfcblojfen jtcb, e« gemein^: 

. f(*aft(icb ju faufen. «« jie »egen be« greife« einig »a^ 
rm, fanb pc^, ba§ ber eine nur ben ffinften, ber anbere 

[11*] 
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nuc im fiebenten !?^ei( ju bcia()(cn im (Stanbe fe^^ fo Did 
fc^offcn fte benn auc^ tpirfHc^ {ufammcn^ unb besohlten ' 
•bamit bcm S3err&ufei; abiöflhQii(fy 48 !l5(c. $®ie ^oct^ f dm 
bö«.$ferb ju fielen? 
mtto. 140 Zfyk. 
£>iefe unb bie \>oxiQt $(ufgabe ftnb einanber gatt) 
&^n(icb. — SSDie (aßt {ic(> toof)i iai üe^ntic^e but({^ aU^ 
gemeine Sfu^bcucfe bocfletten? 

10) @ine 3a^( t)on folcbet Sßefc^offen^eit ju fittben^ 
bd§ menn fie bur^ m unb ti bit>ibirt toivb, un^ hierauf 
bie Quotienten obbirt toevi^n, bie (Summe = a fep« Sßd^le 
^ 3o^I ift eö? ' .- . 



^ntto. 



m-4-7i 



11) SRan fott 46 in jmei «ungleiche i^^cUe t^rUeit^ unb 
itoat fo, ba§ tomn ber eine burc^ 7, be? onbere obet 
burcb 3 biDibict n>icb/ bie Quotienten jufammen 10 anif 
machen. S)iefe !^l^ei(e ftnb ? 

anttt>- 28 unb 18. 

12) (Sine 3o^f a in jn)ei fo(ct)e J^eife )u iecfeften, bö§ 
bie ©um'me bec Öuotienten, »efc^e ecl^cjften »erben, .»enn 
bei: eine il^eil but:c(> m, ber onbece buccb n biDibict tpirb, 
bec 3ö^I 6 gleich fep. ffielc^e 2^elle finb eö? 

n — m m — n 

• 

.13) 3n einer ©efeßfc^iift Don 266 «Perfonen, beM^t^ i 
«lö Öfftjieren, Söufleuten unb ©tubentcn, sa^ft wan tteV ' 
mal fo Diel Sauf feute unb boppelt fo Diei^ffiiiere alt&tvß 
bentem SBBie Diele Don jebem ©tanbe befinben jtc^ barunter? 

anttD, 38 etubenten, 152 Saufieute unb 76 Offiiiere. 
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14) @ine§eftund f)at eine @at*mfon lomt 2^ SRattn ; 
taruntec finb 9 ma( fo m'e( ^nf^^nt^i^iM wA 3 mal fo 
t)ie( 9(ctiücriftcn al^ &a\>aüet\ftcn. 9ßk Diel tfeute t)on je^ 
fem Sorpö befinden fiij) nun barin? 

§fnttt>. 200 6at)aaeciftcn, 600 »ctiaeriften mi 1800 
3nfantcviften. 

15) S(Ue meine 9ieifen {ufommen genommen, erj&^it 
ein fKeifenber, bcfaufen (ict) <)nf 3040 9)?ei(en : bat>on mochte 
i4^ 3^ mal fo Diel ju Söoffec aiö ju uferte, unb 2^; mal 
fo t)ic( ju Suge a(^ ju SOaffei;. SBie t)ie(e 3)tei(en teifte 
tiefer 3Rann auf jete Don ben brei ermähnten $(i:ten? 

8fnt»* 240 gReilcn ju ^fecbe, 840 gRef(en ju SDüf^ 
ftv, unb. 1960 SWeilen ju guge* 

SBa«- f)a5cn Me aufgaben 13, 14, 15, ©emeinfc^aft/ 
lic^eö? 

16) @ine ^at)l a in trei foic^e !ll^i(e ju {edegen, tag 
bet itpeite m mal unb ber bdtte n mal fo gcog fep ali 
ber erfte. 2ßeI4>e il^ciie finb eö? 

ar„.^ ^ ma na 

1 + m+n 1+m+n 1+m + n 

17) 34 muftiplicicte eine- getoijfe 3a&f ntit 4, unb bi^ 
üibicte baö ^cobuft buccb 3, ia erhielt icb 24. S8e(c^e 
3a^l ift eö? 

am». 18. 

16) (Sin gelb Don 864 £luabvatrutr)en fott unter brei 

ecMni A, B, C, fo Dert^eilt »erben, baß fic^ bei; Snt^eil 

iiki A^iin Knt^eite be^ B mie 5 (u 11 oer^te, unb bag 

•C fa^ Diel befomme, ali A unb B jufammen. SSBie biet 

er^^It jebet? 

3(ntn>. A 135, B 297, .C 432 £luabi*atcutOen. 
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19) 1170 J^lr. foüen unter btel ^erfonm A, B, C, 
naö) IQer^niiS if)t^i Wttti t)ect^i(t tottben. fSim Ift B 
mn ^en brieten S^ei( A(ter^ C aUt doppelt fo ait M A. 
SSte Diel er^(t jeber? 

«nttp. A 270, B 360; € 540 ifyU. 

20) 3tt einem bet>or{le^enben Kriege fotten brd ®tAbte 
A; B, C/ i^r Kontingent Don 594 Wiam fteKen ; bie 93er» 
t^eKung foK nacb S3er^&(tni§ i^rer SSoIftmende sefc^5^ 
®enn nun bie $6o(f4menge i^on A ftc^ ju ber wn B tt>ie 
3 )u 5, bie tDoIftmenge t)ohB aber ftcb juber t)on C »ie 
8 ju 7 i>erQ&(t: toie t>te( SRann toirb atöbann jebe Stabt 
^eÖen mäffen? 

Sfntm. A 144, B 240, C 210 SSann. 

21) (Sine ®c^u(bnia{re t>on 21000 S^tr. foU unter 
bier ©(iubiger A, B, C, D, noc^ ißerl^&Itnig i^rer Sor» 
berungen t>ert^ei(t tpereen. tßun ^tvf)hlt f{(( bfe $orbe» 
ruttg'be« A ju ber beö B n>ie 2 ju 3, bie ^orberung be< 
B {u ber bti C mie 4 }u 5, unb bie gorberung M C 
)u ber Ui D n>ie 6 ju 7. S3ie \>M etf)hU bemnac^ je^ 
ber ©liubfger? 

Sfntm. A 3200, B 4800, C 6000, D 7000 S^(r* 

22) Sine S^¥ « in brei fofcbe !l^ei(e gu jerlegen, 
ba§ ber erfte !{^ei( ftc^ {um in>etten »ie m ju n, unb ber 
itotite S^ei( jum britten n>ie p in q \>exf)atu. 2)iefe Steife 
finb? 

mp+np+nq mp+np+nq mp+np+tm 

23). £^en britten S^U tneiner ]ht)vüöfen dMimftt, 
fogt 3emdnb, t>er»enbe icb auf Äojt unb ÜJttetOe, ben acb^ 
Un ^(a auf ftleibung unb SBOäfcbe, ben je^nten S^tt auf 



SiHxnwiiCibtn, vni ttfpatt t>ä6d no^ j&^ciif^ 318 t^t. 
\ mf ^o(^ Maufm ft(& feine |&^r«(^ fUnth/fki 
«nt». auf 720 !J^t. 

24) @in Saufmann finbet^ ba§ er buci!^ einen QlhdiU • 
c^en |)anbc( mit feinem angefegten Sapftaie 15 f)tocent 
getoonnen l^at, tmb i)a§ baffeibe baburcb auf 15571 mv. 
aiigetoac^fen ifi. Wa€ toat fein aniHedtet Capital? 

anttt). 13540 J^fc* 

25) @in Sapital ifi au 4^ ^rocent j&^riic^c Sinfen 
auf ein 3öf)c auegeiie^en tt>orben ; nacb SCeciauf bfefe« ^af)s ' 
re« erhielt man an Kapital unb ßinfen 13167 %^h* iurftcf. 

^ SBie t)ief betrug ba« Kapital ? 
k; «nt».^ 12600 ?^fc- 

26) S)et @rttag eine« ®uteö i^, tt>egen DerbefTertei: 
defenomie, in biefem ^af^vc 8 ^rocent gr&fet aK im 
t^origen. 2)er bie^j&l^rige Ertrag i^ 1890 Zf^k.: toie t^ieC 
toar bet toor j&()rige ? 

«ntm- 1750 J^fc. 

*• . • -^ 

27) S)a4 $funb einer gemiffen SSaare toirb fär 18 
@r« i^erfauft; ^ierauö errD&c^ft ffir ben Xkrf&ufer ein @o 
toinn i)on 12| ^rocent. fßie t)ie( ^at ber Sentner biefer 
SBBaarr gefoftet? 

«nt»- 73| il^ir* 

_ ''^) 9ßat för ein Sapital ift ci, tag mit ben ffinfj^^:^ 
f^^^fen/ bie j&l^r(ic^en Stufen ju 4 ^rocent gerechnet/ 
eatig^^ betr&gt? 

^ "«ntm« 6840 2^(r. 

.29) Sin @pie(er berfor in bem erften ®pie(e ben fec^«^ 



I 
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un H)c\l, unb in Dem jmciten ©picie t)en je^nteti J^cM 
fcincc mitgcbwct^ten S5avfd)öft, gewann abet in beut britten 
gpiele ten britten ifj/tü becfelben »reber* (Sc ji^te fein 
Selb, unb fönb, baß ec 3 J^fr. gem^nnen b^^be» SBie t>iel 
f)attt er mitgebradä)!? 

30) @ö giebt imei 3a^Ien, beten Summt 96, unb be* 
ren eine um 16 größer ift M bie anbere^ ®3elc{)e Sohlen 
finb eö? 

antm. 40 unb 56. 

31) Sfi^ac^ einem, t)on jn)ei Sauffeuten gfficfHc^ been:; 
bigten :g)cinbelögefc^äfte, foU ber ouf 1200!l^Ir. ft* beräum ; 
fenbe ©eminn unter fie fo getlg^eift »erben, böff ber eine 
al^ il^eilne^mer nur ^atb fo t)ie( R>ie ber onbere erl^aUe, 
augerbem aber noc(> 50 il^tr. für feine übernommene SRä^. 
SBie oiel mirb jeber befommen? 

?fntm. . Jtcr eine 433^, ber anbere 7661 2^(r. 

32) 1520 $f)k. foUen unter brei ^erfonen A, B, C, 
fo get^cilt werben, i>ai B 100 !lf)In mef)r aW A, C aber 
270 $^Ir» mef)r atö B erhalte, ©ie biet wirb jeber be^ 
fommen? 

antm. A 350, B 450, C 720 ilf)(r. 

33) (§m SBittwe foü, nac^ bem ijeftamente i^re« ber^ 
ftorbenen @^emanne$, mit i^en jwei (S6^nen uv^ brei 
S6c^tern eine @umme t>on 7500 !ll^(r. teilen ^ unb iioar 
foU jeber 6o^n boppelt fo t)ie( befommen wie jebe Solltet;, 
fie felbft aber gerabe fo Diel mie if;re Sinber jufammeit ge^ 
nommen, unb noc^ ubcrbieö 500 il)h\ SSJie biel wirb bie 
äßittwe unb jebeö i(;rer Sinber befommen? / 
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flntto. "SDie mttwe 4000, |et)ft ®o^n 1000, unt |(b< 
Joi^tcc 500 J^Ir. 

34) @ine ©efeüfcfcaft öon 90 ^cfoncn befielet aui 
aWannecn, SEBeibcrn unb Sintern; bccSBinnec (inb 4 me^r 
M bec Söeiber, bcc Äinbcc 10 ine^c öfö bec @c»ac^fenen. 
^ie t>ie( 9Rännec, SBeibec unb Sinbefr befiqben ftc^ nun 
baruntec ? 

ITnt»* 22 SWanner, 18 SOeibcc unb 50 Äinber. 

35) gine |)ofjun9 Don 8000 Öuabwtfuß foll unter 
brei S5ouer^6fe A, B, C, fo tjcct^cift »erben, bö§ B 276 
£luabratfir§ meni^er aliA, C aber Itl2£luabrdtfu6me^r 
ai€ B erhalte. SBie t>ie( wirb jeber befommen? 

S(ntn>. A 2480, B 2204, C 3316 £luabratfu§. 

36) (Sin SSater fc^enft feinen fünf ©6f)nen jufammen 
1000 mv., »el*e fte nac& bet ©tufenfofge l^re« mteti 
unter (i4) t^eilen follen/ unb j»ar fo, bö§ jeber Ältere 
20 $l)lt. me^r befomme aU ber junäc^ft j&ngere. SSDie 
Diel t^irb ber jfinflfte erhalten? 

9fnt». 160 mv. 

37) (Sine gewijfe Summe foll unter brei ^erfonen A, 
B, C, »ie folgt, get^eilt toerben : A foH 3000S^(r. »enl:: 
ger öl« bie $ilfle, B 1000 ?^lr. toeniger afö ben britten 
J^eif/ C ober 800 !J^lr- ober ben bierten S^eil biefer 
@umme erhalten. SQ3ie grc§ ift bie ju Dert^eilenbe (Summe? 
Unb niie-biet befommt jeber? 

' Änttt). J)ie gonje Summe ift 38400 il5lr.; A be^ 
fcrnimt 16200, B 11800, C 10400 S^lr. 

38) (Sin ©terbinber beftimmt in feinem Jeftamente 
feiner $rau bie |)&lfte feine« l^intertdffenen $Berm6gen$^ 



iebem Don feinen beiben @6l^en im fecb^ten ify^Ü, feinem 
treuen S3etienten ten gmölften if)cil, unb bie noc^ übrigen 
600 S^Ir. ben Hroieik SDie groi toar fein ^interiafTenet 
»ermögen? 

«ntn>. 7200 iT^ir. 

39) @inc ffiiefe t>on 2850 £tu(ibr(itfu§ foO ttnter brd 
@ut<l^erren A, B^ C; t^ert^eUt n)erben ; ber tlnt^tü M A 
foU ftcb {um 8(nt^ei(e be< B toie 6 {u 11 i^tf)aitm, un> 
C foU 300 £tuabratfu§ me^r f)abtn ati A unb B {ufam^ 
men. SDie t>iel toivb jeber erholten? 

«ntm. A 450, B 825, C 1575 £lu(ibratfu§. 

40) (Sin Sdter ^interi&fit Dier e6^e A, B, C, D; 
unb ein Serm6den Don 2520 S^(r./ mel^e« fte, tvit folgt, 
unter fi(^ t^eiien foUen: C foU 360 Z^h. fyaben, B fo t)id 
aU C unb D tufammen, A ober boppeit fo t>ie( aU B toe^ 
niger lOOOil^Ir. SDie t>ie( toirb A, B unbD befommen? 

^ntto. A 760, B 880, D 520 Zf)h. 

41) S&nf <Srben foUen eine Srbfcbaft Don 5600 S^(r. 
unter ficb treuen: B foU boppelt fo t>ie( al$^A unb noc^ 
200 Z^lv. ^^ben; C breimai fo \>M aÜ A. toeniger 400 
!{^(r.; D bie {)&Ifte t>on bem, toai B unb C )ufammen 
befommen ttnb nocb 150 Zf)U.; £ ober Un vierten Z^it 
t>on bem, toai feine Dier IBorg&nger erl^alten ^ben unb 
nocb 475 !l^(r. SDie t>ie( toivi jeber befommen? 

S(ntn>. A 500, B 1200, C 1100, D 1300, £1500 2^r. 

42) S&nf Spieler ^aben (ufammen 40 Zfjft* 15 0r. 
verloren, unb in>dr betragt ber Seriuft bei B ^ S^ir« me^r 
aU ba< 2)reifa(be t>on bem IBeriufie bei A, ber Serlufl 
be< C 21l^(rw toeniger di bai Stoppelte t)on bemSerbifie 
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; B; C i»er(oc i !ll^(r. tvenfgec ali A unb B {ufammen 
lommen/ unb £ jmdmaf fo Diel ali B, mtüitv 3 iSv. 
fe t>ie( ^at \tUt verloren? 
anttt). A 2, B 6i C H, D 8J, E 12| J^ft- 

43) Son einet Waojct, bie 40 Sentnei: mog, n>urbe 
I gewiff^ $^U Derfaufr, unb man be^t 8 Sentner 
f^t äbtig ali Detfauft n)utben« SSie Diel €entnet touti 
(I Detfauft? 

44) ^^ f)atte einmal 42 {l^ft. bei mit; ^ietDon gab 
I ein @en)i{fed aui^ unb behielt bocb nbcb bteimal fo 
r( fibrig a(« ic( oit^degeben 5atte. SMe Diel ^tte ic^ 
[«gegeben ? 

ant». 10^ ^f)k. 

45) 3n)ei |)etten A unb B fpielten S3i((atb. A ^atte 
»t bem ®pie(e 42, unb B 24 il^ft. bei ftcb« SDac( eini^ 
11/ t^eiM gen)onnenen/ t^eitö Dedotnen ^attien, fie^t fictf 

im S3eft$e Don fänfmal fo i^iel @e(b ali Um B notb 
>tig bleibt. Wdk Die( ^atte A gen)onnen ? ' 

anttt>/13 2^(t* 

46) 2)ie @atnifon einet gemifTen @rabe befte^et aui 
250 ÜRanU/ tl^eil« ^nfantetie, t^eil« SaDaUetie. ^ebet 
aDattetijt befommt monatficb 5, unb jebet ^nfantetifl 

Zt^lv. SBenn nun bet monatliche @o(b bet @atnifon 
150 i^v. bett&gt : tt>ie Diele SaDaUetif^en unb n>ie Diele 
iRfäntetiflen befinben ficb batuntet? 

Ilntn)» 200 SaDaUetiften unb 1050 ^nfantetiften. 

47) (Sin 9Sautet; jtDblf @efeUen unb Dier |)anbtanget 
atten f&t eine getDiffe 3^'^ iufammen 61 $^r. 12 &v. 
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S(cbcitö(o5n erholten; \>ct ^durec erhielt tagfic^ 12^ jcbcr 
©efeüe 10^ unl) jebcc ^önbföngec 8 @c. SSBie t>iele Jage 
mußten fie für fciefcö ®cll) gearbeitet ^aben? ^ : 
anttt). 9 Jöfle. • ' 

48) ein 6apitali|t jie^et un feinen auf 3infen fic^en^^ 
ben Kapitalien 2940 S^lr. j&Or(ic&er Sienten; Dier gunftef 
terfelfren tr&at 4, unb ein gfinftel trigt 5 ^rocent* Sffiie 
Diel ©efi) f)at er auefte^en? 

antrn. 70000 iJfjJr. 

49) 2[ct> f)<^^^ ^ine gett>iife 3d()( im @inne^ fpnc^t A 
gu B, Derfuc^e c^, fie }u erratl^en« 3<^ tniUtipIicire meine 
^af)l mit 7/ feige jum ^robufteS binju, bitoibire ^etauf 
burc^ 2, jiel^e t)on tcm Quotienten 4 ab, unb ic^ er^t^ 
15; n)e(c^e 3^(}( ift ^^ nun? 

8fnt». 5. 

50) @« fetten 3 3af){en ton foic^er a5efc()a(fenp 
gefunben merben, ba§ bie gmeite burc^ bie erfte bit>tbirt, 2 
jum Quotienten unb 1 ffir ben fReft, j^ingegen bie britte 
burc^ bie {meite bioibirt^ 3 5um £iuotienten unb 3 für ben 
9ieji gebe; bie (Summe biefer brei S^¥^^ f^K 70 fe^n. 
Söerct)e gal^leh jinb eö? 

»nt»- 7, 15, 48. 

51). SSBie biel @elb ^aft in bei bir? fragte jemanb 
feinen greunb. 34> ^abe fo Diete ©rofc^en bei mir, ant^ 
mortete biefer, ba§ menn x(S) il^re ^njoi^f mit 5 multipfi^ 
eire, t)on beut ^robuf te 3 abjie^e , ben 9{efl wIeber mit 4 
muftiplicire, unb jum ^robufte 2 aititc, aliiann Don bee 
3a^(, mefcbe ^erau^f6mmt, bie fStuü jur Steckten totfilo^, 
i4) 23 erhalte- ©ie Diele ©rofc^en ^atte er bei fi<^'? 

«nt», 12, 
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52) (Sin 9{ec^enmcift.er i>erldngt oon feinen @c()A(ern/ 
töB ftc eine,3<^^f, »elc^e er im Sinne ^^be, auö folgenben 
Sfngaben berechnen foKen. SBenn i^c biefe 3<j5'/ f<J8t er, 
mit 5 muftipfirfrt, Don bem ^tobuf te 24 abjie^et, ben SReft 
butc^ 6 bit)ibirt/ unb {um Quotienten 13 abbirt^ fo tvfyaUct 
ii)t: biefe 3q()( fe(bfl: tpelc^e 3a^( ijl eS nun? 

8tnt»- 54* 

f 

53) @inem 95oten, bec f4>on t)oc 10 Zögert ton cU 
nem gewIfTen Orte öbgegangen »ac/ tt?icb oüö bemfef ben 
Orte unb öuf bemfelben SBege, ein önberer SBote nacbgc; 
fc^icft, um jenen einjul^olem SSBenn nun ber erfte Sote 
t&sHc^ 4, beranbere t&g(i4) 9 3Re<(en jurucffegt: tt>{e t>ie(e 
tdfi^ tt>jrb ber jtDeite brauchen, um ben erfifen einjul^olen ? 

STnttt)* 8 ZdQe. 

«- 

54) S3or n ilagen ging ein S3ote Don ()ier ab, ber 
thilUb /i3Rei(enmac|)t; il^m mirb ein anberer näcbgefcbicf t, 
bet t&d(ic(> bWiUn macbt: n>ie t>ie(e!lage tvirb beri^eite 
6rauct)en, um ben er|len einjul^ofen? 

«ntn>, -T^^^ iJa^e- 

6 — a 

55) , 3" tt>^I4)er 3^i^ tt>i^^b ober ber jmeite 85ote im 
erfien einholen/ menn b(o§ gefagt mirb, ber }n>eite ge^e 12 
Jöge fpäter ob ali ber erfte, unb feine @efcbtt)inbigf eit t>er^ 
fyAtt pc^ jur ©efc^tpihbigfeit beö erften n?ie 8 ju 3? 

Mtitvo. 3n 7^ Jögen. 

66) 3«>^i ^^(>tpn bewegen ficb, in geraber SRic^tung t>on 
bemfefben Orte au^ 5«"^^^ einanber I;er; ber jweite fangt 
n (Sefunben fpdter an jßö) ju bewegen, unb feine &e^ 
fc^rpfnbigfeit wci)&U fic^ sur ©efc^winbigfeit beö erften 



• * 



teit q ju p. 9^ac^ toelc^er 3^t tDcrben biefe ^htptt auf 
ritiontet (te§en? 

anttt). ^ @efunbm ttöc^ bemabgangc brtjiDtftem 

57) 9u$ einem gen>i|fen Orte toxxt ein Sourf er abd^<^i^^/ 
ber üUe 5 @tunben 7 Steilen mac^t 8 ®timben nac( fei; 
ner SIbreife n>irb t^m ein anberer nac^efc&icft^ tmb biefer 
niu§, um jenen einju^olen^ aOe 3 (Stunben 5 SXetien machen. 
SDann n>erben fte |t^ begegnen? 

9(ntn>* 42 ®tunben noc^ ber 8(breffe bej {metten (Sdü^ 
rier«. 

58) SSDenn aOej toie in ber borigeh Sfufgobe bleibt, nor 
ba§ ber erfle Sourier/ (iu§er bem ^rt^eilf ber fr&^eren 
SIbreife, ouc^ nocb biefen ^itte, ba§ er Don einem um 8 
SReMen me^r t>orn>&rt$ gelegenen Orte abreifie: nac^ »ie 
i»ie(en @tunben n>ärben fte in biefem %aVit jufammem 
treffen? 

8(ntn>* 72 ®tunben nac^ ber 8(breife beö.jtodten Sou^ 
rierö, 

59) @« fep, um ber vorigen Sfufgabe bie erforberfic^e 
Sfttgemein^eit ju geben, ber Ort, t)on »eicbem ber erfle 
Courier au^ge^t, um a a)tet(en me()r t)ortt)&rt« gefegen; 
e$ fep ferner bie S(nial^{ ber @tunben, um n>e{(be er fri^ 
l^er abreifte) = 2^ ; bie ©efcb^^inbigf eit beS erften Sourieri 
fC9 fo gro§/ ba§ er in d @tunben c 9Rei(cn gur&Afrgt; 
unb bie @cfcbn>inbigfeit be$ iw^tvx Courier« fo gro§, bd§ 
er in/@tunben eüReiien jurficttcgt* ^^nxok oielenSStum 
ben nöcb ber äbreife be8 jtbeiten Sourier« »erben fie ju^ 
fammentreffen ? 

antm. 3n C^^ + ^y Stunben. 

^ de — cf 
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60) 3« ^^ *>«^J^ ©tunteti ober merten fte jic^ bcgeg^ 
nett/ mentt bet erfie Courier/ anftatt Dott einem um aSReU 
fen Dom&rtä gelegenen Otte, Don einem ttm eben fo Diel 
vidtoka gelegenen OtU abreifte? 

•^ de — cf 

SSad mu§ man t^un^ um bie 8(uf(6fung ber vorigen 
SSufgabe biefem ^aüc anjupajfen? 

61) S(u$ bem Orte A marfcbirt ein Stegiment gera:? 
bei SBSege« nacb bem Orte B^ unb moc^t t&glic^ S\ ^d^ 
Im. fiui bem Orte B marfc^irt 8 i^age nac^^er ein anbe^ 
tti ^Regiment gerobe auf A M, unb macbt t&glicb 5| SRei^ 
len. Sßenn nun beibeOerter 80 9)7ei(en pon einanber ent. 
fernt fmb: an melcbem ilage nac^ bem Untmati^ bej 
er^ »erben biefe [Regimenter jufammen treffen? 

jint»» am^Dierjel^nten Jage* 
®e(cbe SSBertl^e mu§ man ben ®r6§en a, b, c, d, 
e,f, ber 59jlen Sfufgabe beilegen/ um bie.bafelbjt gege^ 
bene S(uf(6fung bem gegenm&rtigen einjefnen ^aUe anju^ 
paffen / n>enn man nicbt etma biefe S(ufgabe lieber Don 
neuem auff&fen moQte? 

62) ^mi S6rper bewegen (icb nacb gerabe entgegenge:? 
festen fRi(f)tungen ; ber eine (&uft in ieber@efunbe c§u§/ 
ber onbere C gu§* 2)ie beiben Öecter, Don »elcben (Je ju 
g(d4>er 3^it ausgeben/ fmb d ^uß Don einanber entfernt. 
SBofitt toerben f!e jufammen fio§en ? 

ÄttttD. giacb TT-z — ©efunben. 

63) SJacb mefcber 3^^^ toecben aber biefe beiben Ä6r^ 
per jufammen treffen/ menn ber/ tt>e(cber C §u§ in jeber 
Gefunbe ma^, i^inter bem anbern ^er(&uft? 
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3ft We Sfttfgabe, fo n>ie (te ^ier t^ocgertagcn, immer 
m69lic<>? Unb tna« toicb ccforbert, »cnn fie möglich fepn 

fofl? — SBaö tt>itt bet Sfuebcucf^j^— fögm, ipenrt C=c 

iftl SEBie ift et ju beuten, wenn C<c i|i? 

64) Sin feinb{(c|)eö €b.rpS i|l t>oc jmei Jogen Don ei^ 
nem getDiffen Octe aufgef^toc^en, unb mat^t i&g(i(^ .4^ 
!Rei(en. SDtan tt>iU il^m t>on bem n&m(ic^en Orte ani md)^ 
feigen, unb }n>ar fo fc()ne((, bag man e« in fec^ Sagen er; 
re{ct)t t)abe. 9Qif t>ie(e ^Keilen muffen ju bemSnbe t&glic^ 
gemacht »erben? 

anttt)* 6 aWriren* 

65) 3toei ä6rper belegen ftc() j^intereinanbei: nac^ ber; 
fefben Sticbtung ; ber erfte f)at mm ä3orfprung t>on d Un^ 
genein^eiten (}♦ 95* gu§e) unb oon t 3eitein^eiten (j. S. 
(Sefunben); ber erfte burc|)IÄuft in jeber ^eitmf)Ht c, ber 
jtoeite C Jängeneinl^riten* SBie tiele '^txim^zxtzxi Ko^\iix^ 
erforbert, menn ber stoeite mit bem erften jufammen tref^ 
fen fott? 

S(ntn>. ^jt^ Seitein^eiten- 

66) SBie oiefe geitein^eiten l^ingegen merben erfbrbert, 
tt)enn fte, anjlatt l^inter einanber, gegen einanber laufen, 
unb aUeg Uebrige ungeanbert bleibt? 

äntm^ 4^ geitein^eften- 

Ci + C 

®ie lägt (tc^ biefer Sfuöbrucf au$ bem m ber vorigen 
aufgäbe gefunbenen herleiten? .# 



67) Um 3tt)ilfe fielen fceibe geiget einer Ul^r Aber ein^ 
onber: tomn unb n>ie oft n>etten tiefe Seiger in ten nhdff 
ften }n>6(f Gtunten n)ieter &bet einanber flel^en? 

^ntto. 11 mal tt>erben bie feiger {ufammen treffen^ 
tmb {mar 5yV SRinuten nadf m^, 10}! SRinuten noc^ 
)tt>ei/ 16tV SRinuten nadf tvei, u. f« m./ n&mlic^ in jeber 
folgenben @tunbe um 5jV Sy^inuten fpitet. 

68) 3»ei Ä6rpec bewegen pc^ leintet einanber auf ber 
^erip^erie eine« Greife«, ml^t p %u% mi§t. anf&ngfic^ 
^e^ fie um einen S3ogen t>on d Su§ t>on einanber ab; 
ber erfte macbt c gu§/ ber jmeite C Su§ in jeber Cef unbe. 
Sßann tt>erben biefe beiben ftfrper jum erftenmaf^ jmeiten:; 
mai, u. f. tt>. jufammentreffen, i>orau«gefe|t^ ba§ (Je ficb in 
i^er 85e»egung gegenfeitig nic^t flbcen? 

@efunben. 

69) Wiann n)erben fie aber {ufammentreffen, tt>enn ber 
er^e um t @efunben frfi^er oXi ber jtpeite |i(^ ju betoe^ 
gen anfangt? 

XU f. to« ©efunben. 

- 70) S^ann aber, rbenn ber erfle ficb um t @efunben 
fpiter dii ber jweite ju bewegen anfingt? 

(Sefunben. 

71) ©onn aber, wenn ber erfte, anftatt bem jtoeiten 

Dorjugel^, gegen il^ I&uft, unb fic^ um t ®efunben fr& 

l^er JU bemgen anf&ngt? 

[12] 
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anno, gio* ^', e:^, ^^, „. f. n,. 

(SePunbeit* 

72) Sßonn abtt, mm htt erfte }toor tüieber gegen ben 
jtoeiten (äuft^ aber ftc^ um t @efunben fpäter ju betpegen 
onf&ngt? 

«nt«. SRO* ^', e:^, ^-^£?, 0.. f. «. 

(Sefttnben. 

SBo^er bie S3etänberung ber Sorjeic&en in ben Sttf^ 
(6fungen biefer ffinf, einanber fo h^nlidftn äufgabeiC ta 
bo(& fonfi bie SluSbrucfe in oUem ftc^ gleich ftnb? — ft6nnte 
man (te ouc^ tDo^I burc^ bie SScac&tung be< Sntgegenge^ 
festen Don einanbet ableiten? — SS^ö n>oaett MefeSui^ 
brAcfe in ber 68^ 69 unb 70ften Aufgabe fagen^ tvemt 
C=c mV? S®ie (inb jie ju beuten, »enn C<c ift? 



9ßai ifl ein }ufammengefegte« S3erl^&(tni§ ? Unb t^o 
finben ^tdf S3eifpie(e boDon? — S)a$ S3erl^&(tnig }n>eier 
@(6§en fanif au$ }n)ei, brei unb me^r einfachen 9inf)iAU 
nfffen jufammengefe^t fet^n. ®ie ftnb in ber @r6§en(e^te 
unb i^cer S(nvDenbung t>on ber grbgten Sßic^tigfeit. 



73) Sfuö jwei Oeffnungen eine^ Sel^Äftef«, t)on t>ec:f 
fc&iebenec @r6§e, fttbttit iat^ SGBaffec mit einer ungfeicben 
0ef(^tt>inbigfeit ^etau^. ^an mi%, bqg bie Oeffnungen 
f!(& n>ie 5 }u 13, bie ©efc^minbigfeit ber S9[)afrerfte6me 
aber mieS }u 7 t>erf)aiten; man tt>eig ferner, bag ani ber 
einen Oeffnung, in ^inem gernffTeh S^itraume, 561 €ubi& 
fu§ SSaffer me^r flog ali auj'ber änbern. SSie t>ie( SBaf^ 
fer ga'b nun jebe Oeffnung in biefem Seitraume? 

Unttü. 2){e eine 440, bie anbere 1001 eubif^f. 
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74) (Sin {mnb t>erfo(gt einen |)dfen. (S^ tet $unb 
}tt laufen anfingt, fyat Der $afe fc&on 50 Cprftnge ge^ 
mad^t, unb bie^ tfl il^re cm^inQtidft ßntfernung. Sßenn 
nun ber ^afe in eben ber Qeit 6 . ©pt&nge ma(S)t, in mU 
dfet ber |)unb 5 ©pr&nge t^ut, unb 9 |KifenO)cönge, in 
Sfnfe^ung il^cer ®tb^e, 7 $unbefpc&n^n g(etd^ gerechnet 
n>erben: tPte t>ie(e Sprunge n>irb bet ^ofe noc^ machen 
f6nnen, e^e ber $unb {^n ein^t? 

antw. 700 ©prfinge. 

75) S^^i ©omborbf ere n>erf en ani einer SBatterie Der:^ 
fc&iebene. Somben. 2)er erfte ^atte fcbon 36 Sß&rfe ge^ 
ma^t, e^e ber {meite }u werfen anf&ngt/ unb macbt in 
eben ber 3^^ ^ SSBärfe/ n>orin ber jt^eite beren 7 macbt; 
^gegen braucht ber jmeite }u 3 SSärfen fo Die( ^uti^ev, 
M ber erfle }u 4. Sßie t>ie( ®&rfe ti^irb ber jmeite ma^ 
dftn mäffen, biö er fo t>iel ^utoer Derbroucbt f)at ali ber 

erfk«? 

mtto. 189 ®urfe. 

76) SEßte ge^t t€ ju, fragte ein ©pajierginger einen 
onbern, ba§ bu mir um 3000 gufi t>orgeei(t bift, ungeac^;? 
tet ic^ bDppeit fo gro§e Skbritte machte n>ie in'i — 2)a9 
gebe ic^ ju, ermieberte it)m jener/ aber i^ machte ^inge^ 
gen f&nfma( fo t>ie(e ®4^ritte n>ie bu* Sienn nun bie< 

. alle« feine fRic^tigfeit l^at: wie t)iel gu§ mu§te jeber ju# 
ir&fgeiegt l^benf 

«ntw. 2)er erjte 2000, ber jweite 5000 gu§- 

77) 9i fep, um bie Dorige Aufgabe attgemeiner ju 
mac^, bie SCnjal^ ber guge, um n>e((^e ber }n)eite ®pa^ 
iiergii^et bem erflen t>orgeet(t ift, = a; ica $Ber^tni§ 
i^rer (Stritte in |)infi(^t auf @r6§e = b : c, tinb in 

[12*] 
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|)inftc^t auf 3a5(=df:e. Sk((^ S(uöt)ru(fe geben i^re 
jucficf gelegten «Bege? 

78) 3tt)el @c6gen, Deren 2)iffeceni=^, flel[>en, twgen 
icgenD einer Utfac^e, fn bem XJer^&Itniffe min in ciaan^ 
ber; megen irgenb einer onbern Urfac&e aber, t>on melc^er 
angenommen n>irb> ba§ fie bie SGDirfung jener erflen nic^t 
fl6re, in bem SJerl^ÄItniffe m':n\ «Die »erben blefe ©r6^ 
§en ou^ebrucft? 

Hntn). — ; 7/ — ; ?/ ober — -, j • d, 

^ ).rf, jtnb bie «uöbrficfe ffir biefe ©t6§eiu 2)je 



nn '^^vun 



9inf)eit ifl f&r jeben einjetoen gall bie, n)obur(^ d anat^ 
geben tt>irb* 

Sßeicbe ^ertl^e xm% man ben S3u(bftaben ' m, mV n, 

n', rf, beifegen, »enn bie aufgaben 73, 74, 75, 76, 77, 

unter biefen begriffen fepn foüen? 

79) 3n>ei @r6§en, beren 2)iff erenj = rf, fiel^en, breier 
Urfacben megen, t^on tt)e((ben angenommen n>irb, \>a% jte 
mecbfeifeitig auf ibre SSBirfungen feinen @influß ^aben, in 
ben IBer^iltniffen min, mlin!, m''in". SBie »erben biefe 
beiben ®r&§en auSgebrucf t ? 

or i.^ mmm" , nnn j n %. 

tintto* — r-77 rni'äf — rr, r-7? • o/ |tnO 

nnn — mmm 'nnn — mmm ' ' 

bie gefucbten Slu^brucfe; bieSin^eit bie n&miicbe atöfär J* 

80) SSBenn nun aber anflatt bed Unterfcbiebe^ d, bie 
Summe 9 biefer @r6§en gegeben ffk: tote toerbea fie aK^ 
bann au^ebricft? 
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S(ntn>« 



mm'in" 



TTW^i 



nnn 



nn'n"+mm!n^ ' nii'n'+imnni 



T-n^s, finb 



aliham bie gefut^ten 3(u«brA(fe* 

81) (Si Qiebt jemanb ein Kapital t>on 5500 $l^(r. ju 
4 fJrocent auf S'nf^n, unD 4^ Ja^c nac^^er ein onbetrt 
Qapital t>on 8000 !l^(r, )u 5 ^rocent SOenn er nun 
biefe in)d Sapitalien foi:tn)&l^(enb auf 3infen fte^en (&§t: 
üt uoie üiden 3<3^i^^n mtcb er foon beiben g(ei({) t>ie( an 
3infen genügen f)abcni 

ftntto. 3ln 10 ^afytm^ Don ber Seit an gerec^et/ tt)o 
er ba« erfie QapM au^Iie^. 

82) 64 bcjtgt jemanb einen SOagen, ber bie eigene 
mec^nifc^e @inri^tung f)at/ ba§ man auf einer Steife ben 
Unterfc^ieb ber Umläufe ber SK&ber )u befHmmen im (Staube 
i^ SRan n>ei§, ba§ jebe^ t>on ben beiben Sorberr&bem 
5|/ unb jebe^ t>on ben beiben $interr&bern 7| gu§ im 
Umfange ^at« Sßenn nun bei einer Steife ^ai S3(n:berrab 
2000 Umi&ufe me^r ali bai ^interrab gemacht f)at< toit 
grog if): ber SSBeg/ ben man }uru(f(egte? 

8(ntn>. 39900 Su§, ober ungef&^r 1| Wttütn. 

83) SBenn baö S^orberrab bed in ber oorigen üuf^ 
gäbe eno&l^nten SBagenö a %\x%, unb t>a^ |)interrab & $u§ 
im Umfange ^itte, »ie gro§ »firbe ber jurficfgelegte SBeg 
fe^U/ n>enn baö S^orberrab n Uml&ufe mel^r atö bM ^n^ 
terrab gemacht f^Ü 

ahn /> £ 
gug. 



9iUw. 
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84) (Sin äBein^Iec fy»x iioetectci SEDdne; bon \>m 
einen foftet M £i(Uirt 36 &t., t>on bem antem 20 @c. 
$( toiU muk Mbe SSBeihe in folc^en Ouantit&ten mit ein« 
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Mhtt Dermifc^en/ ta§ ec 50 Simtt tyiU, mt jete^ SiMatt, 
o^ne 9}ugen ober (Serben/ f&r 30 @r* t>etfattfett f6mte* 
®ie Diel mu§ er t>on jeber (Sorte ju tiefer fOlifc^ung nehmen ? 
S(nttt>. 31i Cuart t>on >er (eifern/ unt 18| £luart 
t)on ber fctlec^tern (Sorte, 

85) Z)er ^rei« bef (eifern SSeinej in ber vorigen ffitf^ 
gäbe fe9=:a/ ber ^reiö bej fcblec^tem s= & , We Knjo^t 
ber£htarte; toelc^e burc^ biefOMfcbuns^hDorgebrac^ttoer^ 
ben foOen/ = n, unb ber $reiö. biefer SDHfc&tmd =7 c: toie 
t>ie( mu§ oon jeber (Sorte genommen merben? 

«nt», " ~t^^ Öiiort ton ber föfU^tm, tmb 

. 86) (^ @o(barbe{ter I)ot jmeierlei @ilber/ nimli^t 
>feifie^n(6t^ige$ (b. (^. fofcbeö, oon ml^m bie SRarf 14 
iet^ reine« @i(ber unb 2 {ot() 3ufa( entölt ) unb c^tÜ^ 
t^ige«: @r f ann eö aber tt>eber fo gut di iai ttftt, w^ 
fo fc^Iecbt d(« baö ameite brauchen/ benn ertt>itt eine'^c^df/ 
fei teefertigen, bie 20 SRarf fc&tt>er unb im @el>alte jtt>6If^ 
I6t^ig fepn foQ, S3ie oiei ^att mu§ er t>on jebem @Hber 
nehmen, um burc^ hai S^i<^^^^i<^^^h^ fotool^f ba« 
verlangte @mi^t ali ben verlangten &cf)alt ^ert>oriu^ 
bringen? 

S(nttt). l'H ^<^tt t>on bem beiferu/ unb 6f SRorf 
Don bem fcblec^tern @i(5er. 

87) (Sin Sßein^inbfer ^at 40 £luart SSeiU/ oon toefc^em 
er jebe« fiuart fÄr 1 ^Iv. 8 @r» wcfouft. 2)a i^m ober 
biefer $rei< f&r feine ^unben ju 1^ b&ucbt/ fo tDitt er, 
um/ toie er meint/ recbtüc^ }u oerfo^U/ fo »fe( Skiffer j^inju 




Qit%m, ba§ et bai Clmtt beö gemifc^^ten Steinet f&r 20 9r. 
Derfoufen tbmt. SSDie Diel SDaffer mu§ er }ugie§en? 
9ntn>. 24 Ctuatt. 

88) 3emaiiD ^öt 35 SKacf funfje^nlöt^ige« (Sflber, 
unb totlt fo Diel Kupfer {uferen, ba§ bie Wtatf nur 12 iotf) , 
an reinem 6t(ber enthalte. SSie Diel Kupfer mu§ er jufe^en ? 

8ntn>. 8| ^att 

89) Sßie t>te( a(&t(6t^ige« 6i(6er mu^ man )u 7{ Stotf 
breiie^(6t^ige$ fc^meljen/ n>enn ber @e^(t auf 9 ?ot() 
9e6ra(^t toerben foU? 

STntto* 30 aSarf. 

90) 3^anb t>erlöngf 17 ©eibflficfe, n&mlic^ ©ier^ unb 
Sec^jgrofc&enfhicfe f&r 3 mt. 18 @r.: tt>ie Diele. Qtätfe 
ton jeber ®orte fann man if)m bafär se6en? 

^ntxo. 6 S3ier^ unb 11 @ec()e;grofc^enflA(fe. 
SDaö f)at biefe Slufgabe mit ber 84f):en unb 86|len 
gemein? Unb n>ie f&§t fic^ biefej @emeinfc|)aft(i(^e burcf^ 
SBorte barftetten? *) 

91) '@ö werben jmei Qafylm gefut^t^ beren Summe 
=a/ unb n)e((^e fo befc^affen ftnb, ba§/'tt>enn bie erjie 
mit m, bie onbere mit n muitipKdrt »irb, bie ©umme ber 
|>robufte=:i fep* aaBe(c|)e «uöbrucfe geben biefe 3al^Ien? 



9ntm. 



m^-n^ m — n 



SBBa« tpotten biefe «udbröcfe fagen, tioenn m=n 
»irb? SSDa«, »enn ju gleicher 3eit h=:na=zma tt>irb? 

92) einer meiner »efonnten ifl je^t 40, fein @cf)n 9 
3öl^r alt: na* wie Dielen 3a^ren »irb biefer^SRann, ber 



*) )Di«fe jttoffe Don ^btfga^en fpmmt irgentiro ntii etnmal «)or. 



18J1 

je|t hbtt tiennal fo dt ali f ein ®o^n ift/ nur boppeU fo 
a(t fepn? 

9intxo. Staöf 22 Sagten. 

93) @fner meinet S3efannten ift je^t 30^ fein öfterer 
»ruber 20 3a&r ölt, unb forglic^ 3:2 r>ai 85eri^aitn(§ 
feine« $nterd ju bem feine« S3ruber<: na^ n>ie triefen 3<^ 
ren tt)irb ba« S3erl^&(tnig nur 5:4 fe^n? 

9ntn>* 9la(^ 20 ^o^ren* 

94) iBor tt)ie i[>ie(en 3<t^ren (hingegen n>ar er 6 mal 
fo dt ali fein Sßruber? 

anttt>» »or 18 3a^ren» 

95) Qt f)at aber au§er bem erm&l^ten 83euNt ne^ 
einen, ber je|t nur 6 ^af)t alt ifi. SBBann merben feine 
beiben §3r&ber jufammen fo alt ali er felbft fepn? 

9lntxo. Sta^ 4 ^af)tm. 

96) @ein 93ater ift je^t 49 ^a^r a(t, unb folglfc^ fliA 
|e|t tffe brei S3ruber jufammen 7 3<)l^r &(ter ati if)t ^ßa^ 
ter; e« gab aber eine 3eit, m ber Spater genau fo a(t 
mar a(« feine brei ®6()ne jufammen* SBie fange ift bie< 

flntto. 3^ 3al^re. 

97) (Sinft fagte i^m fein SJater, (ber jungfle ©>&n 
mar bamai« noc^ nic^t geboren^ ^(i^ ^ um ben t>terten 
^tH &(ter n>&re ali feine beiben @6l^e jufammen. ißie 
fange ift bie« ()er? 

^ntto. J9 3a^re. 

98) (Salpeter unb ©c^mefel ßnb ju einer SÄaffe wn 
80 ^funb Dermifc^t, unb jmar in einem fofc^en äSer^lt^ 
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ntfTe/ hai auf 7 Zf)tilc (Salpeter 3 Sl^Ue Sc^mefel fonu 
mem SDie t>fe( Salpeter mu§ ber SRaffe noc^ lugefe^t 
mvten, toenn t)a$ S3ec^&(tnig Mefer befben ®toffe t>on ter 
$(rt fepn fott, bag auf 11 !l^ei(e (Salpeter 4 ifyük Sc^me^ ^ 
fei fommen? 

anttt>. 10 ^funb* 

99) SBIe Diel ©c^tpefef muß hingegen ber Waffe ent:: 
iogen tperbett/ toenn ba$ t^ertangte fBer^&(tni§ 11 : 4 l^er^ 
vorgebracht toerben fott? 

ant». 3VV ^funb. 

100) SDenn nun aber eben fo Diel Salpeter }ugefe|t 
merben fott/ atö bcm @cbtvefel entjogen tt>irb/ bamit tai 
@en>icbt ber ganjen SRaffe unDer&nbert bleibe: tok Dtel 
Salpeter muß ber SRaffe sugefe^t^ unb il^r bafär an Sc^me^ 
fei entjDgen tt)erben? 

Slntm* 2| $funb* 

101) 3n einer ja^lreic^en ©efefffc^aft befanben flc^ 
anfang« breimal fo Diele |)erren al« tarnen; fpÄter ober, 
alt 8 SRinner mit il^ren grauen n>egg{ngen/ n>urbe ba< 
IDer^&ltnig ber S(nn)efenben Don betben @ef(^le($tern noc^ 
ungleicher, ti blieben n&mlic^ gar. nocb fünfmal fo Diel 
{)erren aii S)amen. $(u$ tt)ie Dielen ^erfonea Don jebem 
@ef(^le(^t beflanb biefe ©efeOfc^ft anfangei? 

Sbttm* fiixi 48 {)erren unb 16 2)amen. 

102) SSelc^e 3a^l muß ju ben beiben gegebenen 3a(^ 
len a unb h abbirt warben, menn bie (Summen iai fßeu 
f}&ltniß min f)abm fotten? Ober, welcbeö iai Sß&mlic^e 
fagt: JU xoH^^vS^¥ m&ffena unb 6 abbirt n>erben/ n>enn 
bie Summen iai gegebene Serf)iltniß min ^aben foOen? 
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103) SBelc^e S^^i muß }u a abUtt unb Don h fu6^ 
tvoS)ivt toetben/ toenn bie Gumme juc 2)iffei:en) bad ffkxf 
l^aitnf§ min ^aben fott? 

flfnfm ^"^ — ^^ 

104) SSelcbe 3a^( mu§ t>on a unb & fubtta^frt toer^ 
beit/ tpenn bie £)ifferen)en baö Ser^&ftiifß min fyibcn foUeiu 

3n biefen brd (entern $(ufga6en ftnb bie ^(ufsaben 
92, 93, 94, 98, 99, lOÖ, ali einsefne ^atte entölten. 
SEBefc^e S3)ettl^ muß man ben @r6§en a, h, m, n, bHltf 
gen, tim bie $orme(n jenen gäOen anjupaffen? 

105) S(n einem t>o((en SSeinfaffe befinben ffc^ bref 
Qpunb(6(^er; burc^ bai erfte f6nnte berSSßein in 2, bur(( 
ba$ }meite in 3, unb burcb bai britte in 4 ®tunben a6^ 
gegapft tt)erben* S[)e((^e Seit tt)irb 5ur S(b}apfung erforbert, 
tt>enn a((e brei (Spunb(6(^er {ugleic^ ge6f^et n)etben? 

^nm* 55jV SRinutem 

106) (Sin äBafferbe^&ftet fmn bnvd^ brei 9t6^ten ge^ 
f&Ut n)erben; burc^ bie erfle fRbfyvt fann foicbee in 1|, 
burc^ bie gmeite in 3^, nnb burc^ bie britte in 5 ®tunben 
gefc^e^* 3» »efc^er 3dt »irb biefer SffiajferbeO&Iter ge^ 
fuUt tt)erben, mm man alle brei fRbf)vm }ug(ei^ 6{fnet? 

S(ntn>. 3n 48 SRinutem 

107) (Si fey, um bie t>orige $(ufgabe oUgemeiner ju 
mocben, t^ie Seit, n)e((be bie erfte 9{6^re jur gfittung bti 
93e^ä(ter< braucht, =a; bie Seit, meiere bie jmeite bojtt 
braucht, =i, unb bie Seit, Vvelc^e bie britte bain btdu((!t, 



j 



rc^ dUe brti 9v6^ren {ugteic^ gefc^e^et? 

abc 



8fnttt). 



a6+ac+6c* 



108) SSefc^er $(u«brucr giebt bie Seit, toorin Dfer 
^^ren ben 93e^&(ter fuüm, mm (te i^n einjeln in ben 
iten fl/ i, c, d futten? 

gj ahcd 

abc+abd+acd+bcct 

109) ^Drei SO^auret foOen eine SRauer ouff&l^ren. ^Der 
fke fdnn 8 eu5iffu§ in 5 Stngett/ ber tmeite 9 eubiffug 

4 flogen, unb ber bdtte 10 Subiffu^ in 6 Sagen au 
itonbe bringen* S3)ie t>ie( S^lt toetUn biefe brei ^auttt 
rauchen/ n)enn fte gemeinfc^aftlic^ arbeiten, umTSeSubif^ 
i§ Don biefer ^auer auf5uffi()ren ? 
«nttt>- 137VA Jage. 

110) @in |)anbn>erfer fonn eine getpiffe burc^ a aufe 
rbr&cfte Arbeit, in einer burc^ h auögebrilcften 3tit Der^^ 
rtigen; ein anberer |)anbmerfcr bie SIrbeit c in ber 3^'^ 
, «nb ein britter bie Strbelt ^ in ber S^t f. 3« toel^tt 
eit werben biefe brei |)anbt9erfer gemeinfc^aftlic^ bie S(r^ 
it g ju ®tanbe bringen? 

anttp. 3n fcer Seit ^^rT^+bTe ^^^^^^^^ 

leit Ift in biefem ?tu«brucf e biejenige, tporauf (ic^ bie Qvbs 
en h, d,ff bejle()en» 

111) (?in SSafTerbe^Iter Don 755^ Subiffufi foO burc^ 
rei fR6^ren gefuOt werben. 2)ie erfte giebt .12 (Subifftt§ 
a 3^ Sagen, bie atoeite 15^ Subiffu§ in 2^ Sogen, unb 
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bt( MtU 17 Subiffug in 8 S^agett* ^n midftt Seit toicb 
fcer 85e&ilter gffuttt »erben? 
annp» 3n 48| Jögen» 

112) S)rei Urfac^en bringen ein}e(n in beri Seiten t, t', 
f, bie SBirfungen e, e' , d\ ^en>or. 5ffiie xkt\ 3eit »irb 
erforbert/ noenn alle brei Urfac^en jugieic^ »irfen«^ yjxa bie 
SBirfung £^ert>or }u bringen, t>orau^efe$t/ bag {!e attf 
einanber feinen (Sinflug l^aben? 

anttt). 2)ie Seit ^^Y^-|ngV-H?'7/^ ^'^ ®"^^* ^^'^ 
^eit ijt bie n&mlic^e atö bie, n>orin bie Seiten t, t\ f, ge^ 
geben (tnb/ 

3n biefer festem finb bie Aufgaben 105^ 106, 107, 
108, 109, 110, 111, entl^alten* «Jie? — 

113) 3emanb ^at brei @t&cfe S^Ietatt wn^ g(ef(!^er 
@r6ge* 93on bem erften n)iegen 5 Subifjoa 69f ?ot^, Dmt 
Um }n>eiten 3^ SubifaoU 41 Sotl^, unb Don bem britten 
4} Cullif joll 91 it>x\). Ifflenn nun biefe brei @tuc(e jufam.- 
men 949| 2ot^ »iegen, xo\t grog ift jebe^ t>on biefen@t&(f^ • 

Sfntn). 20 gubifjoU* 

114) (Sin SSBol^itl^äter tooUte in einer jal^ireic^en %t 
fettfcbaft für einen S(rmen einige« @elb fammein* ^ii \t 
ber t>on ber ©efeUfc^aft ftc^ ju einem S3eitrage i^on 16 @r. 
erbot, i)kli ber @amm(er ti für }u t>ie(, inbem er alöbann 
10 !t^(r* mei^r jufammen bringen tDurbe, a(d er für biefen 
9rmen ben&tf)igt m&re. @r machte ba^er ben S3crf(^(ag/ 
bag jeber nur 10 @r. geben foUte; ba fanb ftc^ ober bei 
ber 93ere(^nung, bag e« ju »enig fep, inbem aiöbann 13 
2^(r* 12 @r. an ber i[>erlangten @umme fehlen »urben. 
%vA xoit Dielen ^erfonen befianbnun bie@efeUfct)aft? S9Me 
i)ie( brauchte ber 3(rme ? Unb n>ie t>ie( mugte jeber beitro; 
gen, um biefeö @elb jufammen ju bringen? 
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%vm. S)ie ©ef^Ufc^aft (eftanb au« 90 ^erfonen; W 
Summe/ n>e(c^e gefammelt tDcrben fottte/ tDac 50 2I^(^.; 
unb bec SJeitrag eine« jefccn 13 @t. 4 ^f. 

115) ^\xi Kaufmann ift gen6tl^fgt/ um eine bringenbe 
(g^ult) )u 6e}a^(en/ eine gewiffe SDaare auf ben (Sinf auf«^ 
ptei« ^etat>5ufeQen. SEßegen fc^Iec^ter S3u(^fu^tund f enne er 
aber toeber bd< ©etoic^t noc^ ben (Sinfauf^pceiö ber SBaare* 
@r annnert ftc^ nur fo t>{e(/ \ic^% et, totnn er ba< ^funb 
f&r 30 @r* Der f auf t ^&tte/ 5 !l^(r* baran 8en)onnen/ unb 
menn er e« fttr 22 @r* t^erfauft ^itte^ 15 Sl^ir. baran ' 
t>er(i>ren ^ben to&vbc. SEßie grofi »ar^nacb biefen !(nga^ 
ben t>ai ©etoic^t ber S3)aare unb ber @infauf6pret<? 

Sntn). S)a$ @en){(&t tt)ar 60 ^funb^ unb ber iSin^ 
fauf^ei« 28 @v. 

116)^emanb toiti eine golbene Ufyt auiipMm, unb 
ma^t iu bem @nbe eine getüijfe anjal^I ?oofe. @iebt er 
ioA iooi för 1 S^Ir- 6 &t., fo »erliert er 20 J^lr-, »eil 
ü^m bie Ul^r me^r gefoftet f)ai, di in biefem gaOe ein^ 
tommen n>urbe; giebt er aber ba« ^oc« für 1 $^Ir* 16 @v., 
fo gewinnt er 13 Sl^Ir. 8 ®r. Sßie t>iel f)at if)m Ummöf 
bie U^r gefoftet/ unb toie »M ?oofe ^at er anspielt? 

antn>* 120 Zfylv. unb 18 Soofe* 

117) Sin SWauermeifier f)at jur Slufffi^rung eine«@ej: 
Wube« eine Stnja^I SWaurer angenommen^ @r ftnbet'nac^ 
ongefieüter fRecbnung, ba§ mm er jebem Sttaurer tiglicb 
m @rof(ben geben »oUte^ er tiglic^ a @rof(ben weniger 
brauchen wurbe^ a(g nacb bem §3auanfcb(ag ba5u befUmmt 
toar/ unb ba§ il|)m h ©rofcben feilten .warben^ wenn er |e^ 
bem n ©rofcben geben woUte. SBie Diele JKaurer f)at er 
angenommen? Unb toie grojl war ber befUmmte thg^i^t 
«rbeitffo^n aUer? 
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118) SSitb eine getoifTe . 3al^ mit m unb ?a' mufti^ 
plidrt/ fo etf)hU man itod ^tobufte, tt)e(c^e eine gemiffe 
anbete Saf)l um a unb a' fibertreffem SEBelc^e^a^ ifi 
jene erflere? unb »elc^e jene anbete? 

«nt»- 2)ie etfte .^=^ ble anbete •2L2l=2^, 

m— m m — m: 

fSelc^e SSßett^e muß man ben S3uc^fiaben m, ni, 
a, a% beilegen/ tpenn bie $(ufgaben 114, 115, 116, 117, 
untet biefet begtiffen fepn fetten? ^ 

119) (ii fott eine 3a^( gefunben n>etben, toA^t W 
(ügenf4{aft ^t, ba§ fte, mit 5 mu(tip(icttt, ein |)tobuft 
giebt, merc^e« eben fo t>le( fibet 20, att bie 3a^ felbfk um 
tet 20 ift SSefc&e 3a^ ift eö? 

$(nttt>* 6f* 

120) Um atte m^n^ Sfu^aben befheiten ju f6nneit, 
fagt jemanb, mSgte icb ein j&^t(icbeö @infommen wn 640 
Sl^t.l^ben; ^ietan fei^It abet noc^ ein Sßett&c^tfld^e«* 8^ 
ren meine @inf&nfte 3^ mal fo gtc§^ ali fte xoxttiidf ftnb> 
fo »ätbe icb nic^t aMn atte meine $(u^aben bereiten 
f 6nnen, fonbetn x^ tofitbe fogat nocb j&l^t(icb fo tief ibtig' 
behalten, aii mit je^t feOft* 9Bie ^o(^ btlcax^m ftc^ bie 
j&^rlic^en @infänfte biefeS aSanneö? 

antn>- auf 240 a^ft. 

121) @in eopift tt)utbe geftagt, tote t>ie(e Sogen et 
tobc^ntlic^ fc^teibe* @t antn)ottete: „^cb atbeite nut t>iet 
Gtunben t&gHcb, unb fann ba^et nic^t *70 S3ogen liefern, 
tt){e ic^ n>flnfc^e. ^zm ic^ abet tägßcb 10 @tunben at; 
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britm f 6nnte^ fo toftrte ic^ tt)6c^({(^ gerabe fo Dief tbct 
70 Sogen fc^rdben, aK tc^ |e$t tveniger fc^dbe/^ 8Dfe 
Diele Sogen i^ticb er n)6(^entlic^ ? 

9nttt>. 40* 

123) ^an fragte einen SelbmefTet/ tok mit bie beiben 
f)f&^(e t>on einanbet tt)&ren^ beten Entfernung er fo eben 
gemefpen l^abe* @r antwortete: „2f)ve Entfernung betr&gt 
noc^ lange feine 1000 Su§; benn toenn icb biefer Entfern 
nung t^ren britten il^eil aufege, t>ai, toai l^erautffommt, 
um 176 t>erme^re/ unb f)ierauf mit 2| multiplidre/ fo f ommt 
erft fo Diel Sber 1000, ali jeQt noc^ baran fef)(t/' SSie 
»dt toaren bie beiben ^fht)U ton dnanber entfernt? 

fititto. 360 Su§* 

124) Qi toottte jemanb ein ^\xi faufen, unb um iai 
ba)u ftforberlicbe Kapital aufjubringen, jebem fdner ®(^ulb^ 
ner eine gidcbe ®umme auffunbigen* @r oerfuc^te }u bem 
Snbe, ob eö f)in(&ng(ic^ n)&re/ n>enn er jebem 250 Z^tt. 
ouff&ibigte; fanb aber, ba§ er atöbann 2000!t^(r* 5u toe^ 
n^ ttf)alten to&tU. @r Derfuc^te ti ba^er mit 340$^(r*: 
bie< brachte i^m aber SiSO'S^lr. me^r afö er brauchte» 
SSie tM (Scbufbner f)atte er? S3)ie grog toat iai l^erbd 
jtt fcMf^be €apita(? Unb n>ie tiel mug er jebem fdner 
6(!^u(bner aufffinbigen? 

' Xntm* 7ik Qaf)i fdner ®(^u(bner ifl 32, \>ai Capital 
10000 !ll^(r., unb tai, toai er jebem aufjuf&nbigen fyit, 
312i S^Ir. 

125) ein Kaufmann fott in brd iferminen folgenbe 
Ballungen Idften: 2832 Zf)h. nac^ 3, 2560 ^v. nacb 9, 
unb 1450 S^lr« nac^ 16 SRonaten* !Der ©i&ubiger tt)tinf(bt 
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tie gdiiie Summe t>on 6842 ^{fit. auf einmd ju et^ften* 
Sßami mug bie S<¥^6 8ef(t>el^en? 
$(ntn>. 9la(^ 8 aRonatem 

126) ^emant) foU in t^ier i^erminm fof^enbe S^lutif 
gen (elften: eine (Summe a na^ l, eine ®{xxam h naö^ m, 
eine <5umme c noc^ n, unb eine @umme J noaSf p 9to^ 
«atem ®enn er mm feine ganje Schuft = fl+6+c+rf 
mif einmal entrichten tdü: toann mug tiefe« gef(!^e^? 



127) (Sin Sapitalift mac^t fic^ t>et5inMic|^/ einem ftoufj; 
manne 16000 !l^(r. auf 15 SRonat ju (ei^ 2>a ec a&er 
tiefe Summe auf einmal nic^t ^etbei }tt f(^ffen t>ermad, 
fo Detcinigen ftc^ (eite Zf)Hk iaf)\n, tag ber Sopitalift 
Dotetft 5000 Zt)lv. ^ergeben foUe; nac^ S3er(auf Don 6 Sto^ 
naten aber noc^ 3000 ^k., unb bann tpieber nac^ 9ieu 

'(auf bon 8 Senaten bie (egten 8000 ^lu SSMe (ange 
f ann nun ber Saufmann bai f&mmt(icf)e eapita( t>on 16000 
!?^(r* noc^ femer b^f)Ciltcn, mm feinem t>on bdben $^ 
(en Unrecht gefc^el^en fett? 
9intvo. 9| SRonat* 

128) @in @ut^err f)attc mit feinem Sßac^bar einen 
Sonteact gefc^foffen^ in mld^m er ftc^ t>erpf{i((^tet^ 400 
Oc^fen feineg Sta(bbavi 16 ^mt (ang auf feine SEBeibe 
ge^en ju (äffen* S)er 9iac^bar fc^icfte aber, mit f&mifiy 
güng be$ ©utg^errn, anfangt nur 200 @tucf, nac^ 7 aito^ 
naten 250 mel^, unb 8 Monate barauf n)ieber 150 me^ 
SDie (ange mug ber ©utöl^err biefe fdmmt(i(^en 600 £>^ 

- fen noc^ ferner füttern, tpenn er feine eingegangene SJers^ 
pflic^tung' erf&Uen toiü ? 
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i2§)3fiMiibfr^tc(t eilte 9mi(r(B)aorefAr45(ni|(trM 

er dbrr er^ naöf einem ^o^re ju Beta^len broiK^r. 

Cr »M mit bem 93etf&ufer ein«, i^m IMN) 30l^ l^<i<i« 

!■ tqa^cii, unb t)ie fibcigen 3(M)0 3r>(r. (n i>ler (ileicten 

I, jete^md mit7&0?^ft:. abjutrttgen: WdcbeYen 

niffcn ongefe^t n>erben; toenn fefnei; ton bdUn ttfth 

Idi tanmter (Serben leiten foQ. 

Wttm. Termine i^on ?{ SRonat* 

130) 9ine 8en)ifre Summe Ift, tpie foffjt/ |u be|4(>fofif 
1376 ^r* nac^ 5 Monaten, 3 Sffonat fpAtrr itCMNI 7()lr./ 
Mb bft 9lefk tt)ieber 5 SRonat f)>Ater« Sottte Mi nami 
Comne auf einmal entricbtet mrben/ fo mAftte il na^ 
10 atonaten gefc^e^en* Wie »ie( tpar Aberl^upt |u be# 

Sfono* 7936 !l^(r. 

131) 3emanb fett 7000 !l^rr. begafjlen/ nAmlicbi 9(N1U 
S^c tiac^ 3^/ 3500 Zi^k. nadf i, unb IBOO 7l)tt. M^ 
14 gtonaten* ®ein @I&u5iger mac^t i^m ben Votf^tafi, 
tiefe ®umme in jn>ei llerminen, jebe<ma( bie ^ifu, (u 
bega^Ien, unb jtoar fo, ba§ bec jmeite »Sermin um flntn 
9lonat (&ngec fep a(« ber tt^t. fi)enn nun ber 04u(bner 
bamit aufrieben ift, nacb toelc^er 3^t ntuS ber erfie !ler^ 
min angefe^t n)erben? 

9(ntm* Sia^ 3| SRonatem 

-' 132) 3u einem @arten; ber t>erfauft n>erben fofl/ me(# 
ben fl(!^ jtoei ftauflu^Uge. 2)er eine bietet 7705 t^k., ninu 
lic^: 3365 S^Ir. baar^ unb 4340 Sl^fr. nac^ 8 Sauren, ober, 
mm ber tBerf&ufer et tevianit, bie (entere fifumme ouc^ 
baav, mit 5 ^rocent einfa(bem 9tabatt !Der (toeite ft&ufer 
bietet eine anbere Summe, mläfe, t>on je^t m gerechnet/ 
in brei tevminen, jeber bon st^ei 3al^n, in gleichen 

[13] 
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M^efc^&fte eine getDiffe klimme {ufammen; B (egt bie 
$&(fte me^t aii A, unb C 300 t^iv. me()r dW A tinb B 
^ufammengenomtneit* Siaöf etntger 3^i^ n)irb bet auf 
5020 !l^(r. ftc^ belaufenbe ®mim Q^tfftHt, unb C er^&(t 
f&t feinen f^^eU 2570 if)tt. SBie tnet ^at jeber gelegt? 
ant». A 2460, B 3675, C 6425 ST^fr/ 

139) 2>tet Raufleute, A, B, C, errichten eine iSom^ 
pagnie^nbfung. C gie6t baju 5600 !{^(r. I^er, A aber 
320 S^fr. tDeniger ali B« A (&§t fein @e(b 7, B 14 unb 
C 129)?orfat in ber |)anb(ung. S)er @etDtnn t>on 2402J^ Sl^r* 
tDirb nun unter bie S^l^eifnel^mer nacb S3er^(tni§ ^er @in^ 
(oge unb ber Seit tertf)ei(t; ia evf)hlt B'fdr feinen Zf)til 
879 S^rr* 16 @r* SSie t>ie(' l^aben A unb B gelegt? 

anttt>* A 3450, B 3770 $^Ir- 

i4ßi) 3emanb ftirbt, unb ^inter(&gt bier @65ne unb 
ein93erm6gen t>on 1100 i^^^^* Stad) je^n ajfonaten toutbe 
bad ilefldment erfl er6fFnet, unb in biefer 3^tt litten bie 
Rinber il^r ganje^ ererbtet S3emi6gen fammt ben 3<nfen 
t)er6rau(^t. 93ei gleichen 9(uöga6en mi gleichem 3in£fu§ 
l^atten einmaf brei Sinber ein €apitöf x>on 1200 ti)tv. in 
15 SWonaten aufgeje^rt* SBie ^oc^ »urben bie Sinfen bei 
biefen beiben €öpitafien gerechnet? Unb tok lange toitben 
unter gleichen Umfianben fec^ö Rinber mit 1650. !l^(r. aui^ 
f ommen ? 

$fntto* S)te Sirtfen betrugen monatlich | ^rocent, unb 
10 aRonat merben bie fecbö Rinber auöfommen« . 

141) gänf 93räber l^aben in einem 3^'traum t>on 9 Wio^ 
naten ein ^apita( ton 480Ö ^fylv., fammt ben 3infen f&r 
biefe ganje 3eit, burcbgebracbt* S9ei gleich Su^aben ^at^ 
ten einmal imi anbere ?eute ein @apita( t>on 3320 $^rr/ 
fammt ben 3<nfen in 16 aWonaten burcf^gebrac^t* 2)er ^ni^^ 
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« 

htm Vintetnefyxten 35262^ ^(r. getoonnm l^ben: nrie tiel 
geM^rt mm febmi? 

Untto. Z)em erfteti 14875, tem {todteii 11375, bmt 
Mtten 9012^ S^fr* 

136) 3u efnec S5?rtöfftnf(^aft, tpelc^e, nac^ «baug ge^ 
ric^tffc&er Äoflen, ffc^ auf 8139 J^fc- bdiuft, meften f!(^ 
brd @(iubisec, ber eine mit einer gottermtg Don 2000, 
bor iwbere Don 2500, onb bet britte Don 3500 2l^. Z)o 
mm bie SOerfafTenfcMt ni^t ^tnteic^t, tiefe bcei ®(&u6i^ 
litt gong itx bef riebigen / mib i^re Knfpt&öft auc^ ftberbie« 
«b^t gleite rec^ttfr&ftig ftnb, fb foO, nac^ einem gedd^ 
li^Hm 9tt«fpvtt(^e, bie SItofe imtet bie @(&iibiget nat^ beih 
ISei^^tfe i^ret gcrbenrngen i»ettt)ei(t toerben; }Ae^ 
fbff, au« bem angeföl^rten @mnbe, ber ^eite 10 unb bec 
,Mtte 25 ^rocent 4ber fdnen S(ntl^i( ecl^tett Sffiie t>ie( 
.l»irb bemnac^ jeber befommen? 

i anttt). ©er erfte 688, ber jweite 946, betr bcitte 

1&05 $^te. 

137) S)ie S3et(affenf(^aft in bec Docigen Sfufgabe fep 
Äa, bie gorberungen ber brei @liu6iger/, g, h; ber 
ttoeite foQ m unb ber britte n ^rocent me^r er^t^ ^i^ 
ter erjle» SBie üiel tpirb jeber erl^Iten? 

«ntto. a5er erjle ^oo(/+ff+A^+g7n+A/i' 
*^ ^^'^' 100(/+n^T+g^+An' 

^^^ "^^'"^ 100(/+g+A)+^+An ^^^^' 

»ie miffen biefe gwmeCn obgeinbert »erben, loemi 
ttma ber ju^ite, anfiatt m ^rocent mel^r, m ^ rocent wif 
irfger erhalten (oHte? 

138) 2)rei ^erfonen, A, B, C, legen jn einem Iwn^ 

[13*] 
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M^efc^&fte eine getDifTe (Summe {ufammen; B (egt bie 
$a(fte me^r a(« A, unb C 300 t^lv. met)v ali A tinb B 
jufammengenommeit* Siaöf etntgec 3^i^ n)trb bet auf 
5020 if)U. ftc^ beraufenbe @mim get^dlt, unb C er^ft 
fär feinen !S^eU 2570 S^(r. SBie t>ie( f)at jeber delegt? 
«ntto* A 2460, B 3675, C 6425 S^(r/ 

139) 2)rei Rawfleute, A, B, C, errichten eine ffom^ 
pagnie^nblung. C gie6t boju 5600 S^(r. I^er, A aber 
320 %i)iv. tDeniger a(« B« A (&§t fein @elb 7, B 14 imb 
C i2^otiat in ber l^anbtung. 2)er ©etoinn ton 2402J^ $ffiv. 
toitb nun unter bie !^l^i(ne^mer nac^ S3er^(tni§ ^er (Sm^ 
(oge tinb ber Seit tert^eilt; t>a er^&It B ffir feinen ITI^I 
879 Zf^h. 16 ®r* SSie biel- ^6en A unb B gelegt? 

Knttt). A 3450, B 3770 ^tt. 

IM) 3emanb fHrbt, unb ^inter(&gt bier Cbffnt mtb 
ein 93erm6den bon 1100 ^U. Sta<fy je^n SRonaten tmtrbe 
ba« Sejiament erfl er6fFnet, unb in biefer 3^^ litten bic 
Rinber i^r ganjeö ererbte« S3erm6gen fammt ben Sinfen 
t)er6rau(^t. §3ei gleichen 9(udga6en unb gleichem 3in«fu§ 
l^atten einmaf brei Sinber ein (SapM \>m 1200 i^tt. in 
15 SWonaten oufgege^rt. SBie f)t>(b »urben bie 3inf^ M 
biefen beiben Kapitalien gerecbnet? Unb »ie fange tt>'erben 
unter gleicben Umfiänben fec^ö Sinber mit 1650. !l^(r. ava^ 
fommen? 

$fntn>* 2)te S^^im betrugen monatficb | ^rocent, unb 
10 äRonat »erben bie fec^ö Sinber auöfommen. . 

141) gjinf 93r&ber l^ben in einem 3^'traum ton 9 !0fo^ 
naten ein Kapitaf t>on 480Ö !;^(r., fammt ben 3infen für 
biefe ganje 3eit, burc^gebrac^t. S9ei gleich S(u^aben ^aU 
tm einmal jmei anbere ^eute ein Kapital bon 3320 $^rr/ 
iammt ben Sinfen in 16 SKonaten burcbgebrac^t* 2)er 3in«^ 



191 

fu§ toar t>eibema( becfe(6e» SOiet>ieI ^atte jetet motidUic^ 

. Untto« llOf $^(^ 

142) (Sin §3ebienter crl^e(t Don feinem $etrn jil^rlic^ 
40 Sl^r* unb eine {it>ree jum tol^ne. d^ac^bem er f6nf 
SRonat gebient l^tte/ forberte er feinen abfc^ieb^ unb er^ 
fjiat fftr biefe Seit bie £it>ree mb noc^ 6 !{^(r. 4 @r* an 
0e[b* SDie ^ocb n>urbe bie {it>ree gerechnet? 

«nttt>. 3u 18 !{^(r. 

143) @{n S3auer ^at {tpei !lage(6^ner/ toefc^e f6r g(ei^ 
(f^'en So^n bei i^m arbeiten* !&em einen gab er einmal 
fftr 56 ia^e, 4 ®cbeffe( dtoggen unb 14 !l^(r* an @e(b; 
bem onbem f&v 84 Sage/ 7| (Scheffel Stoggen unb 17 Zf)lt. 
6 0r* an @e(b* Sik ^i nnirbe ber @(^effe( dtoggen 
gerechnet? 

anttt>» 3u 2 $^Ir» 12 @r. 

144) @in S3ebienter er^felt t>on feinem $errn einmal 
Tgrb'or* unb 16 Zfyh. 22 @r. Sour. für 7 SRonat S)ienß^ 
jeit tmb ein anbermal 5 grb'or* unb 44 it)lt. 2 @r* Sour* 
f&r 9aKonat^ o^ne ba§ feilt So^n ficb ge&nbert l^&tte. SSie 
^ n>urbe ber SrbVr* gerechnet 1 

Mntto. 3u 5 S^(r. 14 @r* Gour* 

145) (Sin SReifter nimmt einen @efeOen an, unb t>er^ 
fprfc^t i^m 8@r; für jebenJag, ben er ffir iftn arbeitete; 
arbeitet er aber anberöwo, fo mu§ ber ©efette i^m 5 @r. 
für bie Äofl bejaf^Ien- Siacbbem 50 $age Derftojfen »aren, 
fydttn pe Abrechnung/ unb ber ©efeüe empfingt 9 2^fr- 
2 ®r* Sßie Diele Stage ^at er bemnacb fär feinen ^eifter 
gearbeitet? » 

S(ntn>. 36. 
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146) ein 83auer bringt einen Sorb mit Sietn ju 9HatU 
U, unt) bietet t>ai (Si für 7 Pfennige au«. (Sin SBeribet^ 
ge^enbec ft6§t aufiUig mit bem Su§e baron/ unb jerbric^t 
il^ baburc^ 5 tH>n feinen @iem* $(tö er Qt^aif ersten, 
ftecft er bei empfangene ®e(b ein unb bef(^(ie§t/ bie ü)m 
no0f übrigen f&r 8 $f. ba< ®täcf }u Derfaufen, toeU er 
olöbann eben fo Diel barau« (6fen tpfirbe, alS er t)or^ 
au« feiner motten an^a^i ge(6ft ^&tte, unb ba< etngefledKe 
@e(b nocb iberbied profttiren to&vU. SDie t>iel @ier bracl^te 
ber SBauer au aWarfte? 

«nt». 40. 

147) Sin Sodf, ber Zitronen trug; tourbe gefragt/ toie 
iHei ®tAcf ti tt)&ren* ^a er ein guter Stec^ner totat, fo 
annoortete er auf fbfgenbe r&t^ei^aft flingenbe Xrt: „^bM 
ZHtfenb t)on biefen Zitronen tofttt mix 18 ®r«; ^tte U^ 
aber bie 5 nocb erhalten, bie ic^ alß Zugabe t>errattgte/ fo 
tt)urbe mir ba^ ©u^enb 2| @r» weniger gePofiet l^n/' 
S^ie t>iel ®th(t trug er a(fo? 

9intt0. Sl @t&(f. 

148) «in Kaufmann (ä§t ftc^ ein ®t&cf Sut^ fommeB; 
unb bejaht fär bie Stte 2| S^tr* S^eim 9}acbmefren finbet 
er nun, ba§ feiere« jmar 5 (Stten mef)t f)aiu, ali et Ifyn 
angerechnet werben/ aber iug(eic^ t>on fo fcbiec^ter I9efc^f^ 
fen^ett fep, ba§/ ani SRangel an Gelegenheit, ei mieber 
juräcf JU f (Riefen, er ficb gen6t^igt ftegt, bie (Süe ffir 
2 if)tv. JU t>erfaufen* Or berechnet, ba§ er bie« nur mit 
einem S5erlu(ie »on 13| ^rpcent t^un f6nne. SEWe twele 
eUen &ait alfo ba« ©tuet? 

SntR). Sßac^ bei> SIngabe 60/ in ber S^t aber 65. 

149) 3egt, fagt jemanb, t>ertt)enbe ic^ bcn fiebenten 
J^eir meine« ©ebaJte« auf t>a^ J^eater, unb ba« Uebrige 
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üaf meine ^iteneiic^ Su^iben; f6ftnte ic(t aber fint ®e^ 
^oAishi^e t)on 100 2l^(r erl^iteii , fo n)ftrbe ic(^ ben ftaf^ 
teit i^ meine« @el^U< barauf menben, unb bo(^ noc^ 
40 S^« me^r ali tott)et jut Seftedtung meiner orbent^ 
li<^ Sitfjiaben ftbrig besaiten* SSelcbeö ®el^(t l^tte er) 
«nt». 700 J^Ir. 

150) ein Serel^tet ber SOtiTenfc^aften , bet bi« je$t 
tw »iertetiS^I feine« j&^fi^^en 9e5<i(te« auf benSnfauf 
mi eftd^em «ermenbete, entfd^ieft {icb/ einer er^fteneh 
Snioge »^en, tN>ii nmt an ben britten Sl^eU feine« Qfin^ 
tarnen« barouf ju menben, »eif er berechnet/ bafi er, bie^ 
fcr Serme^ng ungeacbtet / boc^ n^b eben fo t^iel a(« Dor^ 
^ tmr- Se^eitung feiner onbem Su«saben äbrig bel^Iten 
mäK. S)ie gro§ n>ar bemnac^ bie enoil^nte Sufage im 
8er^(tn{§ mit feinem t)origen @el^a(te?. 

Xntmt @ie betrug ben achten S^eil batuui* 

l&l) ^n einer gen>if|pen ®labt mußte e^ebem jeber |)au«^ 
ej^nt^mer ben ftebenten S^( feine« erl^Itenen Stiet^^ 
ijuiii MSi^nifteutx fontribuiren ; na4>l^er mürbe biefe üuf^ 
(oge erl^l^t, unb er mu§te ben fi^cb^en Sl^fl abgeben. Um 
tiie «ie( mufite er feine aRietl^«(eute ^efgAn, menn er eben 
fo iriet 0« wtfyet äibrig bellten moQte ? 

Knttt)* Um ben a5ften Zt^it be« vorigen 9lieti»infe«. 

152) 3cb ^atte einmai eine (Summe unges^^Iten @el^ 
be« ttor mir liegen* 83on biefer ®umme na^m icb juecft 
ben britten Ü^I »eg, unb legte boffir 50 aiS>Ir. ju- (SU 
nigeSfit nocb^ nal^ i4> t)on ber fo »erme^rten (Summe 
ben trferten afteil weg , unb legte baffir mieber 70 S^r. 
ju* 3* jiWte herauf mein @e(b unb fanb 120 $^lr. 
SNe tief nnir e« anfong«? 

Kntto. 25 !l^(r. 



133) Sk>n einer @utntne &ttbei tmirben tuerfkSO 2^. 
mtfyc ali Ht ^Iftt tDeggenommen, wn bem ditftt ao S^ 
mel^r aU bet fünfte 2^ befTelben, tmb Don ben cbetmof 
(igen 9tefle mieber 20 S^r. me^t M ber i»ierte 2^ be^ 
fdben. «m Cnbe blieben nur 10 S^r« ftbcig. SBic gcof 
tDor bie @umme anfangt? 

Kntm* 275 S^Ir. 

154) ein reicber SRonn befUmmt in feinem Seihmmte 
eine geoifTe @unime, bie unter brei tmi feinen ^aaUn^ 
ten, toie folgt, t>ert^eilt tperben folL JDer ftunmerbiener 
fott 200 Zfjit, unb bann nocb bie (>ilfte bmn 9lefte m^ 
inen; i»on bem Uebrigen fott ber St^ Un f&nftett 2^ 
tttb no<(! 400 S^In l^ben; ben ditft, ber 520 2^. b^ 
tr&gt, fott ber Suifcber erl^Iten« ißie i»tel betr&gt ba< Segoti 

«ntm. 2500 mt. 

155) ein Sauer t>erfauft t>on feinen m^ ber Gtobt 
gebracbt^ <?iem/ suerft bie |)&Ifte unb no(^ 4; hierauf ge^ 
^ er toeiter, unb t>errauft n>ieber bie |)&(fte t»on ben öbri^ 
gen unb nocb 2 barfiber* au« Sßacbfafftgfeit merben i^ 
nun 6 @ier mel^r ali bie |)alfte gefto()(en, unb traurig ober 
biefen S3er(ufi, ge^et er mit feinen no(b übrigen 2 eiern 
im ftorbe nacb feinem 2)orfe sur&cf. tB3ie Diel eier ^otte 
ber Sauer nacb ber @ta\)t gebracht 

3(ntm* 80. 

156) &n Kaufmann Dermel^rt fein Serm6gett j&^rfic^ 
um ben brttten S^ei(, nimmt aber am enbe eine« leben 
^db^^^, jur Seftreitung feiner $(u«gaben, 1000 2^(r. ba^ 
Dorn S(nv enbe be« britten ^a^re« fie()t er ftcf), nacb Sl^ 
iug ber fegten 1000 S^fr., im »efige eine« boppeltfo gro§en 
»ermbgen« afö anfange. SBie t>iel befa§ er im anfange? 

Sfntto. 11100 !l^(r. 
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157) 0m Saufmünn t>fnnf^ fein Smnigcn |i^dk( 
um SO^rocmr^ numnt dbcf aOeSo^ iu fmem inb fcff 
ner gomUie Unter^It 1000 !(^r. bmwn locg. S^a^^btm 
er öuf biefe Hrt frine ®ff*afte brd Ja^ce bftrie bcn ^, 
{{nbet fr, nac^ 8b)U3 ber 0m>6^Iic^ 1000 2^r., bot' 
fem SSennism ftc(^ tun 200 ST^lr. Aber brd S&iftrf ffinrt 
ongfffgten Capital« Dermr^rt ^cAe. SSie dro§ tpor Ktftt 
Capital? 

Hntto. 30000 IT^fr. 

158) Sin Sater bringt, um feinen Sinbe» eine greube 
)u »oc^, eine Hnja^ Kepfef nac(^ (kinfe, unb i»ert^ 
fie, toie folgt X>tm erftoi unb itte^en feiner fiinber giebt 
er Me ^fu M ganjen Sorrat^^, tt>eniger 8 Sepftf; bem 
)toeiten bie |>&(fte be« SCefiet tt>eniger 8; eben fo moc^t 
er e< mit bem britten urib t>ierten. SDem f&nften giebt er 
bie w^ übrigen 20 8(epfeL SMe i»ie(e 9epfe( ^otte ber 
Soter nac^ |)aufe gebra4>t? 

JHntto* 80« 

159) 34> n^N^ ^^ gett>ifre 3a^( an, murtipßdre fit 
mit 3|, jie^e Dem ^robufte 60 ab, muItipKcire ben 9tefl 
mit 2^, unb jiel^e hierauf 30 ab, ba bleibt mir ni^ti &brig. 
&ti^ Sof)l ^abe i(b angenommen? 

Sntto. 21. 

160) 9in S3ecfc^n>enber gab fein fe^r betr&cbtiicbe« 
IDermigen su 4 ^rocent auf ginfen. SRac^bem er folcbe« 
2 Safere ^tte fM^en (äffen, nal^m er ben vierten Zf)eil 
boiHm toeg, unb Iie§ r>ßi Uebrige 7 SRonat fte^en. Sladf 
SBerlouf biefer Seit na^m er oon bem fRefie abermals ben 
tnerten S^, unb (ie§ baö fo oerminberte €apita( toieber 
13 Slonat fte^n, toorauf er fein ganje« noc^ übrige« 8er^ 
mbgen jur&cf f orberte« @r l^tte in biefem Seitraume oon 44 



atonnten mc(^t mnxqet alt 6093f Sl^It. an 3infen geiogen* 
SNe gcot todt fein aiif&ngli4>e« 9enn6gen? 
ttnm. 50000 $^(r« 

161) (ün Xktet ^interl&gt eine $(nial^ ftinber unb ein 
getpif e« Ikroiögen/ welche« fie, toie folgte unter ^öf tl^eq 
foUen* ^0« erfle fott 100 2l^(r* befommen/ unt bann |io<^ 
Den sehnten %t)(H m 9{efie«; l^iecauf iai jmdte 200 $6(r« 
unb noc^ ben sehnten !l^ei( bed Stefiej; hierauf toiebet 
iaS britte 300 !lf)(t. unb ben jel^nten Sl^eil be« fRtfM, 
tihb ibevf)cnxvt jebe« Md^be immei: 100 Sf)(r. me^r a(« 
baiS ttnmittefbar t^ct^rgel^enbe, unb nöc^ ben sehnten Zf^ 
wn bem , t»ai bann nod^ dbtig bleibt ünr Qhtbe ffaibet 
fic^, ba§ afle ^nber gleich Die( befommen ffabtn. Sßie 
grof tDar ba< ^intedaffene $enn6gen? Unb toie tMt Sim 
ber ttmten t^or^nben? 

8ntn>. 2)a« Serm6gen 8100 $f)(t* unb 9 Sinber. 

162) 9Bie gto§ mä§te aber iai ()inter(a{rene lBerm6^ 
gen unb bie finiat)l ber ^inber fe^n, totnii iai ttftt Sinb 
30 3l^(r. unb nocb ben neunten Sl^eU 'bed fReftti, bai jtoeit/ 
60 S^Ir* nebfl bem neunten il^eile bed IKeftee, unb &ber; 
l^upt jebed folgenbe ftinb 30 !ll^(r. mel^r aB baj unmit^ 
telbar Dor^erde()enbe mbft bem neunten ill^eile M IRefteö 
5aben^ unb bocb aUe gieicb t>ie( befommen foDten? 

antw- 1920 Zf)k. unb 8 Äinber. 

163) SDie gro§ m&§te femer iai Skrm6gen unb bie 
SCnjal^I ber kinber fepn^ menn im Kflgemeinen iai erfke 
ftinb a Zffk. nebfk bem nten Zf)iilc beö SReM/ U^^ foU 
genb< $inb aber a i1)lt. me^r neb^ bem nten S^'(e be< 
fKcftei f)abcn fottte, unb e« ic^ am <M)e f&nbe, bafi fie 
otte gleich nie! befommen Ritten? 
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164) (Sin @eneta( n>o(Ite fein fRegtment in ein Clito^ 
brat f^etten. dt t>erfu(^te e« auf jmei Shrten* Z)a< erfto^ 
mal Mieten Üfym 399tom itoig; ta$ itotkmäl, ta er bie 
&Hte btt Quäbtüti um einen Wiam tngrb%ttt€, festen 
il^ 60 Vtrnn, um boi fiuabrae t^ ju mocben* SBie 
fitotf toor ba< Stegiment? 

Vtttm* 1975 gRmm. 

165) ^maiA fyit eine getDife anjo^I Zf^tt, bie ei: 
nac( bec $onn eine< £luabtat^ orbnen tooKte« Sei bem 
etftoi Qetftt^e blieben i^ 130 S^c. äbrig; ott er aber 
bie ®eite be« £ltiabrat< um 3 ifUc. tier0r6§erte, blieben 
il^ nur 31 S^Ir. äbrig« ffiie i»ie(e Silier ^tte er? 

fintto. 355. 

166) <S^ to\tt> eine 3al^( t>on folc^er Sefc^aff enl^eit ge^ 
fu(bt/ ba§^ menn ju berfefben bie beiben gal^Ien a unb b 
abbfrt n>erben/ ber Unterfc^ieb ber £luabrate biefer &um^ 
mm^d fe9. SSklc^ 3a^ ift e<? 

2(ji — 6) 

6inb bie beiben t)pri)erge^enben Suf^aben in biefer 
begriffen? 

167) gSicm foU bie @r6§e breiec 9Beinf&{fer au^ ben 
folflenben Angaben be^mmen, SBenn man ba« erfie leere 
gof mrt bem j»eiten \>pUm gaffe fftßt, fo Wdbt im jwei^ 
ten nur | be« ©eine« jurficf ; füllt man baö jweite teere 
Sat Ott« b^m britten bollen ^olfft, fo bleibt im brMen nur 
\ M ^ini sur&cf; n>oUte man aber ba^ britte leere Sa§ 
att< bem erf^ totfen ^fe fAUen, fo m&rben 50 itluart 



fehlen. SBU pid £luart ^&(t nun ieiti t>cn tiefen trei 
giffcrn. 

9ntn>« Z)a« erfleSO, t>aiit»tiu 90, M teitte 120 
£hiart 

168) 3^<)n^ ^^ ^^^ S)etnf&fr^r t>on t>erfcl^iebener. 
@r6§e. g&Ut ec M Jtoeite (eere ga§ aut bem erfken mU 
len/ fo bleibt im erften nur | hti tffieine« jucttcf ; fällt er 
hat britte (eere gag aui bem jmeiten t)o((en, fo bleibe im 
{toeiten nur i be$ SBeineö juräcf ; f&tte er tat Dierte (eere 
ga§ au$ bem brttten DoUen, fo n^irb nur ^ be< oierten 
seffittt; n^ottte er aber t>ca britte unb bierte (eere$<i§ caa 
bem erilen ootten f&Qen, fo tourben nic^t allein biefe ati 
fftttt/ fonbem tS Meiben ifym no^ 15*£luart ftbrtg* SSie 
t>ie( Ouart f)hlt jebeS twnbiefen t>ier $&ffem? 

fintto. ^at ctftt 140, hai jtoeite 60, Hi britte 45, 
unb ia$ Dierte 80 ItUtart 



XYI. :?lufjg[oben für hxt (iUxd^voiQtn ian^ tntm 
dSrabed mit mr^rrrni unbrbannten d^rjo^^m. 

1) @$ toerben in)ei 3a^(en gefuc^t, beren @umme 70, 
unb beren 2)iffereni 16 \% SSDetc^e 3a^(en finb ej? 

Slntm* 43 unb 27. 

2) @$ n^erben jtoei 3<2i^(^n gefuct^t, beren ®umme=a 
unb beren £)i{feren) = & ifl. SSDie toerben biefe 3<^l^en 

■ auögebrftcft? 

ant». 2)ie eine ift=^!^, bie anbere=^^. 

3) 3toei @e(bbeutc( enthalten jufammen 300 S^r. 
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Sfümmt man aui bem erflen 30 !^l^fr. t)eta\a, rnib tegjt fie 
in ben iWittn,^ fo ift in bdben gMc^ DicL SSNe Did mts; 
^ait jebet? 

«nttp- 2)0: erfie 180, bet jmeite 120 Jl^fe 

4) A fagt ju B: gieb mit 100 J^fc., fo ^6e i4> 
fo t>ie( a(« S)u. Sidn fa^t B ju A , gieb 2)u mir lieber 
100 $^(r./ fo liabe icf) gar boppelt fo t>ie( ati 2)u. ®{e 
»ief fyxt jeber? 

9ntm. A 600, B 700 Zf}tt. 

5) 3emanb f)at jtoei Sabctierem jegt er 8 S^fr. in 
bie erfte, fo tft fie erft l^(b fo t>ie( tbert^ ati bie anbere. 
ÜKmtnt er aber biefe 8 2^(r* anS ber erften n>ieber ^ 
aui unb [egt fie in bie jmeite, fo ift biefe breimal fo 
t>ie( tocttf) ali jene. SBie t>kl ift jebe toert^? 

9inm. £)ie er^e 24, bie peite 64 S^fr. 

6) A unb B beft^en jufammen ein Serm6den t>on 
570 Zfylt. SQß&re baö ^erm69en beg A breimaf, unb ba< 
Skrin6den ici B ftbfmal fo grog ali jebe« wirf (icb ift, fo 
mürben fte jufammen 2350 Zf)lv. beft^em SSBie t>ie( (^t 

jeber? 

antm. A 250, B 320 2^Ir. 

7) Sii toerben }mei S^t)lm Don fofgenber S3ef(baffen^ 
^t geflucht SBenn man bie eine mit 2, bie onbre mit 5 
muttiplicirt/ unb beibe ^robufte abbirt, fott bie (Summe 
31 fepn; multiplicirt man hingegen bie erfte mit 7, bie 
jmdte mit 4, unb abbirt beibe ^robuf te jufammen, fo fott 
man 68 befommen. SBeic^e 3al^(en finb e«? 

ant». 2)ie erfVe ifi 8, bie jmeite 3. 

8) fSSirb bie eine jmeier Sal^Ien mit a, bie anbere mit . 
& oittltiptictrt, fo ift bie @umme ber |)robufte = Ar; mirb 



f eitlen* SBU )uc( £luart ^&ft nun ieiti t>cn biefeii b(ci 
giffecn* 

S(ntn>. Z)a« ecfieSO, baö {tpeite 90, ba« dritte 12D 
Ouatt 

168) 3emanb ^ t>iec ffiemf&fT^c t>on Dcrfc^iebener. 
@r6§e* ^at ec M in><iit^ I^^^^ S<^§ <^u$ bem eiiften t)ot 
len/ fo bleibt im er^en nur 4 t>^^ SSBeine^ {ucäcf ; fädt er 
hai britte (eere Sag au« bem smeiten looUen, fo bleibe im 
}tt)eiten nur | be$ SBeine« jurficf ; fuUt er bad t>ierte (eere 
gag au$ bem britten looUen, fo n^irb nur ^ bei bierten 
^efiiOt; »ottte er aber t>ai britte unb bierte (eere ga§ au$ 
bem erfien botten fuQen , fo tourben nic^t attein biefe Qti 
f&Ot/ fonberh ej bleiben i^m noc^ 15*£luart äbrig. SSie 
biet Öuart l^&ft jebe« t>onbiefen Dier giffem? 

3(ntm. 2>a j erfie 140, bai {meite 60, baö britte 45, 
unb iai bierte 80 ItUtart 



XVL Slttfjgobrn für öw «Irtdjunjjm beis i^wte» 
(SrabiTd mit mt\)tntn nnbtkanntm (&v5^^tn. 

1) @$ toerben {toei 3<t^(en gefuc^t, beren @umme 70, 
unb beren 2)ifferen} 16 ijl Jffielc^e Saufen finb eö? 

Slnt»* 43 unb 27* 

2) Qi »erben jtoei Saufen öefuc^t, beren ®umme=a 
unb beren £)i{feren) = & ifl* SSDie »erben biefe 3al^(en 

• auSgebrücft? . 

ant»- 2)ie eine ift=^!^, bie anbere=^^* 

3) Stoei @e(bbeute( enthalten jufammen 300 S^r. 



itfyz i^ mt(( im Stditbe^ meine ®4^ufben sn bejo^en« B 
emieberte: Steine @(t)u(ben r6ttntfn erft getilgt merben, 
memt bu mit ben fec^flen !ll^ei( beö peinigen (ei^ tooIU 
teft. SSie gto§ ift t>a6 Secm6gen eine« jeben 3 

S(ntt9* Z)a« S3etm6gcn be« A ift 900, imb iai Ser^ 
m60en be« B 2400 mt. 

14) ein QapMxft nimmt 8000 Zfyk. unter mnrt^eid^f^ 
ten IGebingungefi auf, meil ec @e(esen^ett fyit, 23,000 tf>tv. 
jtt ^5^ren ^rocenten unter)ubcingen, unb er f^t einen 
Ueberfc^ug t>on 905 !^^(c* an ji^riic^en Binfen. Unter ben 
n&mlic&en S3e|^ingungen nimmt er einerfeit« 9400 2^r* auf, 
Vüb oerlei^ anbererfeit« 17500 2^(r.; bie« bringt i|^m tif 
- nen Ueberfc^ug t>on 539^ S^(r. an }&f)r(i(M ginfen» 3u 

' . toefc^en ^rocenten fyit er ®e(b aufgenommen unb au<ge^ 

^ Be^? 

;: anttt)- 3u 4^ unb 5^ ^rocent. 

h- 15) 3emanb ^at jmet groge (Stucfe <Sifen, beren Qkf 
9*^|Di^t gefucbt tDtrb. SRan n>eii bag f be« er^en Stflcfe« 
lei^lS f^funb toeniger ali f be« <uibem '@t&cfe<, unb f be« 
^m^n @tä(fe« gerabe fo t>ie( a(« |^ be« erflen miegem 
, ^Bie i^iel toiegt jebe« ton biefen beiben (Sttitfen ? 

9nttt>* 2)a« erfte miegt 720, t>ai iwitt 512 ^nb. 

16) (Sin SS)afrerbel^&(ter t>on 210 dimer famt but<^ )me{ 
tj^tp^ungen gef&ltt tt)erben. $Ran ^ot burt^ einen Oerfuc^, 
n4Nl Metern bie erfh 4, unb bie gtoeite 5 Gtunben offen 
Jfcai, 90 iSfmer ffiaffer erl^ten. £)ur(& einen anbem Ser^ 
br^fat^y M Ml^m bie erfle Oeffnung 7, unb bir anbre 3^ 
^^nben offen ti>ar, erl^ielt man 126 «imer» föfe tM 
\f0inm fjkbt jebe Ceffnung in einer ®tunbe} Unb inn^eb^ 
^ mirb ber Se|^ter t^U »erben, tDenn bo« Oaffer 
^t^ beibe Oefpnungen gugleic^ einfliegt? 
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9intt0* S)ic ctfle Oeffnung gie6t 15, itnb bie itocitt 
6 <Stmei:; 10 Sttin^en toerbeit gur Sä&ung bed 9el^&(tcrt 
erfocbert. 

17) (Sin SBienec M 500 ®t&cf SiebiC^nec unb @{e6^ 
ner; kt SBettl^ bett&gt 112 ^U 40 ftr. SSie t>ie(e Stöcff 
^at ec t>on jebet Hrt? 

Knttv* 326 ®ieb}c5nec/ 174 Siebnct* 

18) 3emanb ^ imictM SS^aate* 8 ^tib tH>n ber 
ftftoi unb 19 ^funb Don ber itotitm, foften sufammen 
18 Sl^ft. 5 ®n; femer foflen 20 ^nb t>on ber erflen tmb 
16 ^>^mb Don ber smetten }uf(unmen 25 S^tef 20 @r. SMe 
t>ier folget bo« ^funb einer jeben Sßaare? 

S(ntm. 19 ®r. unb 15 ®r. 

19) 15 ®4)(eftf(^e unb 33 ^eip^iger 9Hm macben iu^ 
fammen fb t>ie( of$ 39|9rab<mter@((en; ferner 24 Gebiet 
ftfcbe unb 55 Seipstger @Oen sufammen fo Die( ali 65 9ra^ 
banter (SOen. SDie i^erl^&(t jtcb nacb biefen angaben bie 
(S(b(eftf<b^ un^ bie {eipaiger Stte jur Srabanter? SSMe f>er^ 
l^(t ficf) femer bie (Stbfeftfcbe jur Seipsiger Stte? Unb um 
n^ie t>ie( $rocent biferiren biefe beiben (e^term? 

^ntto. Z)ie @cb(e|if(be Stte t>er^&(t ft^ )ur 83rab<inter 
tDie 5 ju 6, bie Seipjiger jur S3rabanter tok 9 ju 11, bie 
©(bleftfcbe jur Jeipiiger mie 55 )u 54, unb lf| f>rccent 
ift bie @(bleitf(^e @ae (inger ali bie eeipjiger. 

20) 17^ iDanjiger unb 19 S3er(iner gu§ macben lufcn» 
mm fo t>ie( a(« 34| SR^einl&nbifcf^e gug; ferner, 5 2)mt}f0er 
unb 9| SerUner guß fc t>ie( ali 13|f Stl^einianbifcbe. SEDie 
ttt^hit f{(^ nacf) biefen Kngaben ber i>ani!ign unb ber jBer^ 
(iner gu§ {um SKI^einf&nbifcben ? SBie ber Z)an)iger siun 
Seriiner gug ? Unb um n>ie t>ie( ^röcent biff erirm biefe 
beiben legtem? 



Hütm. t>tt SXmijiQct %u% Derart ft(& }nm x^Mit^ 
fc^fii tote 32 iu 35, bcc S3cr(tnfr jum r^rintinbfc^ wk 
75 (u 76, ttr 2>aniiger {um S3fritnrr tt>ic 2432 ju 2625, 
trab berSerfiner ifk itm7|f|, ober tmsef&^ um 7||9c0i 
Cent (insec a(^ ber Z)anjtgcr* 

21) 40 frani6fif(t)e SReilcn betragen/ toenh fTe auf geo» 
gtdp^lftte ober beutfcbe SReifen rebucirt loerben, 12| fofc^ 
Stetten me^r aK 53 engfifcbe. 10 frani6fif4^ unb 26| 
englifc^ SReUen macbeii iufammen fo oie( oM llf beutfc^ 
SRetfen« SBIe oer^It fi(b nac(^ biefen Kngabeit Me ftat^b* 
^ftbr tmb eitflftfcb« SReHe iut beutfcben) Uiib »fe bie froitf 
)6ftfc^ (ttr ensttfcben? 

8ittto* TAt fran{6ftf(te SReUe oerl^ft ftc^ )ur betttf^en 
tote 3 {ti 5, bie englifc^e sur beutfk^tt tote 23 ju 106^ 
tntb bie fraiti6|tf4;e jur englifc^en tote 318 {u 115* 

22) S^in^inb oertoectfctte 250 griebri<t<b'or gegen !Dtt^ 
foten, unb ecl^felt boffir 439 Sufaten unb noc^ 14 @t. 
3u ben n&mli(ten Sourfen oenoecbfefte er noeb 160 gdeb» 
iA^Vot, unb evf)iclt bafur 281 ^utatm unb 6 @r* f^m 
auf« SBte l^oc^ n^urbe jebe @o(bmtinje gerechnet? 

Sfnttö« Z)er grtebd(t<b'or ju 5 S^Ir. 10 ®rv unb ber 
!Duf4ten {u 3 iffiu 2 @r* 

23) Stn fKeifenbec fdgtc: ,/^(b bin burcb S)eutf(b(anb/ 
^ranfreiib unb @ng(anb gereift, unb f)Qbt in biefen bre{ 
f&nbern eine Summe oon 8325 !l{)Ir. oer je^rt ; n&m(t(b: in 
itutfcbimib 1620 $,f)aUt, in grönfcei* 7540grdnfen, unb 
in Cnglanb 820 ?Pfunb ©terling/' 8«« man ifyn ?»ierauf 
na(( bem biefer !Rect)nung jum ®runbe liegenben SBert^ 
ber frembeft @dbfortcn frogtc, gob er 8^ Antwort, ba§ 
5 Vfunb Sterling 3 it)lt. tnef)t ali 108 gronfen betra^ 
gen. «Site ^odf f)(it er jebe 'JRuQjforte gerechnet? 

[14] 
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fintto. Z)aö ff unb ®tedms {u 6 Sl^(r* uob bcn gcon^ 
fen jtt 6 @t* 

24) ^emanb f^at )n>ei ^fctbe/ unb boju {md ®&tte(, 
i>on tüefc^ ber dne 50, unb ber anbete 2 !l^(r. foftet. 
Segt et ben beffetn auf tai ctftt, unb ben f^tt^Uvn auf 
h<a stt>eite $fetb, fo ifi btefe« 8 !l^(t* »enigec n>ett^ ati 
}<mK ie^t et obet ben fcblecbtetn ®attd auf bai ttfte, 
unb ben beffetn auf t>ai itoüt^ ^fetb, fo ift biefe« 3| mal 
fo bid toett^ ali jene«. SSBie t^euet tft jebej ^f^tb? 

3(ntm. Z)a« etfke 30, t>ai jmdte 70 S^(t. 

25) e« giebt dnen Stucb, bet fo bef4Kiffen i^, bof^ 
toenn jum 3^^!^ ^ <^^<^^ ^<^^/ ^^^ ißett^ be{fe(ben =|/ 
unb wenn jum ätennet 1 abbitt toitb, bet SSBett^ befetbm 
=i ifi* SBdc^et S3tuc^ ifk e«? 

8(ntu>* i%* 

26) <S$ loitb ^in Stucf) gefuc^t, bet fo befc&affen ^, 
baß et ftc^/ toenn bom 3&l^(et unb Sßennet 3 fubtta^t 
toitb/ in }, unb n^enn jum 3&^(et unb SRennet 5 abbitt 
tottb/ in I i>etmanbe(t SBdc^et S$tti4^ ift e<3 

Knttt)» -j^» 

27) B ffüt 12600 !t^rt. me^t al« A auJ^die^n unb 
fein @clb um 1 ^rocent {)6(>et untetgebtacbt, toeif)(di> et 
auc^ an j&^tticben 3/nf^n 730 2^(t* me^t jie^et. ^ G ^t 
3000 !l^(t. mel^t aue^getie^cn cäS A, unb m6> ju 2 ^tocent 
565eten 3infen, {teilet bafut auc^ ]if)vü(b 380 i^v. mfy: 
anSinfen ali A. SBte t>M ^at jebet au^getie^en? Unb ju 
toelcben ^tocenten? 

Hntto. A ^t 10000, B 22600, C 13000 !lOt^ au^ 
gdiel^eu; A ju 4, B }u 5 unb € ju 6 ^toeent. 

28) eine ©efeflfc^aft »etie^rte in einm ®a|l^fe 
eine getoiflpe ©umuie, unb jtoat dnet fo bid 0ii ber anbete» 
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Seiten 5 ^erfoncn mel^c setoefett/ unb l^&tte jckr 3 @t* 
me&r »ecje^rt, fo l^dtte \>k Sec^e 6 J l^lt. 13 ®r* mel^c bt^ 
tragen; tt)&ten aber 3 ^etfonen toeniger gemefen, unb ^itte 
jeber 2 @r. tocnigcc t>crie^i:t, fo f)ku fie 3 2^(i:. 10 @r* 
toeniger betragen. SBie fiarf toar bie ©efeUfc^aft unb toie 
Die( bersei^rte jeber? 

Kntm. Z)ie ©efeafc^aft befianb au« 14 ^erfonen^ ttnb 
jeber t>erjel^rte 20 &t. 

29) ein SDerf foU fo gebrucft toerben, t>ai auf jebe 
Seite eine beftimmte ^n^a^ geilen , unb in jebe grile eine 
beflimmte anja^l' fßucbftaben fommen. SSBoUte man auf 
bie ®eite brei Seilen mel^r, unb in bte 3^il^ ^i^t ^wd^fta^ 
ben mel^r bringen, fo n^firbe fte 224 SDucbftaben mel^r m^ 
^(ten ali t^or^ec ; tooUte man aber auf \>k (Seite itoei gei^ 
(en tüeniger, unb in bie 3ei(e brei S3u(^fta6en n>eniger brin^ 
gen/ fo märben auf bie @dte 145 S3ucbjlaben n)enigec 
fomtnen. 9Bie t>ie(e ^HUn fottten nun auf bie Seite / unb 
toie bieie S3u(bftaben in jebe 3^ii^ gebracht n>crben? 

Stntm« 29 Seilen unb 32 S3ucbftaben. 

' 30) @ö fotten jtt>ei gal^Ien gefunbea »erben, »el($e fo 
bef4)a{fen finb, ia^, menn bie eine um a, \>k anbere um h 
t>ei;me^rt wirb, baö ^robuft biefer beiben ©ummen ia9 
ytobuft ber beiben ^a^Un feibft um c übertreffe; toenn 
i^ngegen bie eine um «', bie anbere um l' oermel^rt tt)irb, 
tat ^robuft biefer (Summen baö ^robuPt ber 3a^(en feibft 
um c' «bertreffe; Sffiie »erben biefe 3al^(en auögebcucft? 

mto. Sie fmb ^iZT^' 

a'b-^ab' 

@(hb bie brei t>orl^ergef)enben Aufgaben in biefer be^^ 
griffen? Unb toe(c|^e§EDeillE)e miiffen ben Suc^ftaben a,b, 

[14*] 
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c, a\ V, c\ beigelegt »erben, mm baturc^ jene $(ufd<t^ 
ben öuf9el6ji werben fotten? 

31) @« ift nic^t (ange ^er, fagt ientdnb, tt>o ber ®^^ 
fei aSeijen 1 ill^Ir* unb ber ©treffet SRoggen 21 @r. »o^ 
feiler mar o(ö \t%i\ bamalö Der^lelt jic^ bet ^reK bei 
SBeijenö jum greife beö SRoggen« mie 10 ju 7; je^t ffi 
blefe« Ser^&Unig wie 4 ju 3. SDie tl^er ift ber ®(&ef^ 
fei iDon jeber ©etreibeart? 

«nttt>- 2)er (Steffel SEBeijen foflrt 3 Ü^Ir. 12 ©r., 
ber ®4>e{fe( SRoggen 2 $^(r* 15 @r. 

32) 3emanb i)cx jwei %h^t, tinb in jebem eine ge^ 
wiffe Üudntit&t Sßein. Um in betben glef«!^ bief ju befom^ 
men, gdegt er aoA bem erflen ^affe fo biel in bd^ {toeite 
aW fcton barin ifl/ gie§t l^ierauf ttrfebet wA bem {meHen 
in X>ai erjle fo t>{e( a(« nun batin ift, unb enblk^ nneber 
au0 bem erfVen in baö jmeite fo t>{e( a\i nocb^barhi fibrig 
ift. 9m @nbe ^at er in jebem Sa(fe 16 iQuart VMa. 
SSßie loiel Ouart waren anfangt barin? 

Sfntm* 3" ^^^ ^^^ 22, in \>tm j weiten lOÖuart 

33) SBenn in ber vorigen Aufgabe in jebem gaffe gu^^ 
legt a Q.\xM fe^n foQen: wie Diel £luart mäffen anfangt 
barin gewefen fepn? 

SIntw* 3n bem erften y a, in bem jweiten | a Öuart. 

34) @in Sßein(;anb(er tyit jweier(ei 9Betn. S3eniitf(bt 
er 3 Öuart be^ beffern mit 5 Öuart be« fcblecbtern, fo 
f ann er ^ai Öuart für 20 @r. 6 ^f. t>erfaufen* »ermifcbt 
er a5er3|Äiumt be« beffern mit T^Öuart be« i^lti^ttm, 
fo f ann er \ia^ Öuart gerobe für 20 @r* t)erfaufen. ®a« 
foftet ba^ Öuact einer jeben ©orte? 

Sfntw. 2)aö iQuart beö beffern ^mti 28 @r*, bö« 
iQuart bee f4)Iecbtvrn 16 @r. 
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35) ^ö gebe im allgemeinen rt£>uütt bee ecftea^Pei:: 
nc« mit 6 Ötwvt t>c^ jmeiten t>erm(fc{)t einen SRitteiprei^ 
Dcti c ©cofcfeen; ferner / Öuart M elften mit g Ömirt 
Ui jwdten Det:mifct>t einen 2»ittefprei^ üon A ©cofc^en. 
®ö« foj4et baö Öuact einer jeben goCte? 

«ntm. »rc *rri^ M erften ift (^+&)r^o-~-f/+ff)?>/i ' 
öer fJrci« br« imeiten i^t+hW-^f+g)ah ^^^^^^^ 

J o 

36) 37 «Pfunb ginn Derliecen im SBaffec 5 ^funb *), 
unb 23 $funb S3(ei becfieiren im SDaffec 2 ^funb ; eine 
Sompofttion loon ^inn unb S3(ei/ 1^0 $funb n>iegenb, t»et^ 
(ierf im SBaffer 14 $funb« SS^ie i>ie( Sinn unb S3(ei ift 
in hufev ^ompoiition ? . 

Hnt». 74 <Pfunb 3inn unb 46 ^funb S5Iei. 

. 37) 21 ^funb @l(()^c berlieren im SBBaffec 2 ^funb, 
tu^ 9 ^funb |dpdnif4)e^ Tupfer berüeren im SSOaffec 1 ^funb. 
SSenti nun eine Sompofition bon Silber unb Kupfer, 148 
f^funb ibiegenb, 14| ^f unb im 38a|fer berliert: »ie bld 
Silber unb Äupfer bejtnbet jicfc barin? 

8Int»- 112 «Pf unb Silber unb 36 ^funb Äupfer. 

38) (Sin gegebene^ Stucf SRetöU, \>ai p ^funb tt>iegt, 
Derlicrt im SEBaffer a ^funb. S)iefe^ Stucf ift aber auö 
)n>ei aftbern SRetaüeU/ bie A unb B Reißen mögen, {ufam^ 
metigefe^t, bon benen befannt ift, bog p ^funb bon A tm 
SBBiiffer h ^funb, unb p ^funb bcn B im SEBaffer cf5funb 
wdieren. ffiie biet bon jebem SWetalle bejinbet fi'c^ in bem 
gegirbenen St&cfe? 



*) Die (SrHärung t)on bem, load tie6 ^eift, ifl leicht )U geben, 
unb »irb beoi Sef^er ftberlaffen. 
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39) Sia^ S3itrtit>'d <8tihf)lmi toat bie fttone hciStb^ 
tiis^ l>i^t^o Don (SpraFu^ 20 ^funb fc^met/ unb t^erfor im 
S>affft nal^e an 1^ $funb. SRe^men tt>tc nun an^ ba§ fie 
6Io§ du« @o(t> unb @ilber beftanb, unb''ba§ 19,64 ^furib 
@o(b im SSajfer 1 ff unb, unb 10,5 $ funb @K6er im 
SBajfec ebenfaQö 1 ffunb DerÜert: tt>ie t>ie( @o(b unb n)ie 
Die( 6i(6cr mu§te biefe $rone entsaften? 

Sfnttt), an ®oIb 14,77..., unb an ®tt6er 5,22... 
ffunb. 

3fr t>i^f^ Sfufgabe in bec bodgen Gegriffen? tlnb 
tt>ad mu§ ^ier für p, a, &, c, angenommen tpetben? 

40) Z)aö 93(ci jfl 11,324 ma( fc^mercr a(S SBafTer; 
ba« Socff)o(3 ttJicgt nur 0,24 mal'fo üicl aföSBajfer; ba« 
Zanncnf)cli ^ingegen »iegt 0,45 möl fo t?iel öK SBBajfer. 
3»an n?i(I nun ein ©tucP S5Iei mit einem (Stucfe ÄorfÖoIj 
fo tjerbinten, ba§ baburc^ ^in Ä6rper entfte^e, ber 80 ^funb 
»iegt unb gerabe fo fcttx>er ifl alö ein ©tucf Sannen^ofj 
ton glei4)er @r66e (ölfo fc{)wimmen f6nne). SEDie Diel 
85Iei unb Sorf^olj mu§ mit einanber »erbunben »erbend 

ant». 38,14... ^funb a5Iei mit 41,85... ff unb 
ÄorP^ofj. 

41) 3wei t)erf4)iebenartige ©toffe, Don »eichen ber eine 
P mal unb ber anbere p' mal fo fc^n^er a(ö SBaffin: ift, 
foUen fo mit einanber t>erDunben werben, ba§ ber iavaui 
entjianbene S6rper im 2)uc4)fcbnitt genommen, p" mal fo 
fc^»er aU Söajfer fep, unb q f funb wiege. SSBie \>M f funb 
mug baiu'^Don jebem ©toffe genommen »erben? 
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Pip—p) pCp—p) 

t)on bem tmeitcn @toffe. 

3n>ifc^en meieren ©cenjen mu§ a(fo p" (icgeit, toentt 
tie Aufgabe/ fo mie fte ^iec t)ot:getrdgctt toocbeit/ m6g^ 
Ii(& fepn fott? 

42) (ii »erben jmet 3<^&Ii^n gefuc^C beten ^ifferenj, 
@ttmme unb ^robuft ftc^ gegen einanbec wie bie S^V^ 
2, 3^ 5 Deckten/ b. ^. beren £)iffecenj ftc^ ju i^cec 
@umme toie 2 ju 3/ unb beren ®umme ftc& }u il^rem 
^robufte rnie 3 ju 5 i)erf;&(t S8e(c^e 3a^en (tnb e«? 

Ifntm« 2 unb 10. 

43) 9i foKen )n>et 3<^&/^n gefunben toerben^ beren 
®umme m mal, unb beren ^robuft n mal fo grog a« 
i^re 2)ifFereni^ ijl. iS)e(($e 3a^Ien pnb .e$? 

m — 1 m+l 

44) SMe ®unime )tt>eter 3a^(en fott 13^ ntib ber Un;s 
terf^ieb i^rer Ouabrate 39 fepn* iS)eIc^e Saufen ftnb eö? 

8nt». 5 unb a 

45) 2)ie ©umrne jfpeierS^W^n foH=«, bie 2)iff.ereni 
i^rer Duabrate=& fepm S8e(c^e 3<^^ten ftnb.eö^ 



9lntt0. 



a^+l a^— fc 



2ö ' 2a 

46) JDie (Summe }t»eier S^^Un foH=a, ber Öuo^ 
tient/ toe(c^er entflcl^et/ n>enn bte eine burc^ bie anbere bi^ 
Dibirt tt>lrb,=6 fepn. Sße((^e 3aO(en finb eö? 

a ah 

47) (Si toutic jemanb nacf^ feinem unb fetne&SBakr« 
m^ @rogoater5 atter gefragt. @r antwortete: //^ein 



sifitto. 
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unb meine« Sätet« sntec betc&gt {ufammen 56 ^äfyt^, mei^ 
ite« I3atf c« unt) @co§t>ater« {ufammen 100^ mein unb mei^ 
ne< @tt>^MUvi aiter jufdmmen 80 3d^re/' SKe a(t i^ 
mm ieber? 

flntto. (St fe(t)ft 18; fein Sater 38 unb fein @rog^ 
Wtec 62 3o^ce, 

48) 2)ie Summen bceier ^af^Un, pdanoeife genommen^ 

foKen a, h, c, feym SBefc^e ftnb e«? 

or^^ g +&— g fl+c— t 6+g— g 
^nt». g , 2"^"' ' . ' "2 — ^* 

49) A, B, C; ftnb }ufammen 2190 ^(r. fi^ufbi^; 
feiner fann biefe @umme allein 6e}a^(en« Vitnn ße ftc^ 
ober oereinideu/ fo fann e< etma auf nacbfte^be Ifrt ge^ 
fd^^, toenn B ^ feine« Sermigen « jum ganjen Sermtgeii 
be< A (egt^ ober; n^enn C | feine« Serm6gen« ju bem bef 
B teat, ober; n>enn A | feine« 83erm6gen« tu bem be« C 
fegt ©ie oiel 6eji|t bemnacb jeber? 

«nt». A 1530; B 1540, mt> C 1170 Zf)lt. 

50) A unb B befi^en {ufammen nur | oon bem Ser^ 
m&gen eine« britten C ; B unb C 0^5en jufamnien 6 mof 
fb oie( a(« A ; toire B um 680 !t^(r. reicher a(« er nrfrfiicb 
^; bann n>firbe er fo reicb al« A unb C jufammen- fepm 
me reicb ift jeber? 

antto. A l^at 200;- B 360, unb C 840 J^Ir. 

51) 3"ct h<^bc brei @eR)5euteI t^or mir (ie^eu; In beren 
iebem (icb eine getoiffe Summe ®elbe« befinbet* Sltf/mt 
ic& au« bem erften S5eutel 20 S^ir.; unb lege (le beni jtoef^ 
Un )U; fo ift in biefem oiecmal fo oiel @elb a(« in jenem 
ttocb übrig ift. SRel^me icb au« bem {toeiten 93eute( 60 !l^r., 
wib lege fte bem britten ju, fo ifi in biefem 1| mal fo oiel 
Q{« in jenetn noc^ übrig bieibt. Stemme ic^ hingegen au« 



bem tdttm 40 !f ^(r. unb (fge fte bem crftcn ju, fo bfribe 
im prittm iüd) nod) 2| mal fo t)tc( dö hn ct^m na(^ brr 
Sitfofle feptt nrfrb* SS^ie t>ic( beftnbee ftc^ {it rebemtScutrl? 
fintto. 3in erften 120; im {mdten 380 unb im brittfit 
500 i^v. 

52) A/ B, C t>erg(ei4m i^r Sl^erm&gftu A fagt ju 
B: ®tfb mfr 700 Z^U. ton behtem @c(be, fo ^abt ic^ 
{mdoial fo ^tl ali bu be^&Itfk. B fagt ju C: @ieb mir 
1400 mt., fo ^be i(^ brrimai fo titt ali bu btfyhitft. 
C fagt iu A: @itb mir «20 S^ltv fo li<ibt icb fänfmal 
fo »ie( ati bu be^&(tft. SSie tHrf ^at ^eber? 

ICntm* A 980, B 1540, C 2380 Zt)lu 

53) 6$ »erben brei Qaf)Un dor ber fofgenben Ibts 
fi^rn^ gefucbt. SBenn man Don ber erften 4 abjiel^r, 
unb eben fo t>ie( ber imciten jufe^t, fo oer^Afe ßcb ber fKefk 
)ttr ®umme n>ie 1 )u 2« 3'^^^ ^^^ ^on ber sn>eiten 10 
ob, unb fe^t ber britten eben fo^ t>ie( gu, fo ter^&ie ftc^ 
ber-9ieft jur Summe mie 3 {u 10* 3i^t man ober oon 
ber.rrjken 5 ab, unb fe(t biefe ber britten ju, fo t>erl^&(t 
fKfr ber SKefl jur @umme tt>ie 3 ju 11. SSDelcbe galten fmb e«3 

«ntm. 20, 28, 50. 

54) A, B, C l^aben {ufammen 1820 !^^(r. @iebt B 
bem A 200 Zf)U. Don feinem @e(be, fo f)at A 160 $i)lt. 
mtfyt (06 B; cvf)!iH aber B t)on C 70 !l^(r., fo l^ben 
bribe gieM^ t>iel* S)ie oiel ^at jcber? 

«ntt9. A 400, B 640, C 780 %t)lt. 

' 55) 2)rd ^erfonen ^abcn jufammen eine gemiffe Summe 
M!]d^; feiner aber ift im Staube, fte allein )u btiaf^etu 
A lagt bal^r )u B: @ieb mir bcn tierten Zf)^H beinel 
0e(be«, fo fann icb fte allein beja^ien. B fagt}u€: @ieb 
mir ^en o^ten S^U beineö @elbeö, fo fann icb fte cben^ 
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faftö Uia^ltn. SDarauf fogt C }u A.: 91u(& \(b tarn fte 
btia^Un, totnn idf Don tir ble |)&Ifte beine< @clM m 

fle l^je^rt? Unb tote i>ie( 5^^ A unb B? 

Sfntn)« Seqe^ct toucbe 6^ mt. ;Af)at5 unb B 6 $l^r. 

56) S^ii^^^n^ h^^ ^^^i @t&cfe ®i(5et: Don ungleichem 
@e^d(te/ n&mdc^ 15, 10 unb 9 (ot^fgei/ (Sc^meljt tQOit 
ba< 15 unb 10 I&t^i0e {ufammen, fo entfte^t tc(taui ein 
6ilber/ beffen @e^(t 11| £otl) i^« JBon bem n&m(t((eti 
@e^d(te toirb ouc^ bad Silber fepu/ ml^ti entfte^t^ toeno 
man ba6 15 unb 9(&tl^ige jufdmmenfcbniefjt Vtte brei 
@tucfe tt>iegen jufammen 34 SRarf* Sßie Diel toiegt |ebe$ 
Gtücf befonber<? 

S(ntn>* :Da« 15(6t^ide tpiegtS, ba«10(6t^igel6, unb 
bai 9(&t^'de 10 SRacf* 

573 S^n^^n^ be}dl^(t eine (Summe Don 67 !{^(r. 6 0r« 
mit 5 2)uf dten, 7 grb'or unb 2 6aco(in; eine ®umme 
ton 113!l^(r. 14 @r. mit 42)uFaten, 9Srb'on unb 86a.' 
roKn; ferner eine (Summe Don 96 Z^U. mit 12 Z)ttFaten; 
6 grb'or. unb 4 (Carolin« SSDie ^oc^ mürben biefe ®o(b^ 
f^ucfe gerechnet, mnn fte bei aüen Qafflmim benfelben 
6ourö ^atunl 

ant». 2)er SuPaten ju 3 ij^fr* 2 ©r*, bec grb'or. 
ju 5 mt. 14 @rv unb ber (SaroÜn )u 6 !^^r* 9 @r* 

58) S^manb ^ot t>rd SRagajtne, tecm febe< bcderid 
@rtcrtbe enteilt, n^mltc^ SDdsen, fRoQsfn unb ®erfte. 
2)a« rrfte SQ^agdjin entölt 8 SDif)»r( SSSdjm, .3 ®ifpd 
diogden unt> 5 SSBtfpd @(cfte; boö a^x^^c 3 Sßifpd SBdinv 
10 SSTifpd 9to08en unb 7 SDifpd ©ecfte; boj bcttte 6 8Bif« 
pd SBdaen, 9 S^ifpd fHo^m unb 13 SBifpd &n^t, 3» 
SD«(t^ b($ ecf^cn ^agaiinJ i|t 734 S^r./ bec S)m$ b« 
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imriten 812 mt., m\> ter SDertl^ M bdtten 1130 S^r« 
SBie ^(^ »urbe ter SGDifpel ton jebet Setcdteart getec^^ 

«ntn>« S)er $SBifpe( SSBdjen ju 56, ber ffiifpel 9tod^ 
gen su 42, unb ber SB)ifpe( @erfie au 32 S^(r. 

59) A/ B, C f aufen Kaffee, Sucfer mi Z^tt ju ^m 
fefben ^rrifen. A bejahrt 11 !l^(n 15 &x. f&v 7j$ftttib 
ftaffec/ 3 ^funb Sucfet uftb 2| ^funb.S^ee; B 5e}a^t 
16 ifyk. 6 @t. föc 9 ^funb »affee, 7 ^nb Sucfer un» 
3 f^funb S5ee; C be)a^(t 12 ^lt. 6 @c« f&c 2 ^>fuitb 
Staffee, 5} ^funb SucTec unb 4 ^funb !l^ee* SB)a< foftet 
b<rt ^fuftb Don jebem? 

Untto. Som Kaffee 18 @t., um Surfer 12 @r. unb 
Dom Sl^ee 2 !ll^(n 

6Q) S)rei Maurer, A, B, C, fotten eine Slauec auf 
fft()tem A unb B mtkben gemeinfc^afttic^ biefe SRauer in 
12 Sogen toUenben ; B unb C to&cben ecft in 20 Xaitn 
bomit fertig werben; aber A unb C werben in 15 Xa^m 
fertig. SSßie Diel ^eit wirb jeber ein}e(n baju bräu^^en? 
Unb in welcher S^^t werben fte tamit }u Staube fornme»/ 
wenn fte alle brd'gemeinfc^aftli^:^ arbeiten? 

antw. A braucht 20, B 30 unb C 60 $age{ aiit 
brd ittfammen braueben 10 Sage« 

61) 3u einer gewiffen SIrbeit werben brei Srb^iter 
angenommen» A unb B warben biefe Sirbeit gemdnfcbaft:; 
(i(^ In a Sagen DoUenben; A unb C brauc(^en b Sage, B unb 
C aber c Sage. SBöie \>M gdt wirb jeber rinjdn baju 
brauchen, Dorau^gefe^t, ba§ unter allen Umft^nben jeber 
gleich t)id arbeite? Unb in wdcber Seit werben fte txmit 
itt Staube rommen, wenn fte aü^ brd gemdnfc^aftlic^ ar^ 
bdten? 



^ 
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ant». A bxawd^t ^ — r iJa^e, li brauc(^t 

X— ?4^ Jage, unb C bwuc^t , ^""^"^ , Jage, 

hc^ah — ac ^ ab^ac — bc ^ 

^(tbc 

@emeinfc^afr(ic^ brauchen (ic ^^^ ^^ ^^, Jögc. 

62) (Sin aßöffccbc^ifter f ann burc^ brci 9l6(>rcn, A, B, 
C/ gcfuUt toecben. ^urc^ bic di&^'ren A unb B f 6nnte e^ 
in 70 SRinutcn, burc() bie dvo^ren A unb C in 84 SBinu^ 
ttn, m^ burc^ t)ie 9{6l^ren B unb C in 140 »DKnutm ge; 
fc^e^cn* SBie t>ie( 3^^^ braucht jebe 9{6l^re f&r ftc^ baju? 
Unb in meieret 3^i( ^<^^ ^^^ S3cl^&(tct ddK merben, memi 
bo« SSafTet buc4^ alle bcei dii^ccn {ugleic^ einfliegt? 

Srntm. A braucht 105, B 210, C 420 SRinuten; 
ütte brei ät&^ren jufammen ecfocbern eine @tunbe* 

3ft biefe 9iufgabe av^ unter ber 6](len%griffen? 
Unb n>{e rnh^tt yd bem @nbe in ber (entern, toenn fie 
gan} paffen fcK, ber SSorttög öbgednbert »erben? 

• 63) 3emönb f;at brei (Stucfe fTOetöH, beren jebe« öuö 
©clb, ©über unb Äupfer be(te(>t. 2)a$ erfle ©töcf enteilt 
5 ioüi ®oIb, 15 ?ot& eaber unb 30 Utf) Supfer; ba« 
jweite enteilt 20 ?ot^ @oIb, 28 fot^ @i(ber unb 48 ?otO 
Äupfer; ba« britte enthalt 12 ?ot^ ®oIb, 39 Jotl^ Silber 
unb 24 i^tf) Tupfer. S^un n^itt er Don jebem etnniS ^in; 
toeg nei^nKU/ unb aUeö )u einer SRdffe fcbmeljen/ um bo^ 
burc^ eine gompDfition bon 10 {otl^®o(b, 23 it^ti) ®ilber 
unb 26 ittf) Tupfer j^erborjubringen. S9[)ie bie( fitu§ er 
ton jebera ©tucfe. böju nel^men? 

S(ntit>* 9on bem erften 10, t)on bem jmeiten 24, unb 
tm bem britten 25 ioü). ^ ^ 

64) 2)rei ®oIböten, A, B, C, erbeuteten bei einem 
@efec(^te jufammen 96 ^JE^Ir., »elc^e fie, »egen be« gleichen 
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tintf^ii an ber &cfaf)t, aud) gleich unter flc^ tfyHltn tods 
(eit* 3u bem 9nbe giebt A, bcm to^ 9Keifke in bie {)inbe 
gefatfen toat, fo i>ie( an B unt) C, a($ jct)cc fcfton ^t; auf 
bje nimfic^e Set tf^eift hierauf B mit A mi C, u^b fyns 
nac& C mit A unb B. SSenn nun auf bieff S(rt Me beab^ 
ftcttigte S^und mirflicf) betoerffVeUigt n>orben ift: ivie 
t>ic( mu§te jeber Solbat erbeutet ()aben? 
Jlnt»- A 52, B 28, C 16 $f)k. 

65) 3« ^^n ^^^i gackern meine« Cc^ranfeö bcftnbet 
^(^ tn^efammt eine (Summe t>cn 192 %f)k., bie fel^r um 
gffk^ i^ertl^eift ifl. Um in aOe %hö)tt eine gleiche (Summe 
ju bringen^ ne^me id) aui bem erften gac^e fo Dte( aK nhs 
t^g ift/ unb (ege in jebe« ber bciben anbern bie $&(fte i^oii 
bem^ toai f!e fcbon cntl^alten* f){erauf nel^me idf ani bem 
{toriten unb l^ernac^ aui bem britten gacbe/ unb (ege jebefe 
ma( ben beiben anbern gackern bie |)ilfte Don bem jU/ 
1^ fie f(^cn entl[)a(ten* SBcnn ic^ nun l^ierburc^ toittü^ 
meinen 3^^cf erreicht l^ätte: n>ie wl mu^ anfangt in iu 
bem S^(()e gemefen fepu? 

Ifntm. ^m erflen 70, im jmeiten 52, unb im britten 
40 Jt^fr. 

66) A, B, C fpielen ^r)arao, 3m erflen &pkk ^ A 
bie 85anf ; B unb C fe|en ben britten X^eif if)re« ®erbe« 
mh getoinnen* 3^ }t9eiten Spiele l^&(t B bie S3anf ; A 
unb'.C fegen i^n britten S^eii i(;re« @e(be« unb gemimten 
ebenfatt& Sinn fibernimmt C bie ä3anf; A unb B fegen 
ben bdtten Ziftü ifytti @elbe«, unb oucb ^ier sediert ber 
ean<|ttter. Siad^ bem britten @pie(e i&f)(en fie i^r @e(b, 
unb ftttben, ia% fte aUe gleich tnci l^ben, nümlic() iebeiL 
64 Z)ufaten» SBie tiel mußten fie t>or bm @pie(e gel^abt 
^en? 

«nttt). A 75, B 63, C 54 J^ufrtten. 



7 jull; iubtta^itt man aber 36 ton ber jtDdteh unbbrit^ ~ 
ten, fo Dctl^Iten fic^ bie SRejie »(e 6 ju 7* 8Be(c^ 3a^P 
(en fmb e«3 ^ 

anttt). 30, 48, 50* 

73) QKne öetbfffe 3ö&^ ^^^ ^^^ ^^^ S^fF^wt gefcl^rle» 
ben, bie fn acitl^metifc^ei: fJropoctfon (keinem f©|rb bfefe* 
3a^( mit bfr®umme i^cerSiffmt an fi(^ (b.^ o^e oof^ 
ben SDertf^ )u fe^n, meieren (ie burc^ if)tt @tMm ettyiU 
ten,) biotbtrt, fo ift ber Cluotimt 48; (iel^ man ober. Mi 
biefer Qoi^ 198 ab, fa er^Ut man dne go^, toelc^e bie ^ 
n&mlt(ben 3<fF^^n <^(^ ^i^ d^uc^te, aber in urngdfe^H^ Orb^ ' 
nung entf)&(t SSeic^e ßa^I t^ e$? 



XVIL :^ufj9abieii für hit f&lttö^tmQtn iit^ \wtittn 
6talried mit tmv unir mit mpt^r^m vfibtktaxnttn 

1) SBetcbe 3a^I ifi eö, beten |)ilfte mit i^tem britten 
!l()ei(e muItipUcirt 864 giebt? 

S(ntn>* 72. 

3) $SBe(cbe3a^( ifl e«, beten ftebenter unb achtet $^ 
mit einanb^t moftiplicitt, wib ha& ^tobnft butc^ 3 bii^i^ 
bitt, jum Quotienten 298| siebtl 

STntio. 224* 

3) Qi mitb eine 3a^( oon bet Sefc^ffenl^eit $ifa^t, 
baß, loenn man biefelbe etft }tt 94 abbitt, ^tnoc^ oon 94 
fiibttai)tt(, imb ^ietauf biefen Siefl mit ienet ®umme muU 
tiplkivt, bo« ^tobttft 8512 fep- «Jeicbe 3a^( i(l eil 

«ntto* 18* 




4) &ai f&r itori Sa^Un ftnb et, mrfc^ mit rbiantet 
Itiplidrt, M Vrobuf t 750, unt) burc^ dnonter tfofttct, 
I. Quotienten 3| geben? 

antn^. 50 unb 15. 

• 

^ 5) ^aS ^cobttft in>eter gaffen foUsa/il^r Quotient 
h fepn. Z^utc^ meiere gonne(n »>erben (te gegeben? 

Änt». jDurt^ l/fl6 unb l/^* 

o 

6) SSDe((^e {»ei 3<^()(^n finb a, beren Quabrate, n^enn 
abbirt mvitn, bie ®umme 13001, n>enn fle ober t)on 

(onber fubtta^ct toerben, beti'Stefl 1449 geben? 
«ntm. 85 unb 76. 

7) !Die @ttmme berCluabcate jmeiet3<^(^ fottsa/ 
^ S)iffecen3 biefer Üuabrate=& fe^n« SSklc^e gormefn 
ben biefe 3a&fen? 

8) fßek^e So^en ^^ in tem fBec^fttnfTe von 3 
4/ unt stbea f&c bie Gumme ifjivtt Ouabcate tie 3# 

»4900? 

antw. 342, 456. 

9) JS)e(4>e Sd^I^n fyibtn iaS fda^taii m )u n, unb 
Un f&c Ne ®umnie i^cer fiutabcate t>i( 3a^( 6? 

10) ®((4>e Saufen ^ben bo« |}ec^(tni§. m ju n, 
ib geben fäc bie 2)iffeten} i^c duabtate bie 3d^ 5? 

. '"**• l/(m« -^' ITÖ^^"^)' 

11) (Sin gewüTe« eopitoi ^e^ ju 4 ^eoeent auf Sin« 
n; muItipUcict man bie «nia()( bet Zf)cin M CopitaW 

ri5] 
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mit Uff Shtja^I tet ifyiin in ten fänfmotuitiic^n Sinfen, 
f» n^lt man 117041|. m<ti f&r dn Capitai ifi c«? 
Hntro. 2650 iT^Ir. 

12) 3^<^n^ ^^ ^ceiecIei ©aacen, mefc^e jufammen 
290 Sl^c. 5 ®r* fo(int/ S)aj $funb dng; jeben Sorte 
f ofM fo tiefe ®rof(^en att f^funbe er batwn tHxr&tl^ig l^at 
0c ^at aber ton ber itoeiten Sorte um ben britten. !l^i( 
me^r alü oon ber' erften , unb t>on ber britten 3^ mal fo 
tirf dl« t>oii ber {meiten« SSNe t>{e( f>funb l^t er t>on je.^ 
ber Corte? 

Hnt»» tCon ber erflen 15, twn ber tmeiten 20, unb 
i^m ber britten 70 ^funb. 

13) ^emanb ^of ton einer gemiffen ^Bhatt einen nic^t 
fef)r betr^cbtfic^en Sorrat^« 9uf meine Sj^oge^ toie oie( 
^funbe ^ tt>aren, gab er mir jur $(ntn>ort: „Sßenn ic^ 
iai ^funb au 2f mal fo toiel ©rofi^en oerfaufe M ee 
^funbe (inb, fo (6fe ic^ baraug gerabe fo oicl fiber 6 ill^Ir» 
11 ©r. ati k^ »em'ger n>ie biefe ©umme (6fen »urbe, 
»enn Ic^ ba* fjfunb gu l^aJb fo tiel ®rof($en terfaufen 
wollte aÜ eö^funbe finb/' SBie oiel^funb ßnb e« ijun? 

antw* 10 ^funb- 

14) 3(^ f)at>e eine getoijfeBa^I im Sinne; biefe mul^ 
tipiidre i4) mit 2^, fc6e jum ^robufte 7 (jinju, muftipfi.- 
dre baö, »a« l^erau«fommt, mit bem »c^tfacben meiner 
3ö^I, bloibire aiöbann burcb 14, unb jiel^e oom Quotien.- 
ren ba« SWerfae^ mriner 3a^r ab; ba cr^afte idfy 2352. 
3Be(cbe 3a^r ift e«? 

Sfnttt), 42. 

15) -e« fotten brei Sa^en gefunben iwrben, ujeic^e bie 
(ftgenfc^aft befi^n, ba§ ba« ^robuft ber erften unb itoei^- 



im=a, bca ^wbutt bev erftcn mb Mttemsih, unb ^ie 
Siumne^tfc £luabtate ber }R>ettfn unb brittoisc fh). « 






M^- 



16) 85k(cte brei 3ö()Ien ftnb eö, bie pöörtt>eife mit 
einanber multiplicirt/ unb jebrt ^buft burc^ bie britte 
btoibirt/ bie Quotienten a, h, c geben? 

Hnttt)- l^aft^ l^oc/ |/ic. 

17) SSe((&e brei 3a()(en beflgen bie %enf(^ft, ba§ 
boö Vrobuft ber erflen mit bec jteeiten^ bec }n>eiten mit 
bec brttten, unb ber britten mit ber n^n, nac^ ber Sofge 
bie. So^en a, h, c giebt? 

«nt». V^. l^^, t^. 

. o c a 

18) SSeic^e f&nf Sollen beftigen bie ONgenfiit^aft, bai 
toenn eine febe/twn bec er(ten on^ mit bec i^r foigenben^ 
bie (e^tc obn toiebec mit bec erften muItit^Ucict micb, bie 
Vrebttfte a^ h, o d, e ttf)cäxm t»ecben? «' 

«rntt». i/^/ v^, \M i/^, K^. 

6a ce ad be ac 



m 

19) &nm aber, anfiatt f&nf/ peben 3a^en gefiebert 
toerbni, unb. bie. |)robufte a, h, c, d, e,f, g feyn fok 
(ett; toe((^ So^mmecim ti alöbonn fepn?. 

,;* ,/^, w-^, v-^, .^. ^^, 

^<^^ KiKtvftcf r laffen ftc^ ffir jtbt un^vatx «n« 
ja^ bet sefortecte» 3^i^(m iinben, a^c nur untrt sewif« 
fw »fbhigttngfit fftc Hiie sttaU ünjo^I. 2&onim? — 

[15*1 
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Unb Weichet »ebjngtmg muffen Me ^l)Un a, h, c, 
d, IC. untenoorfen fepn , noenn e^ aUbann bi^c^ m6g(i(b 
fepn foü, \>U gorberung ju erffttten? 

20) @d giebt jtpd ^oii\tn , beten eine um 8 gr6§er 
aK bie anbete, unb beten ^^obuft 240 \% SS)e(c^e 3a^^ 
(en ftnb e«? 

«ntm. 12 unb 20* 

21) SXe (Summe {toeiet 3<^^(en foQ == n, il^t ^tc^ 

buft = h fepn. a^efcbe 3a^(en ffnb e<? 

««Hn «+l^(fl^-4ft) ||-^/(g»-46) 
»nm* ^ / ^ ^. 

22) 9i foU eine 3<^( gefunben metben, beten £lua^ 
btat biefe 3a^( um 306 übetttifft. S)e(ct>e 3al^( ifk e«? 

Sbittp« 18» 

23) @$ fbU fine ^aljli gefunben n>etben /t»e((be W 
©igenfc^oft beflgt, ba§ , »rttn mön ben btitten Jl^eif bet^. 
felben mit i^tem i^ietten il^eile muftiplidtt, unb jum ^to? 
bufte \>ai gSuffac^e bet gefucbten ^af){ abbitt, ^ai xocA 
I)etau«f ommt, bie 3öi^f 200 um eben fo t)iel öbettteffe, all 
bie gefu(bte3a^ ferb^ untet 280 ift S3e(c^e3af>( ifi e<? 

2(ntn>. 48* 

24) S^nionb, bet ifo^ feinem 8(tet geftogt njutbe/ 
gab folcbee, wie folgt, <m: „Wein? SÄuttet l^öt micb m 
enbe i^te« 2e|ien 3<if>te6 geboten; ll^t tHtet, in Jagten 
au^ebt&cft/ mit bem meinigen multiplicitt, äbetttifft itnfhr 
beibetaitet jufammen um 2500/' SQBie oft mar et mm? 

antn)- 42 3ö^t- 

25) (Sin Kaufmann ^t {toeietfei ?l^ee t>on Detfc^iebe^ 
nem ®ett>icbt m\> Steife» 2)ö« ©etwcbt bet etflen Sorte 
Det^ift ficb mm ®en>{(bt bet »weiten »ie 4 ju a Iki« 



^nb brt etilen foftet ^alb fo t>iel @rof(^en, ali fie an 
^nhm n>fegt; birt Vfunt tet )tt>eben fofket 6 @r. teenU 
ger aW ba^ $funb bec erftot« 2)er Settas te« $^eet &ber# 
^atipe t(t 218'S()(r. 8 @t. Sie Die( miedt jebe Sorte? 
ünm. 2)ie erfie 80, ixt {toette 60 ^nb. 

26) din Sanfmann f)at bcd (Sr&cf e Suc^, oon mefc^en 
ba« }t9dte 3, unb ba< briete 5 (SOen me^r o(« bo« erfle 
f)Ut 2&ie eOe be« erften fofket gerabe fo tnefe 0rof(^en 
aU e< ^tteti ^(t; wn bem {»eiteit fof^ bieSUe 10, uiib 
Dott bem britten 20 &t. me^r aK t>on bem ttfttn. Z)er 
f&mmt({(be Setcü^ biefe« iTuc^'e« fft 397 !l^(r. 2 ®r* SSie 
oie( eUett ^t ba« erfVe @täcf? 

9ntm. 50. 

27) SRon fott bai X^ecmögett breter yerfonen A, B, 
C/ au< fofgenben eingaben befHmmen. ®o oft A 5 SJ^fr. 
beft$e, ^e B 9 mib C 10 S^(c. Sßenn man ferner ba« 
®eCb be« A (fn S^(ern outgebrAcft, unb atö 6(ofie 3a()( 
betrachtet,) mit bem @e{be bej B, unb baö @elb M B 
mit bem be« C muItipHcirt, unb beibe ^robufte ju bem 
f&mmtlu^ Sermbgen aller brei abbtrt, fo.fommt 8832 
^erau<« SSte oiel l^at nun jeber? 

irntm. A 40, B 42, C 80 iffit. 

28) 3emanb fauft einige !l&(^er )u gleichen greifen 
f&r 60 S^ir* SS&ren ber i&^tt fAt eben ba$ @elb 3 mel^c 
^eo^en, fo t9&re iJ^m iai @tAcf um einen S^Ier tool^U 
feUer gefommen. ©ie tiefe Solcher ^t er gefauft? 

«tttto. 12. 

29) (Sin S^it^ter befUmmt eine ®ttmme Don36 !£()(r. 
aar gldcM Sert^ung unter bie «rmen einer fieinen 
®tabt iDa aber fec^^ oon benen, meieren ^iefe SDo^tl^t 
lugebac^t toar, bert>&(fe nic^t mel^r t>en6tl^t (inb, fof&Ot 
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babnx(fy jcbcin ber Abtigen $(raien f&c feinen SSl^eil ^ @^ 
tne^ }ii/ af« fmß «ef^^en to&rc* SS)i( t)ie(e SIrmm wof 
tm oi^&aglic^ Mc^onten? 
8(ntn>* 54. 

30) ^emonb ^rbt unt ^intei:(&§t Sinter unb ein S)et> 
on&gen t^ 46800 Sll^frv n>elc^d nact^ bem Seftomente un^ 

ttt fie fi(d(^m^ig ^et^eilt n>erben foIL @d ereignet ftc^ 
ober^ bog, mtgenblicflt^ no<^ tem ^ini^abtn M fßattti, 
md^ )ioei feiner £iaber ^rben. Skm min t^erburc^ je^ 
De« Sinbe 1950 $^. mtfyc tuf&ttt, ntö fon(t gefc^el^ 
wjhre: loie tiefe hinter mu§te biefer äRann ^ben? 
anttp* 8 Äinber- 

31) @^ foU eine 3a^( Don einer foic^eit Sef(^ffen()eit 
gefunben noerben^ boß/ toenn eine gegebene 3a^( c fon>o^ 
bnr^jene/ olö bnrc^ eine um a größere biDibirt n>irb, ber 
Unterfc^ieb beiber £2uotienten = <2 fep« .SBeic^eSa^ i^ dl 

®inb bie brei Dor^erge^enben Sfufgöben in biefer 
begriffen ? 

32) 20 '^erfonen, Scanner unb SBeiber, terje^en in 
einem @oft()ofe jufomnKn 48 2^c; nim/'t^^ We SRinner 
24 Jl^lr. unb bie 2Beiber eben fo Diel, fftun finbet (tc^ 
ober b?i ber ©utct>ft(^t ber SRet|>nung, bo§ ein aRonn ei^ 
nenU^oIfr me^r btjö^ien mußte ofö eint grau* SSMe »iele 
?»änner »oren btmmrt^ «ottmter? 

33) 3emanb fauft dn ^fetli, «nt» («jo^Jt »«jfSt-dnc 
3««ilffif©uwiiK, Mtfanft fi ^no<?> wi«b«r för 144 ^^r., 
mit s«wiintt t>ot<m setMOi «t«i fo titit ipwtmtf , <M {$« 
t«i Vf«rfc scfpftct ^ttc. ißir oid ^t « gefoftet? - 

9ntn>. 80 $^v. 
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34) tftn Koufmattii Ihit fic^ ein &tid Seug fommeit, 
ttiib bt^affit tüfir an Ott unb (Stettr eine gmif e Summ, 
miferDeni abtt ntxb ^w ^rocent an Zvantpoxtt^ftm. üt 
Derfouft t6 tvieber für 390 Zfyk., tmb ittrimt an bi€fem 
^nM fc Diefe ^(hrccente, aM ber im6lfee Sl^eil bH 9ks 
faufepreife^ betc&gr. SBBie ^oc^ f)at er e« a(fo eingefatiftf 

S(nttt>* gär 300 $l^(r. 

35) Qwi S9&uerinnen bringen iufdmmen 140 (Her ju 
9R4rfte, bte eine me^r alt bie onbere, unb I^en bü^ beibe 
fl|ei<& üfeC ®elb. ,^rte icf^ beine «ier gebabt/' fngt bie 
eine jur anbetn, //luib ()&tee fie )u meinem Vreife »erfauft, 
fo l^»e ict^ barau« 1 S^(r. 6 &t. de(6ft/' ,,SM mag teri^ 
fepn/' ertoieberte bie anbere^ ,fyhtte idf ober beine 0ier 
^tf)abt, unb fte }u meinem greife ^cttauft, fo ^^tte i(^ gar 
2 Sl^Ir. 5 @r. 4 ^f* borau« ger6ft/^ ®ie t^iel (Sier bracf^te 
nun jebe }u SSarfte? 

9nttt>. 2)ie eine 80, bie anbere 60. 

36) Smei ffmtfleute fe|en wn einem 3^8^ \^^ ^R 
@enrifrf ob/ ber eine febodi^ ^^^i ^Q^n n^eniger M ber 
anbete/ unb (6fen jufammen barou^ 35 $^(r* //Sutf bei? 
nem 3^0^/^ f^S^ ^^<^ ^^ft^ ium anbern, //l^&tte icf^ bei mei:» 
nem greife 24 Jl^Ir. I6fen f 6nnen." „%ni beinern 3^8^/' 
ontioortete i^m jener, ,,mu§ \d> »t^^tn, f)httt i<& bei mei^ 
nem niebrigen ^hxife nic^t me^r ali 12^ Sl^Ir. ju Ibfen 
üermiM^*'^ Sie i^iei (SOen f^at jeber ge^bt9 

Hntto- 2)er eine 15, ber anbere 18; ober ^df ber 
eill^ 5/ ber anbere 8. 

37) 3tt)ei SRelfenbe, A unb B, reifen j'u 9W<*^»? 3^* 
üctt iioeien Oettem C unb D ab, A oon C nac^ D, unb 
B t>on D nacf^ C. Untern)Cge« begegnen (te (Ic^ unb er; 
i&l)len einanber bon ben fEBcgcu/ n^el^K fie f^nm )urftcfge(egt 



unb no(^ }n machen l^ben. £)d finbet e< ftc^^ mn, ba§ A 
fc^on 30 ajldlen mel^r dö B )uc&cfsf(egt f)at, tmb ta( 
na(( bem Xktl^(tni§ ber @(^neUigf(it, n>omit fte retfm^i^ 
A büvauf tecbnrn fann, in 4 Sagen ben Ort D, unb B 
erft in neun Sagen ben Ort C ju erreichen. fSNe todt i|k 
C t)on D ? 

fintto. 150 abteilen. 

38) 4N fep in ber Dorigen Aufgabe d ber SBDeg/ »ef^ten 
A me^r gemac^^t l^t a« B; a bie Seit, meiere A bratM^, 
tun feinen noc^^ * übrigen ,SSeg ju madftn, unb 6 Me 3^ 
n>e((f>e B braucf^t/ um feinen nodf übrigen ®eg )u mac^ 
®e((f>er KuJbruA giebt bie Entfernung ber betben Oerter 

*"^- Vh-Va • 

39) Skpei Slein^&nbler legten einmat 500 S^(r* (u eü^ 
nem |)anbeKgefcb&ft jufammen^ woju jeber ein ®etmfrt 
Vergab; ber eine (ie§ fein @e(b f&nf^ ber anbere nur voA 
SSonat fle^/ unb jeber erhielt nacb beenbigtem Oef<(#( 
an Sopitaf unb @en)inn 450 S^ir. aurAcT* SSIe t^id 1^ 
nun jeber l^ergegeben? 

S(ntn>* 2)er eine 200, ber anbere 300 S^c. 

40) 3n>d Seute legten }ufammen 2000 %f){c. in eiM 
|)anb(ung. £)er eine (ie§ fdn @e(b 17 9Ronaf fke^, mI 
er^idt an Einlage unb @en>inn 1710 Sl^fr. jurficf ; to 
anbere (ieg fein@e(b 12aRonat ftel^en, unb er^ett mWm 
(age unb @en>inn 1040 Sl^Ir. SSie üt\ ^t jeber einlebst! 

Slntn). Z)er eine 1200, ber anbere 800 ^(r. 

41) SSelcbe Sagten ^ben \>\t (Summe 41, uiA Mr 
Ouabratfumme 901? 

^m^. 15 unb 26. 



nnm. — 5 — , — 3 — . 

54) e* Qiebt ttti Qäfjlm in ftetiger |>»fwrrioti; 
at)birt Bioti $e, fb ift bie fiSiurane 126, muttipttdrt man 
%t äb(% mit tinavlbtt, fo i^ hai ftobntt 13824: wld)t 
ftnb e«? 

Sfntm. 6, 24, 06. 

55) S« toitb eine Sofyl geflickt, Die mit brd Sifftnt 
gefc^neben »irb, uob fo befc^f en if^, ba§ bie (Summe ber 
Üuabrate bet etn)e(neii 3ifF<ni, o^e Quf if)ren (Kang ju 
fe^ett, =:;il04/ bot £ttiabrdt bet mittlem gifer aber um 
4 Qtb%ev fep ali bai boppelte ^robufl ber beiben anbem; 
ia% ferner/ »emi 594 ton ber gefucbteu* 3a^ i^bgejogen 
«Mrb/ bie brei^ffem in umgefe^rter Orbnung jum Dor^ 
f4^ein fommen. SBelc^ 3a^ i^ e< nun? « 

antto« 862. 



Sh^t immer mu§ man bie @r6§en, nuc^ Mldtm 
gefragt »irb/ unmittelbar oltf bie unbekannten in bie 
fKec^ttung einf&l|^ren; man n)&rbe fon(^ nicbt feiten auf 
ffb^ ^eict^ungen fto§en, di jur Sfuflifung ber Kuf^ 
gäbe nit^ig ^nb, unb biefe mu6 man bo(( fo i^ M 
«i6gii(ii ta termeiben fbtben. Oft ift e« beffery irgenb 
dne CMbniation berfelbeu/ tote etn^a bie SSumme/ bie 
2)ifferen}, ba« f^robuft, bie @umme ber Ouabrate, bie 
SDifferen) ber Cluabrate, u. f. w., t>orI&ujlg )u fuc^, 
imb fjktcaa ttft tk eri^§ni felbft }u befitemen. X)a 
bie< ein fr^ loi^tiger/ nk^t genug |u beatbtenber, ^nf t 
ber Siigiebra i^, fo iäffe ic^ ^ier eine jiemliibe Vnja^l 
foicber aufgaben fotgen; todtnf^n tot€^m noc^ mehrere 
Dorfommen. 



48) fBMtfyc 3al^ siebt, {u t^tet £luabratn»Kie( abbivt, 
We.@umme 1332? 
fbien>. ±296. 



49) S^elc^e 3a^l äbectrifft il^re Cludbrattpurjef um 
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50) <S« fiitb itvei 3<^(^ <x uitt) h ge^ebot; man foU 
nun jebe berfelben in jmei folcbe if)üU jerlegm, ^a§ ber 
eine ill^eU ton a fic^ {u bem einen $^ei(e t>on 6 tvie rn ju 
71 t>er^d(t</ unb bd§ bie beiben anbern Z^tiU ba$ ^robuR 
p geben. SBie mu§ man ffe e^(en? 

fo ift ber eineS^eil Don az=zmA, unb ber eineS^eil t)on 

hzziznA^ 

51) @ö fepen toiebet/ mie in ber t>orisen Stufgabe, bie 
beiben 3<^&(^n a, 6 fo su t^eilen, io% bie elften Sf)ei(e 
ba$ Serl^&(tni§ m ju n l^aben, bie Cluabrarfumme ber bei^ 
ben onbetn t^(e tibn ^sss fei^, 9B^e mu§ man {ie a(^^ 
bann tl^ei(en? 

ant». @ö »erbe 

gefegt, fo ifl ber erjle $^eil »on a=m^, unb bet er^e 
J^itbon 6=3:n-^/ 

52) @$ »erben {»ei 3al^(en gefuc^t/ beren 2)tffereni 
mit ber S^iferenj i^rer £iuabrate jufammen 150, unb be^ 
ren ®umme mit ber^@umme i^rer Cuabrate jufommen 
330 macbt. SBelcf^e 3al^(en finb eö? 

ant». 9 unb 15. 

5S) S&el(^ |»ei Sagest ßnb ei, bmn S^mmc, ^w 
buft imb S>iffereii) bet Ctaobrate ditanber gltn^ fiiib? 
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flntio. -^^ — , "^^ — . 

54) @« gieH ivti Qaf)lm in ftetiget |>refwrrioti; 
atbirt tnati ^c, fb ift bie eummt 126, mutti{>(idrt mim 
fte abec mit riitanbet/ fo if^ ta« ^robufr 13824: tDe((^e 
(tnb e«? 

Sfntm. 6, 24, 06. 

66) S« toicb .eine Sofyi gefuct^e, bie mit brd Siffrnt 
defc^rieben n>irb/ uob fo befcfKiffen if^, ba§ bie (Smnme bei; 
Ouabrate ber rin}elneii 3<iF<ni, o^e Quf if)refl (Kiing ju 
fe^eii/ S104/ bot £ttiabrat bec mittlem gifer ober um 
4 Qvb%et fep atö boj boppelte ^robuft ber betten anbem; 
ha% ferner/ memi 594 t>on ber gefuct^en* 3a^ abgegogen 
tt>irb/ bie brei ^ifF^ni in umgefe^rter Orbnttng jmn %k€s 
f4^eitt fornmem SBelc^ 3a^( i|l ej nun? « 

antm* 862. 



S^ic^t immer mu% man bie @r6§en, nac^ mldtm 
gefragt mirb/ unmittelbar aI6 bie unbefonnten in bie 
Siec^nung einf&^ren ; man n^&rbe ionft nicf^t feiten auf 
ffbfyttt €Meict^ungen fto§en, ali jur Sfuflifung ber Sluf^ 
gäbe n6t^ig ^nb/ unb biefe mu6 man boc^ fb fe^ otf 
«i6g(i(^ ju termeiben fbt^en* Oft fft e< beffery irgenb 
rine (babination berfelben, to(e etn^a bie SSumme, bie 
Siffereng, hai ^voHtt, bie @umme ber Ouabrate, bie 
jDifferen} ber Cluabrate, u. f. n>., torl&ujlg {u fucf^en, 
tmb fjUtoui trfl Me ®ri§ni itlbft ju befUmmen* X)a 
bM ein fr^ loi^tiger, nic^t genug |u bea4)tenber, ^nf t 
ber aigiebra iR, fo laffe ic^ ^ier eine jiemlicf^e Vnja^I 
folct^er aufgaben folgen; n^eiter^n tocK^cn noc^ mehrere 
Dorfommen. 



WH», ^ai ^cobuft htt betben iai^tn ober inittleni 
®(i(b(r iftss *'""*'*'^** ; affo bk ^coportion fffbfl: 

65) 3n rinec geometrifc^en ^opoctton iß: boS $(o« 
buft bec beibm &u§ent ober mittlccn @(iebee ss a, bt'e 
®ummc attet Dier &ÜAet = h, unt) t)fe ®umnif i^er 

gefe^; fo ifk — s^ ^ie ®utmnc ber beiden nittfent, unb 

"^ bte ®umme bet briben äußern @(ccber; affb bie 
gcfttc^te f^ropottion: 

66) Xai ^robuft bet &u§ern ober mittlem @(ieber 
einer geometrifc^en Proportion ifl = a, bie £){ffereni itoU 
fc^en ber 0umme ber &u§ern unb ber Summe ber mitt^ 
(em @(ieber=b/ unb bie ®umme ber£luabrdtt aOer oier 
©lieber = c: »elcbe ifl e«? 

«nt»^ «fe9n)teber=fcl>^(8ö+2c— 6«)=s^, foi^ 

— ^ bie- Summe ber mittlem, — ~- bk ®«mmf ber 
äußern ©lieber/ unb ba^er bie gefucbte Proportion: 

S6r as=18, 1=2, c=130 ifi 2 : 3=6 : 9 
S&r 11=270, &=20, c=3922 ifk 5 ; 9=30 ; M 

67) 3n einer geom. ^portion if^ birt yrcbuft ber 
beiben äußern ober mittlem @lieber=fr, bie Summe A* 



Irr &Hibttxb, unb bie jDiffrrctt) )mjf(6€it bcc Ouäbeae^' 
fumme ber &tifcni unb brr finabratfummc bcr mitHrrn 
QNieber = c: »elc^ ift c<? 

SbittP. Z)if @nmm( ber beibrn mittlem (<Micbcr ifk 

— 5g— / ölfo bie Ctiinme ber Wben Äufiem-—- , uiib 

bal^ bie gefuct^te ^ropoction: 

■^ 46 • iS 

"" 46 • 46 

68) dt toerbeit brei S^^en in ftctictfr f>ro|>crti0n 
gefuc^t, beren Stumme = n, unb Summe ber tiuabrotc 
=r 6: ml^ 3<i(^en finb e<? 

9(ntn>. 7>(a mittfece @(icb ber gefuctten ¥n>|>ortion 

«•—6 

(fl —5 — ; bie bribcn iu§ern ©lieber (inb t>ai)cv: 

a^^h^i/(3b-a^)(3a^-h) /iV6-hlx^(36-a^)(3fl»-6) 
4« ' . 4a 

3n>ifcb(n tt>e($e ©renjen mug ber Skrtf) t^on 6 
faOcn, n>emi bie flufqabt m6gli4)e 9{efu(tate geben foU? 

69) 3n einer fktfgen Proportion Ijl bie ©umrne öüer 
brd 0Keber = », unb ber fReft, miö^ man CKl)hU, 
menn uan ber (Summe ber Ouabrate ber ftufern ©lieber 
bM dnabrat be< mittlem ©liebe« d{>geio(;en mirb; == l: 
tpai fAv eine ift ei? 

Unm. T)at mittlere ©lieb ^eige g, fo i^ 

^ierau< er^&lt mmi bie äugern ©lieber . 

70) 3n einer fleometrifc()en ^ro^^rcfffon i>on oler ©lie^^ 
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bem fft bie ®itimiir alter ®({eber = n/ unb bir ®iraiine 
ifyctt Om^taU = 6: todc^e Vrogrefftmt ift e<9 

Sfntm. (S« bejdcf^ne s bie ^(be @umme titib J bfe 
^(be 2)ifeteti) ber beiben mittlem &titUt, fo ifk ^ = 

au« ergeben ft(( femer bie beibm mittlem 0(ieber s—d, 
s+d, unb bie beiben iufiem ^t^^^/ ^3^- 

71) 3" ^^ fl^^* ^r^greffion iwn tner @(tebem ifk 
gegeben: bie £)i|fereni jmifc^en ber (Summe ber betten 
ka%ttn mib ber Giimme ber beiben mittlem ®(ieber == a, 
t»i€ oüdf bie !Di(feren) a^nf^^^ ber £luabratfwnme btr bei^ 
bm Augem @(ieber nnb ber £ltiabratfttmme ber beiben 
mitt(em=i&: toüdft ^rogreffion ift ttl. 

9ntto. 9i fep s bie l^ibe 6umme ber beibm mittlem 

@(ieber^ d bie l^lbe 5Wffermj berfelben, fo ift s =~^ , 

4a 

^"417(25^=^ ' ^erou« erl^ilt man bie »KtteCgJieber 

s^d, s+d, unb bie iu§em ^=^, ^^'^^\ 

72) 3n einer geometrifc^m ^rogreffton Don tner @lie^ 
bern x^ gegeben: bie 2)i(fermi {mifc^n ber Summe bd 
itoeitm unb vierten @(iebe« unb ber Summe be< erften 
unb brittm @(iebe«=a^ n>ir auc^ bie fiutobratfumme ol^ 
(er i>ier ©lieber =&: n>e((f>e ^rogreflton \^ tt% 

Sfntto. 9* fep bie ^(6e 2)iiferma ber mitt({m ®(ie^ 
ber = d, ifyct ^(be Summe = «, fo i^ <2 = 

ergeben fc^, »ie bei bm beibm Dorigm Aufgaben ^ bie 
mittlem unb äu§em @(ieber. 



, 73) 3n einer gfom. ^rogrefpon wm Dier ®UÄnn ifi 
gegeb.en: (Summe aOer ®Iteber = a, S^ifereitj {toifcf^en ^er 
fittoteatfumme ber &u§em unb tcr Cluabcatfumme ber 
mittfem @lieber =& : mi^t ^cogreffion ift e< ? 

Sbttto. Ikü&e @umme bet mittlem @(iebet s == l^Il£ 

^(be 2)lffereiij d=:dbH^g— -j, »cwu^ bö# Uefafge, 

tofe in ben brei Dorigen Aufgaben. 

74) 3« rfn^ fl^wi. ^rogreflton ton t>iec ©liebern ijl 
gegeben: bie ®umme ber beiben &u§ern ©lieber :=za, bie 
®umme ber beiben mittlem = h : meiere ^rogreflplcn ifttil 

Untto. Z)er Deponent ber ^rogreffton ^ei§e ß/ fo ift 

ess—^ ^-=T ' , unb bö* erfte ©heb 

Ä_ b_ 

75) 3« ^in^ Ö^o'"» Proportion ift gegeben: ©umme 
ber 8)Kttel8tteber=«/ Summe ber Äugern =&, Summe 
ber Subm üUer oier ©lieber =c: tpefc^e ift eö? 

Knt». 7>ai ^robuft ber mittlem ober iugern ©lieber 

Portion: 

=» 4[«+l/(«' -4f)] ; \[h+V(]b^ -4p)]. 

76) 3it ein« gcom. ^wpoction ifi gegeben: ®umme 
dflec ©liebet =ö, (Summe il^tec £luatcate=:fc, Summe 
i^cet Subenssc: welche ift e$? 

SJnt». 2>o« ^tobuft bet mittlem obec bcc äugern @lie* 

ber ifi p= °''~g^'*' -, bie 2)ifferen5 jttifcbcn bet «umme 

[16] 
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t 

tn ^eitcn äu§ecn unb b(t 6ummc bcc frcibm tnittfecn ijt 
j_.-t^/^!!:z!^£*±?£; folglich u< ©urnmc bec bcibm äu* 

§ern = ^^^|^, We Summe tec freiten mittlem = ^"7 ; 
^iecau^ ferner Me Proportion: 

i[a+J-l/"[(a+^*-16p]]:i[a-rf-l/[(a-J) *-%]] 

77) 3« fi«ff geom. Proportion ifl gegefren: We JDiffe? 
renj 2n>ifc^en ber @umme ter &u§ern unb ber Summe ber 
mittlem ©lieber =a, bie ©ifferenj j»if4>m beröuöbröt^ 
fumme ber augem unb ber Cluobratfumme ber mittfem 
©lieber = b, ferner bie 2)ifferenj Jtt)if4>en ber Subenfumme 
ber &u§ern unb berSubenfumme ber mittlem ©lieber =c: 
toelc^e 3>roportion ift eö? 

anttt)* 2)ie Summe aller ©lieber i^ = -; ^ierou« / 
b(e Summe ber iu§ern ©lieber * = --h^ — / W^ Summe 
ber mittlem *'=— 2 — • 2)aö ^robuft ber iugern ober 

mittlem ©lieber ift p=z^^l±^Jp±!£^ 3fi s, s' unbp 

gefunben, fo ift bie flefuc{)te Proportion: 

U^- [^Cs^ - 4p)] : \[s' - »/(^ ^ -4p)] 
= ^[^'H-l/(^'*-4p)] : ^[^H.l^(^»_4p)]. 

78) 3n einer geom. Proportion ift gegeben: bai ^w 
buft ber beiben 5u§em ober mittlem ©lieber =a, bie 
.Summe aller ©lieber =6, unb bie Summe i^rer Suben" 
=c: n>elcbe Proportion ift eS? 

STnt». G?ö »erbe, ber Surae ti>egen, ±i/f£±lH£*z:*! 
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issiA gefeit, fo ifl --^ J)(e ©umme bei* iu§ecn @rte 

j ^ 

ber, üffo -5 — bie Summe bet mittlem; ^lewu« ecl^dft 

man bie gefuc^te Proportion: 

1 [i+^-l/[(6+^)*-l 6a]] : i[6-^- 1/[(6-^ a-16a]] 

79) 3« ^«n^^^a^^ß^^V^^^Po^tionifl gegeben: bie Summe 
ber beiben äu§ern ©lieber = a, bie Summe ber beiben 
mittlem = b , unb bie Summe ber Suben atter oier @Iie^ 
ber^=c: »elcf^e Proportion ifl eö? 

8(nttt)* @« fep ber Äurje »egen 

*^ 3Ca+6) — ^/^ 3(«4-6) 

führte Proportion* 

80) Sie »erbm nacbfie^mbe beibe ©feic^ungen, toorin 
x\ x\ bie gefucbten @r6§en ftnb, aufgelfift? 

ix + x" ) ( 1 + x'x" + x'^x'' + x'x"^ + x'^x"^ ) 



xx"=za 



xW ix'+x") (x' + x" + x'x":) (x' + x"+x'x'' 

+x'V+xV'^)=&. 

S(ntn>. ^dcbt man in bicfen ©(eicbungen nocb ein^ 
onber bif Subftitutionen : x'+x"=Ly, a:V'=i=j"; y+ 
y'=z', yy=z"; z'+z"=i^>, zz"=w"; fo finbet 
man am (Snbe (v'+fv"=:a, iv'(v"=6» 2)ie gefucbtm 
®r6gen x', x" ftnb bal^er burcb nocbfte^enbe tier @Ie{# 
c^ungm beö stoeiten ©robeö gegeben: 



w« 


— aw 


+ h 


=0 




»V 


— w'z 


+ w' 


=0 




r* 


— z'y 


+ Z." 


=0 




«» 


^yx 


+y" 


=:0 








- 


[16 


*] 



• / 
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T)i« «cfVc gieM w, «v"; bfe jtofite x.', z"; fcic btittc y', y"\ 
unt (nb(i4> t>te fUcte x'/ j;". SRon tt^H fo na4> unb 

IV = 2 ' ♦* = "2 ~ 

, w'=fcl/(iv'«— 4w") „ w'=p\/(w'*—4iv'') 

z = , z = ^ 

»'dbtX(a"-4a ") „ g'=i=V/(a"-.4a") 



y= 



o: _ ^2 ^^ ^ — ' 2 

unt) bal^t fomo^I für x', aU für o:"; fecf^jel^it t>erf4^{ebene 
SBert^e» 

|)&tte man bie obigen @(ei((>unsm auf bnn gem6^ 
(u^nSJege aufi(uf6fen terfuc^t^ fo toärbenKm^ na4> Hnetn 
6ef(^n)er(i(^cn ^(iminiren/ mtf eine @(e{(^ttng te$ f^i^^ 
ten ©robeö gefommen fepn. 



XVIII. Jlufflabfn für öie ®leicl)unjjm üon 

1) SBelc^e 3a^I ift eö, beren dritter Sl^K, mit l^rcm 
Cluabrate multipficirt^ bie 3^( 1944 ^crDorbringt ? 

anttt>^ 18. 

2) ©efc^c 3öl^I ift ti, beren f>Ärfte, 2)ritter unb »ier^ 
tf( mit einander mu(tip(icirt, unb ba« ^robuf t um 32 tttf 
mc^rt, 4640 gieM? 

anttt>. 4a 

i 

3) @« »irb eine 3öI^I Don einer ioid^m S5ef(^öfpenl^it 
9efu(|>t, ba§, menn mön bie vierte ^^otenj burc^ ben oc^ten 



tf^ ter 3a^ biDibict, mh Dom Quotient jn 167 abjie^, 
bft 9tfft 12000 fep. «Belc^ 3«]^ ifl e<? 
SIntto. IH- 

4) 3^>n^n^ '^uft Sitroneii/ tie in tine Qmiife finiaf)l 
@(^ac^te(n gepocft ftnb, beten jebe breimai fo t>ie(e Sitro^ 
ntn entl^ft/ <ili ber ®<^(f>te(n ftnb; bejol^ft für jcbe Su 
trone boppelt fo t>{e(e ^fefinige, oK e< Qö^aö^Mn finb, 
unb fftt otte in^gefauimt 57 3^r. 4 ®r. Sßie t>ie(e 6u 
tnmen l^t et gefouft? 

IbitiD« 688. 

5) @in{ge ftaufleute tetfrinben ftc^ ju einem Ixmbef^^ 
gefc^&fte; lebet ftiebt baju taufenbmal fo t>ie(e 2^a(er l^et 
aU ifystt finb« ®ie sen>{nnen an biefem @ef(t^&fte 2560 Sl^It., 
imb et finbet ftc^^; nad^ angefietttet Stec^nung/ ba§ fte ge^ 
tobe l^b fo tidf ^cocente gen)onnen f)aben a(ö {^et ftnb. 

'mt titit STaufleute finb ttl 
üntio* 8^ 

6) Hin eopitalift giebt 10000 Zt)U. auf Sinfen, unb 
Wi^t bie Stufen j&^tlic^ aum Kapitale, «m @nbe be« 
Dritten ^a^ed finbet et fein Sapital auf 11576J !lf)It. am 
9en>a(&fen. S9ie t>ie( ^cocent ttug ei )hf)ttidf'i 

9ntn>* 5. 

7) 9i »etben btei 3<J()'^n *><>" folgenbet Sefcbaffen:: 
^eit gefucbt: mu(tip(icirt man hai Cluabtat bet etfien mit 
bet j«>eiten, fo ecl^alt man 112; multipllcitt man \>ai 

jQudbtrat bet jroeiten 3al^I mit bet btitten^ fo^etl^ift man 
568; multipficitt man abet hai £luattat bet btitten 3al^( 
mit bet etflen, fo befommt man 576. ©clc^e 3a^Ien ftnb e«? 
• «ntm- 4, 7, 12. 

8) e« »etben btei Sagten gefuc^t; bie fo'^befc^affcn 
finb, ba§ baö £tuabtat bet etflen mit bet jn^eiten muftipli^ 
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2)le ecfte giebt w, iv"; Mejtreite z', z'; fciebritte f, y"; 
unt) cnbHc^ bie t>ierte x, x'\ 9Ran erl^(t fo nac^ unb 

♦V = ^ , i*^ =: -g - 

^ = 2 ' ^ = 2: 

y — 2 ' ^ — 2 

X _ ^^ ^^ X _ ^ g 

unb bfll^fc fotpo^l für .r', afö f«t o:", fec^je^n t>erf4>iebene 

^hiu man bie obigen ©(eict^ungen auf bem geno6^R^ 
lir^enSJege aufi(u(6fen Derfttcbt/ fo n>ärbeman/ nacf^ einem 
befc^n^etlic^en ^(iminiren, auf eine @(et(^ung be^ fec^jel^ 
ten ©cabe« gefommen fepn. 



XVIII. 2lufj9obm fiir Jie ®letcl)unjgen oon 

l)09eren d^ral^en. 

1) SBeJcbe 341 ift e«, beren brittet 2l^ir, mit xf^tm 
Öuabtate multiplicict; bie ^cAjH 1944 ^ecoorbringt? 

anttt>^ 18- 

2) ©elc^e Sal^I xii ei, beren ^hlfte, 2)titter unb «ier^- 
M mit einanber mu(tip(icitt, unb baö ^tobuFt um 32 t>er^ 
me^rt, 4640 giebt? 

anttt>. 4a 

3) (§€ »irb eine 3al^I t>on einer folcben S5ef(^afpenl^it 
gefuc^t, ba^, mm man t>k liierte ^^otenj bur(f> ben achten 
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|(t fdc birfed@ff&6 120?I}fr., nämlicf), fiir 
barin entfjiiitenm criofn QUbni 8 ®r. 
(^(fög fopen »ficte, wenn cc jel« aSacf frU 
|-iinit filtern @rof4>cn bcjdfjkn roetltf. JS^Je 
tt? 

' Cffitirce liegen mit einem Setdc^ement, 
^, t^eif^ eat>al(ette, ju 3el^e. 3ebei: Offis 
^feinem SB'efe^l tceimal fo cide gflpatlcrijlm, 

fe Pide 3nfantfcifien, ofö Officiece finfc. 

1 l)at 2, unt jcber gnfantecifl 22 Patronen 
- ifcc finti; fn^efanimt Ijaben fie 15360 ^o« 
Jiieie Officieire (tnti rtS 

^<iT) mucbe gefragt, irie viel ec ^cute aa^t> 
- „^eute," gab et juc äntrcort, „4 S^lc. 
'rrn bcppelt fo viel alö oocgefieen; tvenn Ic^ 
trclc^e i(f) an ttiefen bcei Sagen ausgegeben 
Ijaltni gerechnet, mit einanbec multiplicice, 
luft 756 atbite, fo et^alte icf) gerabe 134 
S ic& Ijeute autigcgebfn ^bt." — 5Iöie »iel 
i1 

Tsbec 9 S^lr. 

Ine Äaufleute legen eine gerolffe ©umme ja* ,,'f 

r jwac jebet lOmal fo »iel Zt)aUv, ala Iffctv "J 

mit, unb gewinnen eine Ünjaljl ^coctnte^ ^ 

jfüJfiet ifi, dig bieanja&l bec ÄoufTeute. 2)ec j;* 

^1 a&ec 288!S^lc.: wietiieletiMceni^rcnun? '';./ 

it Saufleute bringen ein Sapltal bon 8240 J^lr. ; '^! 

^ierju (egt nun f ebec not^ 40mal fo viele ^^t., 



eirt sza^ tai Slmtvat t>n jtoeiten mit ber britten =^ 
unb baö Ciuabr^t bet bdtten mit bet et{ten=c fe^. SS3e(e^ 
' Säulen (tnb eö? 

9) SGBenn aber t>ier ga^Ien gefuc^t tterben, unb m^ 
langt tt>it?b, \>a% nac^ ber SReilg^ bie ^robufte a, h, c, d, 
^erauefommen foQen^ n>enn baö £iuabrat dnejr jeben mit 
bcr i^ .fofgenben/ unb baö £luabrat ber (e|ten n)ieber mit 
ber erften multipßcirt tpirb: tt>elc{)e gaffen tperben eö aK^ 
bann fepn? 

dr .^ i'5ö'<^* Z/^'^' 1*^^'«' /y*^6^ 
a„tm- l/^, V/-^, V/^, V/-^. 

i 

(Sfel^nncbe gormein laffen fic^ auc^ für funf^ fecb« 
wb me&r 3<^&t^n fint^^"/ ^ucb Id§t ftc^ bie Stuf* 
gjabe nocb allgemeiner barfteUen^ toelcbe^ aOeet bem 
eigenen Sßac^benfen beö Jeferö uberfaffen »irbO 

10) 3emanb japft Don einem toKen SBeinfajfe, toelc^e« 
81 tiuart SSBein ent]^&(t/ eine gemijfe Quantität ob. dtdc^: 
bem er e^ hierauf »ieber mit SBafifer gefußt ()at, japft er 
t>on biefer SPJifc^ung wjeber eben fo t>iel al^ t^or()er a6; 
biefeö t^ut er't>iermal Ijinter einanber, bid nic^t me^r a\i 
.16 £luai?t reiner Sffiein im galfe, Hi Uebrige aber SBajfei; 
tfl* SEDüe Diele Öuart ^at er jebeömal abgejapft? 

11) e« giebt att>ei Saufen, bie um 4 unterfc^ieben, 
unb übrigen« fo befi^affen finb, bag i^r^robuft mit il^rer 
®umme multipficnjt 1386 giebt: mid^t galten ,(inb e«? 

Stnttt)* 7 unb It 

12) 3<m<>nb fauft ein plberneö ©efäß, »eli^e« getabe 
f» tfie(e fWacf »iegt aJ« iebe ?Raf f 8pt§e reine« @iW>ci; «nfe 
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ft* (St btiafyU fftr biefe« @efa§ 120 $f)tv., n&m(i(^, fär 

iotf) Ui bavin enthaltenen remen @i(6er« 8 @r* 

r, öW aii @efi§ foften würbe, wenn er jebe SWarf feu 

iir< @en>i(^te« mit einem @rofct)en bejaf^Ien moUte« SS)ie 

i»{e( mtegt ei nun? 

anttt>* 12 SWarf* 

4 13) Sinige Ofjtciere fiegen mit einem 2)etöc^ement, 

i tfytüi 3nfanterie, t^eil« 6at>aKerie, ju gelbe* 3eber Offt 
der ^t unter feinem SßVfe^I breimöl fo t>ieU eat>aUeri(len, 
imb ftebenmal fo t>kU 3nf anteriflen , öfö Officiere finb» 
3eber ßaüatterifl l^ot 2, unb jeber 3nfönterift 22 Patronen 
me^r (di Offtciere ftnb; inigefammt i^aben fie 15360 ^o^ 
tr^nem SBie Diele Officiere ftnb c^l 
iy SInttp* 8* 

14) 3^w^<J«^ tt>urbe gefrogt, wie t>iel er l^eute auöge^ 
\ geben tyibc: «- „|)eute/' gab er jur Antwort, „4 S^fr* 
i me^r, unb g^flern boppef t fo t)iel afö t)orgeftern ; »enn ic^ 
I tie Summen, n)e(c^e ic^ an biefen brei ilagen ausgegeben 

fyibe, nac^ S^afern gerec|)net/ mit einanber muftipiicire, 
unb )um ^rcbuft 756 abbire, fo erf)a(te ic& gerabe 134 
mal fo DieC, ali i^ tjeute ausgegeben l^abe/' — SBie t>iel 
tft es (femnac^? 

^tm. 6 ober 9 ^k. 

15) @inige Saufleute legen eine gemiffe @umme }u^ 
fammen, unb itoav jeber lOmal fo Diel Sl^aler, afS il^rer 
(tnb; Rubeln bamit, unb gewinnen eine Hnja^t ^roc^nte, 
»el^e um 8 gr6§er ift, aiS bieanjal^I berÄauflfeute* 2)ec 
@en>inn betr&gt aber 288!l^(r.: n)ie t>ie(e n>aren i^er nun 2 

8(ntn>. 12. 

16) öinige »aufleute bringen ein ffapital boi^ 8240 ^' ' 
jufammen. ^erju legt nun jeber noc^ 40mal fo Die' 
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alt ifyrcr ftnb. Wt biefet ianim Stumme getDtnnen ftc fo 
Diele ^tocente, a(< &et ^ktfonen itnb* hierauf t^eilen fte 
ben ©etoinn, unb jebet: nimmt 10 mal fo DieleS^er, ali 
bet^erfonen ftnb; ci bleiben aber dtbonn noöf 224 2l^(c» 
fibcig* SBie t>iele Äaufleute finb e« gewefen? 
ttnttt). (Sntweber 7, ober 8, ober 10. 

17) SWcr ^erfonen, A, B, C, D, ^enjeber einegeis 
toffTe 9(n)a^( Zfyiltt bei ficb/ unb {mar B einen Sl^fet 
me^r als A/ C einen !^^(er me^r ali B^ mtb D einen 
Sbaier mel^r ali C. 9Bmn man bie t>ier Summen mit 
einaAbec nm(tip(icitt ttnb tai ^^obuft ati Zf)altt anfief)t, 
fo eti^&(t man 1168 i^lv. mel^t/ ali tocnn man bie Summe 
beö D cubict- SBle oiel ^at jeber? 

STnttt)- A 5, B 6, C 7, D 8 Jl^Ir. 

18) 3^^^ h^^ ^^^ g^tviffe Slnja^i arbeitet^ unb 
}t9ar bveimai fo t>M, ali jeber t&giic^ ©cofc^en tv^. 
Sie arbeiten gemeinfc^aftiicb gerabe 100 ilage meniser, M 
ber i^agelol^n aUer iufammen an (Srofcben betr&gt/ unb er^ 
^Iten ffir biefe Seit inögefammt 2500 %t)lt. SSWe Diele 
Arbeiter finb eö? unb »ie Diele Jage ^aben pe gearbeitet? 

SfnttD. 30 Arbeiter unb 200 2age. 

• 19) Scb ^abe jft)Ci 3ö()fcn, beren Summe 63 iH^* SBirb 
bie 8r6§ere burcb bie Heinere bioibirt/ ba^, t»ai ^tani^ 
fommt/ mit ber gr66ern muitipiidrt, unb jum ^robufte 
20^ abbirt, fo entfte^t eine Subifja^i, beren SSDurjet um 
etnö n^eniger i|l/ al^ ber (tebente S^eii ber grbiern 3a^; 
mdc^e Salären ftnb e«? 
«ntto- 35 unb 28. 

20) @in aSNrerbe^aiter er^It feinen 3uflug au» Dicr 
9t6^ren, unb fonn baburcb in 115^ ^Kinuten gefuUt ti>er/ 
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im. @oU aber itt fdet)Htct Htd> jc^e einjdne fKhfytt 
gefflUt tpecben/ fo erforbctt bie }tt)dtf 4^ bie britte 8^ unt 
tie liierte 12 @nin&en mel^c aii lie erflc. 3>i totl^tv 
Seit toirb ec bemnac^ burc^ tte erfle geffiUt. 
Üntti)« 3" ^ ®tunt)cn. 

21) S)rei 3<^&(en f?nb burc^ nnct)fle^cnbe SSetfmde 
gegeben: bie @uinme ter erften unb jtDeitcn ift=a; b{e 
(Summe bec Cluabrote ber {mcitcn unb tritten=&, unb 
bte Summe ber Suben ber etften unb btittcn=c* Xmvify 
mld^e @(eicbung merben biefe bcci 3<^^(en beftimmt? 

Sfntto. (S< be^eic^ne x bie ci;fte bec brei gcfucbten 
3a^en, fo i^ 

bie @(ri(bung/ metcbe man aufiu(6fcn f)ct. ^\t ^etauö o; 
bcfUmmt/ fo (äffen ftc^ bie beiben anbern 3<^^(en fc^c (cic^t 
finben. .@ine Aufgabe fann aber ali aufge(6jl angefel^en 
merben^ fobalb man fte, toie l^icr^ auf bie etnfacbfte @UU 
(bung/ toelcbe ^e iu(ä§t^ gebracbt f)at, obgleicb n>it: nic^t 
immer m (Staube ftnb, bie @(eicbungeu feibft t)oUftanbig 
aufju(6fem 

22) gRm fennt bie Summe iwict 3al^(en=a/ bie 
Summe i^er fec^ften $oten}en =b; n>ie n^erbcn biefe 3a^ 
(en gefunben? 

9ntm: ^ai ^robuft p ber beiben Saf)Un ift .burcb 
bie ©leicbung 2p^ — 9a >« +6<i*p— a« +6=0 gegeben 
CaUan erinnere ficb bei biefer unb t>m folgenben aufgaben 
an Ut Semerfung @. 235.) 

23) 2)te Summe jweier Säulen ifi=«/ bie Summe 
i^rer (tebenten |)otenjen=&; mie »erben biefe Sal^len ge^j 
funben? 

ttittD. 2)0« ^robuf t p ber beiben Salden ift burcb bie 
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geben. 

Ueberl^öupt filmten bie befben ©Idc^ungen x+yr=a, 
^ii.^^iit-_j u^ec x^^-^-^+y '«■*■' =6, Immer auf eine 
©lefc^ung be« nten ©cabeö für p/ beten ©efeß jic|>,öu<& 
angeben (&§t 

24) 2)ie jnföc^e SJiffecenj jum nfac^en fJrobuf te jweiec 
@t;6^en abbirt/ giebt a; bte S^iffecenj mit bet Cluabtat^ 
fumme bec beiben @t6§en muUipIidrt; giebt h: meiere 
jinb e«? 

Sfntw* 2)ie 2)ifferenj=y unb ba* ^pobuft=Ä bec 
betben@r6§en finb burc^ bieöleic^ungen: wj'— 2my'+ 
2a7— n6=0, nz=ia—my ie^^bm* |)at man ^ierau* 
y unb 2 beftimmt/ fo ^at man auc^ bte @r6§en fefbjl^ burc^ 
.bte STuflöfung einer ©leic^ung bti i^eiten @rabed. 2)ie 
beiben ®r6§en ftnb eigentlich burc^ @(eic()ungen be« fec^^ 
flen ©rabeö gegeben, »elcbe aber, »ie man fte^t, auf 
@(etcbungen Ui britten unb {toeiten @rabe$ rebudrt to^^ 
ben f 6nnem 

25) 2)ie ©umme breier S<^¥^^ »[<=«/ ^^^ @umme 
ll^rer ^robufte ju jmri unb 5tt)ei==6, ba« ^robuft atter 
=c* 2)urc^ welcbe @Idc{)ung »erben biefe 3a^Ien be? 
ftimmt? 

anttt). 2)ie @fei,c{)ung o:' — a.r*+6a;-.c=:0 giebt 
burc^ i^re brd Slöurjeln alle brd Bal^fen jugldc^. 

26) @ö ifl gegeben: iie ©umme brrier Saufen = a, 
bie (Summe ll^rer ^robufte ju jtt>ei unb jtt)d = 6, unb 
bie ©umme ber fec{)ö ^robufte, tt>elcbe entfte^en, tt>enn 
eine jebe mit bem Öuabrate einer anbern muftiplldrt »irb/ 
= c- SBie »erben biefe 3a()fen gefunben? ^ 

«ntto. 2)ae ^robuft ber brei gefucj^ten go^en Iji 
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c^ung/ burc^ tpelc^e fie atte bcei sugleic^ gegeben toecben. 

27) 6« ifl gegeben: bie (Summe bceiec g^&Ien =a, 
bie ®mnme t^rer Ouabcate = b, bie Summe tl^cer Suben 
=c* SBie »erben fte gefunben? 

Sntn)« S)ie 6umme bec ^cobufte )u itoei unb {toet 

tfk =^^^/ unbba«^robuftattei;brei=?^±5^~. 

■ 

Cfd giebt bemnac^ Uc ©(efc^ung 

x^ — ax^'i 2 — ^ 6 ^^ 

atte brei 3<^&(^ {ugleic^. 

28) S)ie (Summe bec tiuabcate smeier 3<^&(^n t|t=^/ 
bie @umme if)rer CFuben =&: tt)e(c()e ^af)Un {tnb e£? 

änttt)* (8« bejeic^ne s bie (Summe bec beiben S<^f)ltn, 
fo fft Ä*-^3a5+26=0 bie ©leic&ung, bucc^ tpefct^e fte 
beftimmt toivt>* ^at man s, fo (äffen fic^ bie 3al^(en feibft 

leicht jinben; fie finb bucc^ bie @(eic{)ung x^—sx-t 

= gegeben» 

29) 2)ie (Summe bec ^cobuf te bveicr ^<if)Un ju stpei 
unb itt>ei ifl =a, bie €umme bec Öuabcate =6, iai 
^robuft atter brei = c. SSBie »erben biefe S^l^l^n gefunben? 

?Int»» 2)ie ©umme ber brei 3al)fen ift=±V/(2a+6); 
alfo bie ©(eic^ung, burc^welcbe fte jugleicb gegeben toerben : 

x^^x''\/(2a+h) + ax^c=0. 

30) 2)ie (Summe ber ^robufte breier 3^1^'^« J« 5»ei 
unb gtt>ei iji = ö, bie ©umme ber Öuabrate =6, bie 
©umme ber (Suben =c» ©ie »erben biefe 3al^Ien ge^ 
funben? 

«nt». 2)ie@umme ber brelSaWw ift=?±V/(2a+6)i 
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iai ^robuft aller brei =|[c±(ö— i)l/(2a+6)J. 
2)ie fofgenbe @(d(^ung giebt ba^er aUe bcei 3<^^(^ iu^ 

31) 2)le ©umrue bet fJrobufte beriet S^W^ i« jwri 
unb in>ei ijl =a^ bie (Summe ber Ouabrate z=zh, blc 
Gtmtme ber fect>^ ^bitfte, toHä^t.cn^tcf)tn, wenn eine 
jcbe mit bem £htabcate einer anbern muttiplicirt toirb, =s c. 
®ie »erben fie gefmtben? 

an ttt)* 2)ie Summe ber brei Säulen ift = dzi/(2a+h), 
unb baö ^robuft aller = |[±iiI/(2ä+6)—£j]; (te twrben 
ba^er burc^ bie folgenbe ©(eic^uncf gegeben: 

32) (8i loerben brei golden in fletiger ^üpottkn iu 
ftt(^, beren 6umme =^a, unb @umme ber (bxhta =£ 
ift: mie »erben biefe 3<^^ gefunben? 

Sfnttt)* SBejeict^net y \>Cki SRittelgKcb ber %t^pt>xütn, 
fo ift 3y^ — 3«V+ö' — 1=0 We ©leic^ung, »oburc^ 
baffelbe beftimmt wirb. @ö fep ^ eine SBurjel biefer @Iek 
c^ung, fo ift 

bie @Iei4)ung, beren löurjeln bie beiben hv(%vcü ©lieber 
geben* 

gur a=:21, 6=1971, ifit y»— 441^+2430 =0, 
2)ie brei SEBurieln biefer ©leic^ung (inb 6, -.3+\/414, 
—3—1/^414* aöirb iv=6 angenommen, fo ifi: x'^—ibx 
-1-36=0 bie ©leic^ung, beren Söurjeln 3 mib 12 bie tei^ 
\>^n äußern ©lieber geben* S)ie ftetige Proportion ift bo^ 
l^er 3:6:12. 

33) 3n einer fJrogreffion Don Dier ©liebern fennt 
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man bie ^{ferettj bcr beiten hn^cvn @ticbcv=:a, unt) bie 
@umme ber Reiben mittlan=6: »elc^e ^rcgref jton ifte«? 
S(ntn>* 2)en Spp^^^wten ber ^rogrcfflon tuvö) y hu 
jdct^net/ tfl 6jr»--ajr« — Äj— 6=0 bie ©Icic^ung, bur<^ 
meiere berfe(be befUmmt mirb* |)at man biefen gefunben^ 

fo ifl ba« ecjie 0iieb=^^=^^^ 

34) $B)e(cbe ^rogP€f{ton mirb e< aber fci^n/ toenn bie 
Stimme ber beiben mittlem ©lieber = «^ unb bie Öua^? 
bratfumme ber beiben Rufern = 6 ift? 

«nt»* S)ie 2)lfferenj ber beiben mittlem ©lieber =</, 
unb d[«=x gefegt, ijiy^+(15a^— 26)y*-H<5Ä*+4a«Ä)/ 
+Ä^(a*— 26)=0 bie ©(eicbung; »oburcb y gegeben 
ipfrb. 3f^ ^lerau« y, alfö ayxi^ d gefunben, fo er^ift man 

ben Opponenten ber ^rogreffion = ^-^j^-^/ wnb ba« er|ic 

(a-J)* 



@IlA = 



2Ca+cO* 



®e{§ man fcbon im S3orau*, eö fep au6 ber 3?atur 
ber Slufgabe, loefcbe auf eine gegebene ©(eicbung fu^rt, 
ober Irgenb anber« mo^er, nvoai t>on ben SBerf)4ltnijfen 
ber ©urjeln blefer ©leicbung, fo ift man, »enige giüe 
aii<(gmommen, immer im @tanbe, bie gegebene ©(etcbung 
auf niebrigere ju rebucirm. Stacbftel^nbe Sfufgabe toirb 
biefej \xi tmcfi erl&utem« 



35) e« fe^en 2m @r6§m burcb bie ©(eicbung a:^'"+ 

flx*"»-*-+-6a:''"-'+ca:''"-^+ + hx + l=:{) gege? 

bm. ^an tt)ei§ fcbon Im SJoraue^, baß bie Summe t>on je 
g»el unb j»ei blefer ®r6§en biefelbe i|l 2ßie lägt ficb r\m 
biefe@{eicbung burcb anbere loon niebngem©rabcn aufl6fen? 
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S(ntn>. Z)ie (Summe Don je atoet unb s^ei SButjeln 
Wefer ©leic^ung ift = — — • 9»an ocbne biefelbe nac^ 

yotenjen Don or'-i unb feße ^(ewuf y f&r Wefen 

Sfuöbrucf/ fo ecl^&(t man eine ©(eic^ung beö mten ©tafreö 
fttrj. $ann man ^ierau^ y ftnben/ fo ^t man auc^^r aui 

ber ©lelc^ung or'H — =y* iDer 85ett>ete l^ietwn 6enil^ 

auf ber Seclegung ber @(eic^ungen in einfacf^e ^aftoten, 
vnb ift barau^ (eic^t f)eriu(eiten* SBirb \im, S^ac^benfen 
be« ?efer« übet(affen» 

3u biefecglaflfe geljö« j, 85* bieSIeic^ung x*— lOr* 

+l&r*+35a:— 12=0* ^<XXi /e|e o:«— 5x=j, unb 

gebe ber ©lefc^ung bie gocm (o:'— 5a:)* — 7(a;*— &r) 
— 12 = 0* 2)ie beiben ©(eic^ungen y*— 7/— 12=0, 
jc«— 5a;— j=0 geben aföbann bie gefuc^ten Dier ®et^ 
t^e toon OT/ namficb: 

_ 5±V/^(39+2l/^97) _ 5d=VX(29— 21/^97) 

eingenommen/ man n)ugte im 93oraud/ \><i^% bie @(ei^ 

cbung o:« — 12x* +42a;* — 16a;' — 79x* —6ar— 18=0, 

brei $aare SSBucjeln Don gleichen ©ummen l^abe; fo fege 
vcioxi a;' — 4a:=j, unb gebe jener @leic|)ung bie gorm 

(a:* —^xy— 6(a;* — 4a:)^ + 17(a:^ — 4a:) — i8 = 0* 

Sfl^bann geben bie beiben ©leicbungen y^ — 6y' + 17y 
— 18 = 0, a:^ — 4a: = j, bie fecb^ gefuc^ten ©urjefm 
2)ie brei SBertl^e t>on y ftnb 2, 2+1/— 5^ ^3|— 1/—5; 
baf)ec ^at o: nac^ftef>enbe fecb^ SSöertl^e: 
2±l/6, 2±l/^(6+l/-5), 2=bK(6— l/— 5> 
a»it $ulf e ber unbeftimmten ffoefficienten toicb e« fibci^ 
gen« immer fel^r (eicbt fepn, ber ©ieic^ung bie loerlangte 
$orm ju geben. 
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XIX. Unbnümfxtt oitv I)t0pl)antt0d)e 3ttfjjobni. 

ftonn tnon mi ben S3et)in8ungen einet Aufgabe nic^t 
fo i>ie(e @(ei(^ungen evf)alten, ali bei> gefachten @r6§en 
t>or^n&en {tnb, fo gehört fte 5u ben unbefMmmten. (Sj 
fepm m Gleichungen t>on bec ^orm ax+ax+a'x"+ 
a'"a:'" + 2C. = k-, jtt>ifc^en ben M unbefannten ©cbßen 
X, a:', «'V a:'", jc, gegeben, unb e« fep 3f>m; fo »irb 
man burc^ bie (Stiminirung Don m— 1 biefer unbefonnten 
0r6§en eine @(ei(f>ung t>on ber n&m(i4)en gorm erhalten, 
in toelc^ec aber nur noc^ M—m+i biefec unbcfannten 
@r6Sen i^or^nben fepn toerben* Um aföbann eine fofc^e 
Gleichung aufjuibfen, brmtcbt man nur eine biefer unbe^ 
fannten @t6§en inv^ atte übrige au^subrucf en , unb ^ier^ 
auf biefen (enteren n)i((ffi^r(ic^e Sa^Ientoertl^e beijuiegen« 
C)itte man i. »• bie ©leic^ung 3x+5x' — lx"z=i7, 

fO'f&nbe man'a:"= y~' — • ^^^ f^^^ """ * 

unb y toirflic^ annehmen, unb bacau^ x" beftimmen» 
@eto6l^n({(^ n>ecben aber noc^ gemijfe anbere S3ebin^ 
gungen, meiere ftc^ nicbt fo recbt burc^ ©(eicbungen bar^ 
^Qen (äffen/ ^injugefugt/ n>oburc^ bie @ac^e um t>ie(e< 
fcftioietfget »irb, 9Bie j. 85. wenn geforbert wirb, ba§ 
X, x\ x'\ 2Cv lauter ganie S^^f^n fepn fotten, unb wenn 
no(^ äberbiej «erlangt mirb; \><i% fte atte pofttio fepn fo(^ 
len/ lt. f. to* ^oxi fann in biefem Satte immer annel^men^ 
}i^% \At goefficienten h, a, a!, a" , «'", 2c., lauter ganje 
Sohlen fepen; benn im entgegengefegten gatte fann man 
bie S3r&(^e burcf^ bie 9)tu(tip(ifation mit einem ^aftor n^eg^ 
fcfKiffen- 

IDie @(ei(^ung ax+a'x^=zi tarn, mm ti 5ur S3e^ 
bingung gemacht toirb/ baj^ x m^ x' ganje 3a^(en fepn 
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foUen, mtn>cbct auf W in ben meiftcn Sc^cb&c^erir t>orgc^ 
ttacjene SDcifC/ ober a\x6> mit |)&(fe bec. fontinuirtic^en 
tOtict^e mtfgel&fi werben. Saö (entere S3erfa^en berul^et 
auf ben e&|en VI. VU. @. 113, unb ift um t>{e(e« Id($^ 
ter ä(4 jene^. |)at mmt auf irgenb eine föetfe xzsip, 
^:^q gefunbeu/ fo baS ap+a*q=ii, fo famt man im' 
ÄÜgemeinen x=ip+a'n, afzsq-^an fe|en, unb ^et^ 
auf fAr n jebe beliebige gange; pofitibie ober ntiaüte, 3^ 
annel^en. 

SDfe ®(ei(^ung ax+<iV=Ä: gtebt dttbann xssÄp 
•l-ii'n, x'=kq^an. 2)ie ©leic^ung ax+afx'+ti'x" 
+a"'xr+ic.=k giebt ba^er « = (Ä— «"jr"— a"'x"' 
— aCt) p + a'u > o:' = (Ä: — a V — a"'x"' — K.) q-^an, 

»0 nun ffir n, a;", x'", x"", jc., afle m6glic^e gdnje, 
pofitioe ober negattoe, ^a^ien angenommen toerben f6nnen. 
j&ie obigen m ©(eic^ungen mit M unbefannten @r&; 
gen |inb ba^er auf bie ©ieic^ung ax+a'x:=zl jurficfge^ 
ffi^rt, unb bi^fe ift immer m6glic^, wofern nic^t a unb a 
ein geme{nf4)aft(ic|)e$ !D}aa§ i)abm. Unter ben Soefftden^ 
ten a, a , a", a'" , 2c. mfijfen ficb/ mnn bie ©(eic^ung 
iMr+aV+ÄV+ 2c. =k m6glicb if^/ töenfgften« j»ri 
ffnben, »elc^e fdn gemeinfc^aftlic^e« ?Waa§ ^ben. 



1) SBefc^e 3a^lcn fafifen bur4>3 bioibirt i, unb burc^ 
6 bioibirt 2 ubdg? 

antw. 1, 22, 37, 52, 67, 82, u. f. tt>., iiber^ 
l^aupt aOe Sohlen t>on ber J^orm 15/i+7. 

2) SBdcbe 3a()(cn löjFen burc|) 8 bioibirt 5, unb bucc^ 
11 t>Mt>kt 4 übrig? 

«ntm, 37, 125, 213, 301, 389, u. f. m.. Aber.- 
l^aupt alle 3al^(en i>on ber gorm 88/1+37. 
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14 bMMct 8 amn Stefle? 

S(ntn>. 36, 162, 288, 414, 540, u« f. to., ibtttyivipt 
alle Soffen Don bec gorm i26n+36* 

4) Sine S9&uerfn bringt @fer ju Wtattte, me^r aK 
^tuibert, aber toeütger a($ 200. @te ifi unfc^töfftg, ob fie 
folc^e nac^ 9)tdnbefn ober S)uigenben Decfaufen foU, benn 
toi erften Satt bleiben i^v 4, im in>eiten gar 10 6ier &brig. 
aßie t>ie(e Siet tyit fie bemnac^? 

Slntm. 154. 

. 5) &n Snabe fpielt mit SRöfTen, beren go^I jwifc^en 
ein uhb t>iet^unbett f&ttt, unb toiH barau^ einige |)&uf(f^en 
machen. Segt er 13 in jebe^ ^äufc^en, fo bleiben if)m 9 
ftbrig; fegt er aber in \tM 17, fo bleiben if)m 14 öbrig. 
SSie Diele 9^äife ftnb e«? 
Xhtto. 269. 
©e^bren bie beiben (entern Aufgaben fo rec^t eigent^ 
({(^ ju ben unbejlimmten ? 

6) SBe((^e 3al^(en (äffen, burcb 3, 7 unb 10 btoibirt, 
nac^ ber fRei^e bie dtefte 2, 3 unb 9? 

STnttt). 59, 269, 479, 689, 899, u. f. »., fiberl^oupt 
atte Säulen t>on ber gorm 2107i+59, 

7) SBelc^e galten laffen burcb 6, 12 unb 15 biüibirt, 
mi^ ber fRei^e bie SRejie 1, 1, 10? 

antto. 25, 85, 145, 205, 265, u- f. tt>., fiberl^upt 
atte Zaf)Un t>on ber gorm 607i+25. 

8) SEBelc^^ S<^¥^^ f<^fr^«/ t)urc^ 5, 6, 7, 8 bit>ibirt, 
nadf ber fRei()e bie fRejie 3, 1, 0, 5? 

anttt). 133, 973, 1813, 2653, 3493, u. f. tt>., fiber^ 
l^upt atte Sa^ien Don ber gorm 84071-4-133. 

[17] 
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9) ®€((t>e3a^(enfa{ffnbut(^4, 6,19, 15 tMDirt, f«r 
bie erften brri ^af^lm ten 9lefk 3, uttt) f&c bie ^ime tett 
Stcfk 12. 

Stnttt). 147, 327, 507, 687, 867, tt.f«»*, ibctfyatspt 
alle Säulen Don ber gotm 180/1+147« 

10) 0m @eneral mürbe gefragt, toi$ ^att fein 9tegt^ 
tnent fep« (Sranttoortete: „SRan Kegimene, iai, beitiu^g 
gefagt, feine 2000 aRann. f^arf ifl; fann M^ jtoar 5, 6 ttnb 
7 SItann f)od) fteflen, o^ne ba§ mir einer übrig bleM; 
looUte ic^ es aber 11 unb 13 SRann ^oc^ (Letten, fo to&rbe 
i(^ im erflen gaUe 9 SRann ju Die(, unb im gn^iten 8 SRann 
}u't9enig ^aben/^ SSDie ftarf mar nun ba^ 9{egiment? 

8ntn>« 1890 aSann. 

11) Sin Hauptmann i^oOte fdne Sompagnie, bie )toi^ 
fc^en 100 unb 200aRann ^&(t, oufmorfc^iren (afen« t&#t 
er fte iu 2, 4, 8 unb 10 SRann aufmarfc^iren, fp bleibt 
ifyn jebe<ma( einer &brig. ?i§f er fie aber ju 6 ober 12 
^ann aufmarfc^iren, fo bleiben i^m itbtiml 5 äbrig* 
Sßie ftarf ift feine Kompagnie? 

^ntto. 161 SRanm 

12) @in glucfiic^er @pie(er ihf)tu feine gewonnenen 
iDufaten jmeimai hinter einanber, iai erftemal nact^ SDur^ 
fen t>on brei @tucfen, n>o if)m 2 übrig blieben, bai jmei^ 
temai nad^ SBurfen \)on ffinf@t&cfen, n>o i^m einer äbrig 
blieb. @r fegte |ic& hierauf oon Steuern jum (Spiele, wr? 
(or U6}i S)ucaten, unb ihf)lte t)\evauf bk öbrigen nac^ 7 
unb 11; ia blieben il^m jebe^mat 3 äbrtg. Sßfe Diele !&u^ 
caten l^atte er im erften @p{e(e gewonnen? 

Sintm. 86, ober 1241, ober 2396, u. f. »* 

13) Qi werben iwei ^(^^len bon foic&er 83ef(^affenl^eit 
gefuc^t, ba§, wenn man bie erfte mit 17 imb bie jweto 
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mit 26 mufripfidct, bat rrfte ^tobuf t um 7 gr6§er fe^ att 
bai itotiU. Sdti^ Sal^fen finb e<9 

, 8nno« 5 nnb 3, cbtt 31 mt 20, ober 67 uitb 37/ 



14) 3n ^in^in ®ie§^aufe tpurben {todetfef ftationen^ 
r&^re gegoffm. S3on bec erfien 9(rt tpiegt jebe 16 unb t>on 
bet stoefteit $(i;t 25 Sentner; unb bipcb f)at man }ur imU 
tm Art einen Sentner SHetall n)eniger gebraucht a($ }uc 
erfhm SDie t)ie(e fR6^ce t)on jebec S(ct moren ed? 

8ntn>« S3on ber erflen 11 unb t>on ber jmeiten 7/ ober 
t>on ber erften 8(rt 36 unb t>on ber in>efren 23^ u« f« m« 

15) 3n ®i^n Dertoufc^te ^m^^nb (Siebner gegen @ie5# 
}e^ner/ unb erl^ie(t noc^ jmei ®u(ben ober 120 ^eujer 
^erauö* r SBie i9ie(e (Siebner mt ®iebjel^ner n)urben gegen 
einanber tertaufcbt? 

S(nttt>« 22 gegen 2, ober 39 gegen 9, ober 56 gegen 
16/ u. f« to* 



16) 6$ foUen brei S<^t)Un Don einer folcben S3ef(baf^ 
fenl^ ^efunben toerbeu/ ba§/ wnn man bie erfte mit 7, 
bie itoeite mit 9; unb bie britte mit 11 mu(tip(ictrt / bai 
erfte ^robuft um 1 ((einer ali bai imiu, unb um 2 gr&^ 
§er oM bai britte fep* 9Be((be Sagten ftnb e«? 

antn>* 5/ 4/ 3; ober 104; 81/ 66; ober 203/ 158/ 
129/ n. i* t0* 

17) Sine 9(n}a^( SR&nner/ ®eiber unb Sinber machen 

iufammen eine £uf]^artie« @{n SRann Derje^t 19/ eine 

grau 10 unb ein $inb 8 @t. S)ie 3R&nner t)abm in^ge^: 

fammt 7 0r* mel^r ali bie äDeiber unb 15 @r« me^r aK 

bie ftinber t>erael^rt. SS)ie t>ie(e 9lt&nner/ SBeiber unb ^im 

ber toaren eö? 

[17 ♦] 
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Hntto. 13 SWiitnet, 24 SBribet unb 29 Stnbec; ober 
53 Winner, 100 SBBefber iinb 124 »inber; u- f* »• 

18) SRdn foO 142 in )n>e{ fofc^e ifyeiU {eilegen, ba§ 
bec eine burc^ 9; bet anbere burc^ 14 tl^eifbar fe^. ®t(($e 
il^e«e finb e«? ' 

anttt), 72 unb 70* 

19) Wtati fott 1591 in in>ei folc^e Zf^U )et(egen/ ba§ 
ber eine burc^ 23/ bec anbere burc^ 34 teilbar fe^. ®e((^e 
sr^eile jinb e«? 

9lntto* 1081 unb 510/ ober 299 unb 1292« 

20) 3n »elc^e j»ei J^dle mu§ man bie 3a^I 4890 
ietffegen; mnn ber erfte ill^eU burc^ 37 bioibirt t>en Steft 
3/ unb ber {t^eite bur(^54 bioibirt benStefl 6 (äffen foU? 

nmto. 3n 780 mt> 4110, ober in 2778 unb 2112, 
ober in 4776 unb 114. 

21) @ine @efeUfc{>aft oon aR&nnern unb SSeibem fyit 
}ufammen 36 Zf)k. 12 @r* oerje^rt @in SRann bejal^it 
19 unb eine grau 13 @r. SBie oieie SR&nner unb SSBeiber 
toaren eö? 

3(ntn)* 3 unb 63, ober 16 unb 44, ober 29 unb 25, 
ober 42 unb 6« 

22) (Sin Kaufmann fauft ^ferbe unb Oc^fen, gufam^ 
mn für 1770 itj^ir., unb bejahrt fir tin ^ferb 31 2l^lr., 
ffir einen Oc^fen aber 21 mv. SBie oiele ^ferbe unb Oc^^' 
fen f)at er gefauft? 

Stnt». 9 unb 71, ober 30 unb 40, ober 51 unb 9. 

23) 3emanb fauft 124 ©tucf SBie^, nimlic^ ©(^»eine, 
Siegen unb ®4)afe ffir 400 Sl^r- «in ©c^»ein f ojlet 4^, 
eine Biege 3|, unb ein ©c^af 1^ Zf)k. SBie oiel ©tficf 
t>on jeber ©attung finb e«? 

»ntto. 17, 99, 8; ober 40, 60,24; ober ^, 21, 40, 
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^) SKdtt foU 30 tn brei $^lt jerlesen, bic fo be^ 
fc^affen finb, ba§, totnn man (en erften !t^eil mit 1, 
ben jmeften mit 19, unb ten brieten mit 38 muftipficirt/ 
W Summe tiefet btei ^robufte 745 fep. SEDefc^e $()eUe 
ftnb eö? 

3(ntto. 6, 11, 13. 

25) SRan foU 100 in brei 3j^ei(e Don fo(c^et S3ef(^f^ 
fen^eit }er(egen, td§/ toenn man ten erften ll()et( mit 17/ 
ben }meiten mit 11/ ben britten mit 3 muttipticitt/ m\> 
l^ierauf bie ttei ^totufte abbict/ bie ®umme 880 fe9. 
Sßetc^e !t^i(e finb e«? 

3(ntw. 2/69/29; ober 6/ 62/ 32; ober 10/ 55/ 35; 
u* f. xo., in aUem 10 Derfc^iebene %iät. 

26) ^an fuc^t btei iani^ "^a^tn Don fofc^er S3efc^af$ 
fenl^eit/ ba§/ n)et)n bie erfle mit 5/ bie }n>eite mit 13/ unb 
bie btitte mit 16 muMpticirt xo\x\>, bie (Summe bet $ro^ 
bufte 997 fep; toenn aber bie erfte mit 11/ bie smeite mit 
20/ unb bie btitte mit 37 mu(tip(icirt xovci>, bie ®umme 
bet ^tobufte 1866 fep. SBelc^e 3al^Ien ftnb eö? 

«nt»- 16/ 29/ 30. 

27) @ine S3&uetin ()at ®&nfe/ ^ti)ntt, (SnX^n m^ 
Jaubett/ jufammen 76 ©tficf/ t)ecfauft/ eine ®ani ffir 20/ 
ün t>«^n ffit 10^/ eine @nte föc 1, unb eine Saube für 
4 et*/ unb in^efammt 29 !l()(r* 11 @r. barauö ge(6fl. 
Sßie t)ie( ©t&d l[)at fie Don jeber ©attung? 

SCntto. 2 @&nfe/ 46 ^hi^mt, 24 @nten unb 4 Sau^ 
ben, ober 10 ©dnfe/ 30 ^ö^net/ 16 Snten unb 20 %av^ 
bzn\ u« f. xo. 

28) Z)tei§ig ^etfoneu/ SR&nner/ SBeibet unb Stinbet/ 
Detjel^ren jufammen 58 !l^(t%; ein ^am bejal^U 3 $^(r* 
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12 (»V., eine %tan 1 it^U. 9 &t. mt> ein «inb 6 @v. 
SSie t>ie( ^&nnec/ SBei&et unb Sinbet maten e«? 
Vntto. 10 ^hnntv, 16 SBeiber unb 4 ftinber« 

29) 9i werben }toei S^f)Un gefacht , beten Summe 
unb ^robuft 8lei4> ijl* SBBeI4>e Söl^ien (inb eö? 

8(ntn>« SSejeic^nen o: unb y bie beiben gefachten 3a^^ 

len, fo ifi o: »iüffi^riic^ unb jr=-£_. 

30) (Si merben }tt)ei 3<^&(en gefuc^t, beten Summe 
pc& iu i^tem ^robuf te toie m }u n bereite« SEDefc&e 3a^ 
len pttb e«? 

^ntm. S3e)eic(nten x unb y bie beiben gefuc^ten 3a^^ 

len, fo iji o: »iüf u^riic^ unb j = '"^ 



mx — II* 



31) Sj tDetben an^ri ganje 3al^(en gefuc^t, beten 
Summe unb $tobuft jufammen genommen 139 bett&gt 
SBelc^e gal^fen jinb eö? 

«ntm. 1 unb 69, 3 unb 34, 4 unb 27, 6 unb 19, 
9 unb 13. 

32) @ö »etben att)ei ganje 3al^Ien t)ef langt, beten 
^tobuft i^ten boppelten Untetfcbieb um 100 ubetttifft. 
fi^elcbe 3a^(en ftnb e«? 

STnttü. 10 unb 10, 14 unb 8, 22 unb 6, 30 unb 5, 
46 unb 4, 94 unb 3* 

33) ®je aetlegt mön icn 85tuc^ %rf i« Jtt>ei anbete 
S5tuc^e, beten 3tennet 7 unb 11 (inb? 

antto. 3n \ unbff ; obet in V unb||, obet in V" «nb ^. 

34) @ö tt>etben jtt)ei 3^^'^ gefuc^t, beten Quabtate, 
tt>enn (te abbitt »etben, »iebet eine öuabtatjal^l geben» 
SBBie »etben biefe 3al^len gefunben? 

Sintm* mm p unb g jtoei toiUf&^rik^e 3a^en be^ 
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jeic^nen, fo i^ bie eine wn beneefu(Wen3<»6f^«=p'— 7* 
unb bie anbere=2p7; j. S9« 3 unb 4, 6 uiib.8; 5 ulrib 
±2, u. f* tt>. 

35) (Si mbim a mi c ein ^aar Stationalja^fen 6e^ 
{deinen: toH6)e fRationatiaf)Un f&nnen fuc o: unb y an^ 
genommen twrben, »enn biegormel a'^x^.+cy^ ein toü^ 
fommne« Suabrat fepn foll? 

f(ntn>* x^scn* — m^, y = 2amn; benn e* ift ^ 

un^ n tbnatn nun tmUft^cIicbe 9{ationa{ja^(en imgenom^ 
men xovcUn, mnn a unb c beftimmt ftnb^ unb et merbe« 
fic^ dtbann bataui bie SSBertl^ Don x unb j ettgeben* 

36) S)e((^en Sßertl^ f ann man bet unbeftimmten ®r6§e 
X beilegen, menn bie gotmet a*x* + c tin t)ottfommne< 
Ouabrat f^erben fo((3 
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37) SBenn a^ &, c, bcei dtationafjd^fen bejeicbnen: 
toelcbe 9tationd()a^(en f&nnen fät x unb y angenommen 
merben/ bamit bie gocmet a'^x^+bxy+cy^ ein Dott^ 
fommnet Üuabrat merbe? 

8(nt»» xz=zm}^cn}, y=bn^—2amn; benn, e< 
ifl a» (m* — c/i»)* + 6 (m* — cn*) (bn^ — 2am7i) + 
c(6n* — 2tfmn)' ==(am* — fez/m+ac/i*)'» 

38) ffielcber Sffiectl^ fann f fir o; angenommen »erben, 
»enn biegormet a^x^ + bx'+c ein Quobrat »erben foU? 

8Cnt».a:= ^^,^^^ ; Denn eö .|i «t fe»'-2am» ) 

j^/ m^ — cn* \ / am* —imn+ acra' \ * 



964 

39) SDelc^m SEDettl^ tarn man bem x geben; um bie 
gotmel aa;'+ba:+c* ju einem DoUfommnen Chtabtate 
}u machen? 

SCnttt)* jc==-— 5— — ^; benn e« ffr äC — ^ — —5-) 

40) @« fep a:=iv einSSettl^ bej x, f&r meieren bie 
^tme( aa;' + ix + c ein t>oUfommne< iDuabrat toirb: 
tpie l^at man e^ anjufangen/ um noc^ mehrere folc^e Vkt^ 
tl^e }u finben? 

8Cntn>. a»an fubjMtuire iv+py föt x in bec gegeben 
nen gormel; fo toicb ftc^ biefelbe in eine anbete t>on ber 
gocmj^'+g^X+Ä* Dectpanbeln* ©iefegocmel twrt ein 

Doüfommne« Öuabrat, wenn y= ^ ^~/>,^ Ö^^^ 
tt)itb, alfo bie gegebene gormel felbft; n)enn a:=:(v + 

41)S5orau69efegt,biegorme(aa:'+6jcy+0'* toff^pcb 
in jtt>ei rationale gaf toten mx-^ny, m'x+n'y jecfSHen, 

ba^ alfo b^—4ac ein t)ollfommnee Öuabrat fep: welche 

gal^len mfijfen för o:, y angenommen »erben, loenn bie gor^ 

mel ax^+bxy+cy^ ein t)oUfommneö Öuabrat »erben foH? 

Sfnttt)» a:=7ip'— .ö'p', y^zm'q^-^mp^; benn alfc 
bann ifi mx + ny^=z (m'n — mn'^q^ unb m*x + n'y=i 
Qnn — mn')p^, alfo öx' + 6a:j + cy* = (mx + ny) 
(jnx+n'y^ = (pin-^inri^lp^q^. 

42) SBie Wirb bie ©leic^ung o:*— ^y'=:l aufge^^ 
(6|i, tt>enn ^, außer einer Öuabratja^I, jebe anbere belie:: 
bige pojitit>e 3al^l bejeic^net, unb e6 gur SSebingung ge^ 
maöft tt>irb, ba§ x unb y ganje 3a()len fepn follen? 
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S(ntn>* 2)ie Huftöfung (iefer toic^tigen $(ufga6e ift i« 
Den ®&$en 3 unb4 ®elte 119 ent^tm. 2){eSS)ett^e Dott 
orunb j finb nic^t^ anbei: j ali bet^&l^Iei: unb S^enner bej 
bafelb^ angegebenen SR&l^eningdn>ettl^e«* 3* S3« für ^=106; 

ifk a:=4005, y=389; fftc ^=124, ifi a:=4620799, 
y=414960; föc ^=133, ifi ar=2588599, >=224460« 

S)te ^iet angegebenen finb äbrigenö bie fleinflen 3^()(^n/ 
toelc^e ftc^ finben (äffen* S)iefeö S3erfa^ren ift juecft Don 
Sagtange geleiert n)otben ; e$ füllet {mmet fic^ec }um 
Smecfe; unb ifl n>eit (eichtet al€ t>ai t)on ^eU; ml^ei 
Suler giebt 

43) SEBenn xz=:m, y=n bef annte Slöert^e t)on x unb y 
in ganaen ^affi^ jmb, »elcbe bie ©leicbung x*— .dfy*=l 
auf(6fen; motin .^ eine ganje ^a[){ i{t: n)ie {äffen fid^ bar^ 
avA no(^ anbere SDert^e Don x unb y in ganjen ^ai)kn 
finben, n)e(ct)e biefe ®(eict)ung auf{6fen? 

_ (m + ni/'^)P — (m — yilX^)^ 

Ibit 3iTationa(it&t f&Ut burc^ bie Sntmidelung weg. 
gfir p=0 ffi xzzzi, y=o 
gftr p=l ifl x^^m, yz=:n, »elcbe« bie fc^on befann? 
ten ®ettl^e finb* 

gfir p=2 ifix=: m*+^n^ j=2m7i* 

gär p=3 ifix=m»+3^mn% y=3?ii'/i+^7i». 

gfic p=4 ifix=m*+6^m*n*+.4*nV y=4m'FH- 

u* r tt>. 

Söie fann bie Stufgabe, bie gocmeI/x*+g^xj+iy^ 
ju einem £luabtate )u machen , (n^enn fo txxoai hUts 
()au)>t mbglic^ ifi,) auf bie Aufgabe, bie ®(eict)ung 
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^ jc'— ^7* = 1 in gangen Saf)im öufjulifen, jurficfge^ 
ffi^tt »erben? 

44) (So foUen trei S^b^^^ ^on ^^"^ f<>(<(^ SSefc^^ 
fen^eit gefunben toctitn, bof fotoc^( ik Summe aUet, 
M aucb bie @umme bon jtpei unb gtod berfefbett efiie 
DoUfommne £luabrat}al^( fep. SBetcbe 3<t^(^ rnftgen ble< 
too^i fepn? 

$(ntm. 41, 80, 320; ober 22, 42^ 68^; mtb tmenb^ 
Ii(^ biele anbete» 

45) 9Ran foU gmei 3<)5(^ t>on einer fo((ben 3$ef(&af^ 
fen()eir ftnben, ba§ bie 2)ifFerenj biefer 3^&(^ ^^t ^Diffe; 
ren} i^rer Suben gleicb fep. SSßaJ för bergfeic^en 3a^(en 
(äffen ficb tpo^l angeben? 

«nt». I unb f , Ä unb Ä, jf, unb ^V «nb um 
enblic^ t>{e(e dnbere* 

46) S9Be(cbe fKefte f ann eine duabratjal^I übrig loffen, 
tpenn fie burc^ bie 3^&(^ 2/ 3, 4, 5, 6, u. f* tt)* bftibirt 
»icb? 

3(ntn>. Sär 2, 3 unb 4 bie SKefteO, 1; f&r 5 bie 
fRefie 0, 1, 4; ffir 6 bie9ie|te 0, 1, 3, 4; für 7 bie Slefte 

0, 1, 2; 4; fiir 8 bie fRefte 0, 1, 4; ffir 9 bie IRejie 0, 

1, 4, 7; für 10 bie tiefte 0, 1, 4, 5, 6, 9; u- f- ». 

. Sann bie ^ormei 3a:» +2 n)ol^( jemals ein toüf 
fommne^ Ctuabrat merben, tvenn ffir x ganje 3<K^(^n 
angenommen wecben ? Sann bie §ocme( 14 a:» +3 tpo^l 
ein folcb^ö »erben? 

47) SBelcbe SKefte fann eine Subifga^I geben, noenn fte 
bie gal^Ien 7, 8, 9 bioibict »irb? 

«nttt>. g&r 7 bie 9iefte 0, 1, 6; für 8 bie fRejie 0, 
1, 3, 5, 7; för 9 bie 9lefte 0, 1, 8. 

Sbnnen t0of)l bie Sormeto 8a:» + 6/ 18^ -^ 7 iemald 
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t>o((fommne 6u6en merken / toenn f&t x gati}e 3al^m 
angenommen n)e(;ben? 

48) SBie ftnbet man a»ei Söffen, We fo befc^öjfeh 
(falb, ba§ bie @umme il^ret Üuabcate ein ^tobuft Don 
it9ff gaf toten fe^/ beten jebet n){ebet eine @umme ton 
in>ei Üuabtaten ifl? 

Sfntto. £)ie ana(9tif4)e @(ei4)und 

beantmottet biefe Stage, tootin a(fo f&t m, n, m\ n\ aUe 
mögliche ganje obet ge6to($ene ^(AjUvx angenommen toet^ 
ben f6nnem 

49) SBie ^nbet man t>iet Cluabtate i)on folc^et 9u 
fcftaffen^eit, ba§ i^te ®umme ein ^tobuf t jtoeiet gaf toten 
fep/ beten einet eine ®umme bteiet Ouabtate^ bet anbete 
eine @umme gweiet Üuabtate ifl? 

Vntn>* X)ie anat^tifc^e @(ei4)ung 

imni + nn')' + (m/t' — nniy ^(pniy + (pjiy = 
(m^+»*+p*)(m'* + n'*) 

etf&ttt bie Sotbetung. 

50) SSMe ftnbet man Diet Ünabtate^ bie fo befc^affen 
fmb, ba§ i^re Summe in jmei gaf toten jetfegt n)etben 
finne, beten jebet eine ®umme bteier £luabtate ij^? 

• 9(ntn>. S)ie anal^tifcbe @{eic^ung 

(mw'+nn'+pp')' +(mn''^nm'y +(mp'^pm'y + 

giiftt bie S3eanttoottung biefet gtage* 

51) fiBie taffen (ic^ t)iet Öuabrate finben, fo, ia% i^te 
Gmmne ouö jmei gaf toten jufammengefe^t fep, beten jebet 
toieber eine @ttmme t)t>n Diet Üuabtaten ift? 

fbKtto. S)ie anai^tifcbe @(eicbung 
(miii'+ntf +pp'+77')* + (jnn' — nm! +pg' — qp'y 
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+(mp'—pm'+qn!—nqy +(np''-~pn'+mq'— qm'y 
=(m^+n^+p^ + q^)Cm'^+n'^+p'*+q'^') 

Qkbt Me S3eantmottung. 

52) 99e(c^e SDett^e tann man Un unfrefHmmtm @t^ 
gen X, y, beilegen, mnn bie Sonnet x^+Ay^ ein ^ro^ 
tntt imin gaftoten t>on bet n&m(ic^en %ctm »erben foll? 

änt»* x=mm'+jiTm', yz=zmn!—nw!\ benn e«ifl 

53) g« fepen a, a', a", Jc, bieSlefle ber Sä^I^« -^/ 
^', -4", jc, burcb eine 3al^t ä biüibirt, fo f6nnen tiefe 
Söl^Ien burc^ biegocmen nk+a, ii!k+al, n^kn-a", jc., 
bötgeftettt werben, unb ber fRtft be« ^robufte« AAA' k. 
ift fo(g(i(^ berfe(be, cXi ber be^ |)robufte$ add' ac. ®ie 
(&§t iic^ nun l^ierau^ in ber Sürje ber 9teft einer ^1^ 
^otenj angeben, toenn fie burc^ eine 3al^( biDibirt tDirbl 

3(nttt>« SRan jerlege bie gegebene $oten} in niebrigere 
unb fucbe Don biefen bie SKefte; ^cA ^robuft biefer SRefle 
burc^ k biioibirt, giebt atöbann \>zx{ gefuc^ten 9{eft Sffan 
fann fo Don ber in)eiten anfangen unb nac^. unb nacb 
jur ioierten/ achten, u» f» »♦ ^otenj fortfc()reiten* 3» 85. ber 
3left Don 543'*^ burc|) 257 biDibirt, ober, welche« ba« 
9tamli4)e ift, ber fRejl t)on 29^^% i|i=57. 



„^i fep p irgenb eine ^rirnjaf)!, unb A eine onbece^ 

,;nic^t burc^ p tl^eilbare, "^ck^Xx fo n)irb bie ^otenj 

^p-*, burcbp biioibirt, immer 1 jum SRejl toffen." 

SBie (dßt fic^ biefer in ber '^cS^XixAt^it äugerß toic^^ 

tige 0ag erweif en? 



54) SBenn p eine ^rimja^l unb m irgenb eine fe^c 
dt^oge 3a^( ift; wie (igt fic^ cX^cm, mit |)&(fe.biefe< 
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ealiti, bet 9left einer ^otenj A*^ noc^ fÄrjet, a(« in bet 
wrigen Stufgabe, finben? 

?tnttt>* @« gebe m bucc^ p — 1 btoibirt ben JRefi r, fo 
ijl bec 9leji t)on A"" berfelbe aW bec t)on A% unb r<p— l, 

55) 3n einem ,§efte bec SBerKnifc&en SWonattfc^nft 
fanb ic^ einft einige 9tuff&$e aber Ue ungel^eure @t*&§e bet 
3ö^I, tt)el*e burc^ bie boppefte fJotenj 99 ^ =9« » ^ * » « t e 9 j,^ ^^ 
gefteUt t^irb« @ä tourbe ba fo manäfti bariibet gefagt; 
unb »icflicb Äberfieigt biefe 3ö^I an ©ciße bei tpeitem 
aUe«/ n>a$ bie tö()nfte ^^antape ju erreichen vermag/ benn 
fie tpirb/ nac^ meinet Stecbnun^, mit nic^t menigec ali 
369693100 3iffern gefc^rieben; n>ie ficb (eicbt burc^ iogo^ 
titl^men finben (igt SBaö mag benn nun qUt n)o^( biefe 
unöel[)eure 3al$I föcSRefie laffen, n>enn man pe burc^ bie 
Vdmja^Ien 11, 13, 17, 19 bit>ibirt? 

■ anttü. gfic 11 ben 9left 5, föc 13 ben 9Jefl 3, för 
17 ben fRefi 9, unb ffiir 19 ben 9lejl 16. 

56) SEBelc^en fReft ligt bie ^otenj ^4^^ bur4> p bit)i^ 
btrt, toennp eine $rim)a()( unb A burcb p nic^t t^ei(bar ifl? 

• 8fnt»* @ntn)eber+l ober— 1, alfo entwebec 1 ober, 
P-1. 

57) SBenn p eine ^cimjal^I ijl, unb a, h, c, d t, 

u, ganje pofttiDe ober negatiioe 3a^(en ftnb, n>ie t)ie(e ganje 
®ertl^e be^^ {toifcben unb p giebt eö |)6ct)ftend, n)e(cbe 
bie gormel aos^ + 60:»'-* + co:^-* + dx"^-^ + •••••• 

+ti;+z< burc^ p t^ei(bar mact^en I6nnen? 

3(ntn>» |)&c^fienö m, n)of ern nic^t ettt>a alle Soeffiden:: 
ten a, &, c, ••• II, jugleic^ burc^ p t^eilbar finb, in n)e(^ 
(^ gaOe jeber S8ertl[^ t)on x ^n @en&ge t()ut SBarum % 

SBie (äffen ftc^ auj ben smifc^en unb p fattenben 



Vittti^ M X , tocfc^e jene Sotmcf ttirc^ p tl^eU6at 

mac^eti; aOe anbete SDert^e; wefct^e ebenfaO« tiefe il^igetu 

fc^öft befi^en^ tutcf) eine begtänite Knja^I Don gocmen 

barfteOen ? 

58) SBenn für o:, j; nur gan}e 9tationa(idl^(en ange^ 

nommen toerben b&cfen, fann bie gotoiel ax^ + Ixy 

+ cy'/ »Dtin a,h, c, gegebene 3ö()i^ P«b/ nlc^t febe 

ganje 3<^&I i'^'^^ Unterfc^ieb barftetten^ fonbem nur eine 

gen>iffe Siaffe Don ganjen ^oX)\m, mefcbe {t(t> biefet gönn 

onfcbmiegen« SBie (&§t (icb nun aber eine folcbe %ttmt\ 

in eine anbere a'x'^+Vx'y'+dy^ Denoonbebt, »elcbe 

bie Sigenfcbaft beft^t; ba§ {ie oKe Säulen batfttüt, toe(<te 

butc^ fene batgefteOt »werben f6nnen/ unb traigefel^tt/ ta% 

aiit S^^^^f ^^(^^ ^i^f^ begreift; aucb Don jener begriffen 

loerben? 

Stntto. 9Rdn ne^me jn^ei ganje ^a^Un m,n, nac^ 
S3e{ieben; n^elcbe aber fein gemeinfcbaftüc^ej SOtaag ^ben 
b&rfen; beftimme hierauf ein $aar anbere wl, ri, noeicb^ 
bie unbeftimmte ©leic^ung mn'— nm' = ±l aufI6fen, 
bergleicben eö^ mie man toei§; unenblic^ oieie giebt; fe^e 
hierauf x=:mx'+ny, yz=.rn!x*^Ti!y, unb fubfiituice 
tiefe 8Bert()e in ber gormel ax^ + hxy + cy'^ , fo toirb 
ftcb biefe in eine anbere a'x'^ + Vx'y+dy'^ oertoanbeln, 
n)e(cbe bie verlangte @igenfc^aft befi^t* 

3Wecftt)firbig ift ti, io% immer &• — 4ac = 6'* 
—iad fepn »irb. — SBarum? — 5Wan pflegt bie 0r6§e 
{»^— 4acbieä3eftimmmenbe }u nennen^ rneif t>on i()r 
bie Statur ber gormel abl^&ngt (Sie i^ au<t 3ug(ei(b 
biejenige @r6§e/ toelcbe burcb il^r SSorjeicben erfennen 
I6§t, ob bie gormel Är' + Äxj+cy* in jtoei reelle 
gaftoren hx-^-ly, Ä'x+fj jerlegbar \% ober ni4^t. 
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S)ie t>iopf)antiiöfen 3(ufga6en * ge^6ren )u bemjenigen 

fc&6nen unb mterefTantett !^l^ei( bet reinen STritl^metif/ wo 

bie ^(if)lm nid)t in «g)infic^t auf i^re aOgemeinen SBeiieJ^ungen^ 

toetc^e il^nen at^ ®r6§en {ufornmen^ fonbern in ^injtc^t 

> auf bie befonbern (Sigenfcbaf ten / moburc() fie {icb t>on m^ 

■ anber untecfc^eiben ^ betrachtet tverben. äDer ftcb baruber 

t>oUftanbig )u belehren m&nfcbt, tt>irb bie legten Sapitel in 

. @u(erd 8((gebra/ bie Theorie des nombres t>on 

I Segenbre/ unb bie Disquisitiones arithmeticae 

Don @au§ lefen. 

S3ei bem 2efen ber beiben angef&l^rten Sßerfe t>on 

; @au§ unb 2egenbre mac^e icb befonberö auf einen @a| 

' aufmerffani; ber unter bemSRamen bej ®a|ed ber fRt^ 

ciprocit&t befannt ift/ t>on noelcbem ®au§; au§er bem 

Senoeife, n^efcber ficb in feinem $S)erfe ftnbet, auc^ no((» 

: einen anbern einfachem gegeben f)at, im Segenbre in bie 

' {Weite Auflage feinet SDerfe^ aufgenommen l^at« Ob er 

^d) noc^ irgenbwo anberö beftnbet; ift mir nicbt befannt 

morben. @r lautet wie fo(gt: 

Sßenn p unb q irgenb jwei ^rimja^Ien finb, fo ift ber 

9lefl Don 9"r^urcbp bit>ibirt berfelbe, ali ber t>on p » 
burc^ q bioibirt, nämlicb beibe-i-1, ober beibe — 1, 
toenn bie ^rimja^fen p, q, nicbt jugleicb oon ber gortn 
4n+3 ftnb* (Sinb fte hingegen beibe oon ber gorm 
4ii+3^ fo {tnb bie Stefte einanber entgegengefegt; 
ber eine iji nimlic^ + 1, wenn ber anbere — 1 i% 
unb umgefe()rt« 

SDie 58fte Slufgabe ift bie ©runbfage einer fel^r auöge^ 
be^nten Sl^eorie ber trinomifcben gaftoreu/ worüber ficb 
in ben beiben obigen Sl^erfen fel^r S3ie(e$; unb mitunter 
auc6 füt^xti ftnbet. 



■ 
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XX. Jlttfgabni, Hie ^vo%xtmdnm tttift txjgatxtttn 

3aJ)lni betreffend. 

1) (Sin |)err miet^et einen S3etienten mi berfpric^t 
il^m an Jo^n ffit t>ai ecfie 3a^c nut 30 3tl^ft*, ffir jebe« 
fofgente 3dl^r aber immet 4^!ll^(i:* mel[)t ali f&t ba«t>ot^ 
l^etgel^enbe. Sffile t)iel »irb bec SBebiente bo« 17te J^^t 
nac^ bem Hntcitte feinet £)ienfle«/ unb toie t)ie( f&r atte 
17 3ö^ce fibecl^aupt ecl)a(ten? 

Stnttt). 102 Jl^fr. unb 1122 Jl^Ir. 

2) SEDenn jemonb ^eute 2 !l(){t. auögiebt/ unb feine 
3(uögaben t&gfic^ um 4^ Q^t. ioetmel^rt: toU t)ie( loetben 
feine $(u^gaben ben ißtmZaQ, ben l^eutigen fAt ben erften 
gerechnet/ betragen? Unb n>iet)ie( tpirb er in ben 16 fragen 
Oberhaupt ausgeben? 

Srnttt)- 4 Zf^lt. 19^ 0rv unb 54 ^t. 12 @r. 

3) @inen S3runnen Don 30 guf $iefe ju graben, jap 
man ffir ben erften gu§ 17 @r. unb für jeben fotgenben 
gu§ immer 2 ^f. me^r afö für ben t)orl^erge(>enben. SBie 
t)ie( )al^(tman ffir ben (elften? Unb n>iet)iel ffir benganjen 
SBrunnen? 

SInttt). 21 @r. 10 ^f., unb 24 J^Ir. 6 @r- 6 «Pf- 

4) Sffienn 3500 Sl^Ir. ju 4 ^rocent auf Sinfen gege^^ 
ben »erben, unb jebeö 3al^r 300 J^lr. Capital angelegt 
toiv\Tf tt)ie Diel betragen alöbann bie ginfen t)on 24 3a^ren 
beö urfprfinglicben gapitalö unb ber ji^rli(t> IS)inaugeffigten 
300 Sl)lr.? 

3lnttt>. 6672 Jl^lr. 

5) @in SKeifenber, ber in 19 Sagen an feinem S5efHm^ 
mungöorte ju fepn »finfc^t, befc()leunigt feine SReife fo 
fel^r, t>a^ er jeben Sag eine SSiertelmeile me^r mac&t, att 
ben t>or^erge^enben. SEBenn er nun ben le^tm Jag 14{ 
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aReilm {ucAcf gelegt: tPie t>ie(e aRei(en machte er ien erften 
Jag? Unb »le t>iele äReilen betcagf feine ganje Olelfe? 
»ntm. 10 a^etten unb 232| SReilen. 

. 6) SBfe grog ijl We 2)lfferenj einer öcit()metifc^en ^ro. 
greffton Don 22 ©(iebern/ teren erM ®(i^b 1 unb (e^te^ 

Üntto* -f* 

7) flni tok t>ie(en @(iebern beftel^et eine atit^mettfc^e 
^togceflion, fcecen 2)ijfecenj 3, er|ie« ©fieb 5, unb legtet 
.@(ieb 302 ift? 

«ntto. «u« 100 ©(iebetn. 

8) 3^^"^^/ ^^ nac^ feinem ©efjalte gefwgt »urbe^ 
anttpotrete : ,/3egt l^abe fc^ 550 J^fr. ; beim Antritte mei^ 
ne^ 3(mted hingegen f)atu i^ nic^t me^r a(ö iOO$f)k., 
erhielt ober, meine« {5(ei§e« »egen, jebeö ^af)v eine 3u^ 
(dge Don 30!{l^(i:/' SDie (ange ift biefer !!)Iann fcbon im 
«mte? 

8lnt». 16 3a^ce- 

9) Sin ©c^uJbner tt)icb mit feinem ®(aubiger einig, 
feine ®c^u(b t>on 12950 ^^k. , n>e(cbe auf einmaf ju be^^ 
ja^feti er fic^ au§er (Stanb fielet, in monatfic()en i^erminen 
abjtitragen, unb jtt)ar \>tx^ ecften SKonat 600 !JI^(r., je^ 
ben folgenben SRonot ober progrefftoe 50 ijl^lr. me^r* 3" 
«>fe tiefen SRonöten tpirb er feine ganje ®cbu(b abgetrö^ 
gen l[)öben? Unb »ie tief ^(xi er ben (elften SWonöt ju ent^ 
richten? 

STnt»* 3n 14 2Ronaten unb 1250 !JI)lr- 

10) 2)lc ^^9|iif (e^ct, t><J§ jebec Ä6cpfr, tec im Juft« 
leeren SRaum fittt, in liec etjien (Sefunbe feine« gaUen« 
einen iRanm wn unaefd^c 15| 8u§ l)uc4>(it>ft, in jebec 

[18] 



folgenben @efunbe aber immer 31 1 gu§ mel^r ali in bec 
}una(^{l Dot^ergel^nben. Siknti nun ein ^6tpcr 20 @e^ 
funben gefallen ift; n>te t)ie( gug mitb et in ber legten 
Sefunbe juräctiegen? Unb n>ie t)ie( in ber ganjen.Seit? 
Sntm. 609| Su6 unb 6250 Su§« 

11) SSBie (ange mug hingegen, 6ei ben in ber t>ortgen 
$(ufgab^ angegebenen S3efMmmungen/ ein $6rt>er faQeu; 
um einen fKaum Don 4000 §u§ jurftcf )u legen ? 

fintto. 16 (Sefunben. 

12) 3f(ö in einer ©efeUfc^aft t>on l^uöKc^er Oefonomie 
bie 9tebe n>ar; fagte jemanb: „^^ f)abe in biefem 3a^re 
78$l^(r. erfpart/ aucb mir äber^aupt fc^n ein Serm^en 
t^on 1350 2f)U* gefammeit/ unb }mar baburc^^ ba^ icb/ feit 
bem Antritte meinet £)ien{te$ biä je^t^ aü^ 3a^r 2 S^r. 
me^r Don meinem @e^a(te jur&cfiegte/^ ®ie fange ift e^ 
^er, ba§ biefer SWann feinen ©ienfi erl^ieft? Unb n>ie t>ief 
l^atte er baö erfte ^af)V erfpart? 

ant». 25 3a^re unb 30 ^Iv. 

13) jemanb mürbe ton feinem SRicbter ju einer &clb^ 
ftrafe i>on 8(K) ij^fr. t>erurtl^ei(t, loeicbe in Terminen abge? 
tragen werben foü, unb jmar ben erften Termin 20 Jl^fr., 
in jebem folgenben Uermine aber immer etn>a^ Unt^erinber^^ 
liebet mel^r a(ö in bem t)or^ergel^enben Termine, fo ba§ 
in bem legten Termine 80 2()fr* ju entricbten ftnb» 3" 
wie t>ie(en !lerminen n>irb bad ganje (Stritfgelb abgetragen 
fepn ? Unb wie Diel mar baö Unt>eranber(i(be/ iai er in je^ 
bem Jermine me^r b^af)Un foUte? 

S(nttt>. 16 Sermine unb 4 3^(r. 

14) 3emanb fielet in einem 3^ä^«f^ 15 9ici^n 
Stanonenf ugefn über einanber (iegeu; unb fragt einen neben 
il^m ftel^enben S3ombarbier: mie Diele Äugein in ber untere 



fielt ton Mefrn Steigen tohvtnl „'^ai fbmen (Sie (eic^t 6e^ 
m^eti/^ emfebette ber S3oni6arb{er: „(Si liegen in aUm 
Mefen Steil^ett iniammm 4200 kugeln, unb jete Steil^e, 
wn ber etfhn 6i< }ur (erteil, entl^Mt immer 20 Zugebt 
meniger ali tie, toe(d^e unter il^r liegt/' SBie t>ie(e Kugeln 
liegen bemnac^ in ber unterften Steige? 
Sfntto« 420« 

15) (Sin aReteorofog ftnbet unter feinen S3eo6a(^tun^ 
gen bie merftD&rbige (Srfc^einung angefA()rt/ ba§/ t>om 8ten 
M jum 19ten 3uni ^in^ getoifTen ^af^vei, iai !t^ermo^ 
meter t&gb'cb um einen ^Iben @rab fUeg^ unb bog bai 
oril^metifc&e SRittef ton biefen }n>6lf t)erf4)iebenen ft^er:? 
mometerft&nben 18| ®rab toat. $(uf welchem @rabe flanb 
tt ben achten? 

8ntt9. $(uf bem 16ten @rab. 

16) @ine Sompagnie tt)urbe fftr bie gelungene ^eftht^ 
mung einer gefhing fo befc^nt^ t>ai berjenige (So(bat; mU 
((er ben SS^aK am erften erfMegen ^atte^ eine gemiffe ®umme 
®elbe< er^elt/ ber jn>eite um ettoai tt>eniger/ ber britte 
gerobe um eben fo t>ie( n>eniger ali ber )meite; u* f« f» S(K 
bat @e(b au^et^ft tourbe^ fonnten 2A>ei biefer Sofbaten 
tpegen Sfeffttren nic^t {ugegen fepn; man gab bal^er il^ren 
Stttl^ 2ttyeten i^rer Sameraben, ^iefe jmei ftecften fo^ 
too^ ^r eigene^ @e(b, ati aucb jeneö it)tet jmei Samera^ 
ben, in eineii einjigen ®acf iufammeu; unb xou^Un nacb^ 
t^ bei ber^^ei(ung nietet mel^r, nniöjebem gebu{)re. ^er 
eine ^e für ftc^ unb feinen Sameraben 92 S^(r. erl^af^ 
ten/ unb erinnerte fl^ nur Md>, t>a% er bec i^eite unb 
fein Uefßrter eomerab ber fiebente gemefen fep; ber anbere 
^atte f&r ftc^ unb feinen Sameraben 71 S()(r. ^tf)aittn, unb 
twfte, bd§ er ber eilfte, fein eamerob aber ber t)ierte ge^ 

[18*] 
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toefni fcp. SEßie t>ic( $tbht)vt nun jcbem t>itfn oiec @o(« 
taten? 

«nt». Sem jmeften 54;, bem Diecten 47|, bem peben^ 
ten 37i, ur^ bem eirften 23{. 

17) ÜRon l^ot oc^tje^n Sö^I^"/ t*i^ i« öritl^metifc^er 
^cogrefpon fielen. SBBerben ble beiben rnfttelflen obbirt, 
fofommt 31^; toiti aber bie erfte unb (e^te mtt einanber 
mu(tip(icict, fo et^hlt man 65\. SDie groß ift bie erfte 3a^f 
unb bie 2)ijferenj biefer ^rogrefpon? 

8tnt». 3 ttttb 1^. 

18) 3tt>ei ^erfonen reifen, einer Swföwmenftmft f^U 
ber, iu gleicher 3eit unb auf berfelben itour t)on jtoeien 
Oertern A unb B ab, »el^e 170 gReilen wn einanber 
entfernt liegen. S)er iDon B abgegangene mac^t regeim&gig 
tigfic^ 4 SWeifen; ber anbere aber ben erfien Jag nur 2 
SReUcn, jeben foigenben !lag jeboc^ unau$gefe|t eine l^aibe 
9)}ei(e mel^r a($ an bem t)0rl^erge()enben. SSSo merben jte 
gufammenfommen? 

2(ntm. 102 SReilen t)on A. - 

19) 3emanb geniegt einjafjrlic^e^ ©e^alt öonSOOJfjfrv 
nDOioon er aber n((|)t^ au^giebt, fonbem baffeibe an bem 
Jage, wo er e« jebeömal auögeja()It erl^ift, bon bem .Ijeu:: 
tigen ilage an, mo er eö jum erftenmal begießet, fogieic^ 
ju 5 ^rocent unterbringt, bie Stufen aber ebenfatt^ unbe^ 
r&l^rt (ißt. ' fSia(i) tok k)iekn 3<^^ren mirb nun ber Wlann 
au^ biefer £lueUe 6875 !l^(r* jufammen l^ben, Qini wn 
3infen febocj) nicj^t gerechnet? 

Srnttt). 9tac^ 10 ^a^ren. 

20) 3n ben Seug^äufern werben bi«n>ei(en bie Äugeln 
nac^ breifeitigen ^pramiben aufgefc^ic^tet, n&nili^ fo, bofi 
bie oberjle Äugef an ber ©pi§e oon brei Äugeln, biefe 
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im oon 6/ biefe 6 SuQcln mietet: t>on 10^ u. f. to. ge; 
tragen n>etben; ober mit einem SDotrte/ baS bieünja^l ber 
Sugeln in ben Derfc^iebenen (Sc^ic^ten/ iDon ber oberflen an 
itvtd)ntt, burc^ bie S)reiecfja^(en i, 3, 6, 10, 15, 21, 
28, 36/ u. f. n). angegeben merben. SBie biete jtugefn 
loetben ftc^ nun in ber unterf^en breifeitigcn (Schiebt befin;: 
beiir t«>enn bie Seite berfefben n ftugein entl^Slt? Unb mie 
Diele Sugeln »erben fic^ in ber ganjen ^^pramibe bcfinben? 

fintxo. ^^^^ in ber unterflen ©cbic^te, unb 

n(n+l)(n+2) .^ ^^^ ^^^^^ ^^^^^^^ 
1 • ^ » o 

S3eirp. S&r ra=30 liegen in ber unterften 6(bt4)t 

30 31 

-j-^r-=465 9uge(n, unb in ber ganjen ^pramibe 

^;^^;^^ =4960 Äugeln. 

21) Sßenn nun aber bie ^pramibe in ber Dorigen S(uf^ 
^abe unooUft&nbig ift, unb auf jeber (Seite ber (>&(|)ften 
Sc^ic^te m ftugeln liegen: mie loiele Äugeln n>erben ftc() 
ai^bonn in bem |)aufen beftnben? 

9r«fm Ky^+l)(/i+2) m(m+l)(m+2) 
""^"^^ 1.2 . 3 !• 2 • 3 • 

22) S3iön)eUen tberben aber aucb bie Äugeln nacb wt^ 
feilignt l^pramiben aufgefct)ic^tet, fo ba§ bie @4)i4)ten 
ihvmÜUlf Cluabrate bilben, unb bie Äugeln in ben \>cti 
fc^tebenen Sk^icbten, t)cn ber oberften an gerec()net, burcb 
bie fiuwbcatjtt^len 1, 4, 9, 16, 25, 36, ac, angegekn 
toerben« Sßenn nun in jeber @eite ber unterften @ct)i4)te 
n Jhigeln, alfo n* Äugeln unten liegen: tok t)iele Äugeln 
tperben in ber DoUfl&nbigen ^pramibe aufgekauft fepn? 
Unb toie \)ie(e in ber unDoUfl&nbigen, menn bie Seite ber 
oberfken Sc^ic^te m Äugeln entt)&lt? 
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n(n+l)(2n+l) _/n(m+l)(2m+l) . ^^ ^ 

1.2.3 1 . 2 • 3 v«^!^ tMiw«. 

23) SDenn Diele ^ge(n aufjufc^ic^ten ftnb/ fo giebt 
man ben Gc^ic^ten gen>6()n(t(^ bie ^rm Don Sfec^tecfett. 
3n bec o^en befinbet jtcb oKbann nur eine Stellte wn 
m ftugefn; biefe ru^en auf jnm 9t ei^ jebe twn m+1 
jtugeln; bjefe lieber auf btei 9tei^en jebe twn m+2 9u^ 
^(n; u« f. n).; n&;n(i(b in jeber foigenben ®(bi(^te eine 
Stellte, unb in jeber 9tei^e eine Sugel me^r. Sei biefer 
Snorbnung toerben aifo bie Sct^ic^een nac^ ber Orbnung 
foigenbe Xnja^i t)Dh kugeln entölten: m, 2(m + 1)/ 
3(m+2), 4(m+3), 5(?n+4), u. f. »•, alfo in ber 
nten ®cbic()te 7i(m+7»— 1)* S3ie Diele Stttgein tperben 
nun in bem ganjen |)aufen Don n ®c^i(^ten liegen? 

24) S(u$ feieren in fKec^tecfen geformten ®c^i(^ten 
pflegt man auc^ no^ eine anbere S(rt Don Sugei^ufen ju 
biiben/ n)e(c()e aber }u il^rem @(ei(^en>ic^te er^>rbem^ ba§ 
fte an jnDci (Seiten an anbere Sugeil^aufen angelehnt/ ober 
auf fonft eine S(rt unterft&^t »erben* (Si liegen n&m(ic^ 
oben m Sugein in einer Steige ; barunter }mei Strien jebe 
t>on m— 1 Äugeln: unter biefen brei Steigen jebe Don 
m— 2 Äugeln, u. f. ».; fo H6 bie Äugeln in ben Der^ 
fc^iebenen @cbict)ten turc^ bie foigenben 3al^(en gegeben 



^) 93on tier fHii^tigfeit tiefer unb ber folgenben ^etmel tann Man 
(1(4 auf bte, (Beite 105 ^nmerf. angef&^te, 9lrt überieugen, ober |le 
au^ mit jDUIfe ber unbeflimmten Soefficienten futben. 
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Ünb: IM, 2(m— 1), 3Cm— 2), 4(m— 3), 5(m — 4), 
u. f. to.; unb a(fo m ber nUnQ^iö^t ii(m— /i+l) ftu^ 
geln ju Itegeii fommen. SDie Didc Sugcin nDcrben (tc^ nun . 
in einem feieren |)aufen t>bn niSc^ic^ten befinden? 

7i(n + l> (3m—2n+2) 



9(nttp* 



1-2 • 3 



25) Sann ein folcbet i>aufcn nur Don ber mm Seite 
angefel^nt tperben/ fo giebt man Qmbf)nl\d^ jeber folgenben 
Sk^töft jtoor eine Steige met)r/ (ä§t aber bie S(njat)( ber 
Kugeln in jeber SKci^e unDer&nbert. (Si toivt> alibam bie 
9niaf)t ber Kugeln in ben i>erf(|)iebenen edfidften nad) ber 
Orbnung burc^ noc^ftel^be S^¥^^ gegeben: m, 2m, 3m, 
Am, 5m, u. f* m./ a(fo in ber nten Sc^ic^te nm Kugeln* 
9ßie Diele Kugeln liegen alibann in einem feieren Raufen ? 



^itD* 



inn(7i+l) 
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26) SBenn bie 9niaf)l ber Kugeln in einer Dotlft&nbi^ 
gen breifeitigen f^pramibe = s gegeben ift : n>elcbe @lei^ 
c^ung ^t man aufjutöfeu/ um barauö bie S(nia(>l ber 
Sk^ic^ten / ober bie Slnja^l ber Kugeln in ber Seite ber 
uitterften @(bicbt {u befttmmen? 

«nttD. 2)ie ©leic^ung n^ +3n'' +2h^6s = 0. 

27) SBelc^e @Iei(^ung aber für eine Dierfeitige $pra^ 
mibe? 

8tnt». 2«®+3/i»+n— fo = 0- 

28) ^mani fegt 6 ^f. in bie Lotterie, unb ia er ba« 
erfiemol nic^t getoinnt/ fo fci^t er bai^ imeitemal 1 &t. 6 ^l, 
unb ^a er auc^ bieömal nicbt geminnt, ba^ brittemal 4 &v. 
6 9f./ fur)^ bei jebem neuen @infa^e immer breimal fo 
Diel Ott bei bem Dor^rge^nben« S&ie Diel n>irb er^ tDenn 
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er fo fortfi^ct; bae jtt)6lftemal fe^cn? Unb »imel mu§ er 
oWbann gennnnen, tomn er oüc* @elb, tpoe^ er blö l)at)in 
gefegt f)at/ mieber erl^dlten miU? 

«nt». 3690 $f)U. 13 0r. 6 fjf. unb 5535 Jl^lr- 
äo @ir- 

29) (Sin S6ni3 In 3nbien, Slomenö ©l^eron, t^erlangte, 
na^ bem Seri^te M arabtfc^en (Sc^rifeftetterj Sfep^b, 
ba§ Seffd/ ber (^rfinber be« @(^a(^fpie(^^ ftc^ fe(6fk eine 
S3e(o^nung m&^Ien fofife. 2)tefer erbat ftc^ f)terauf bie 
@umme ber S)et}enf6rner/ bie f)eta\x&tommt, tomn 1 f&r 
bo< erf^e gelb beö ®c^ac^bretteö/ . 2 fär bai imitt, 4 fAr 
ba< brttte/ unb fo immer ffir jebej ber 64 geiber boppelt 
fo Dte(e 96mer ali fAr ba^ Dor^erge^enbe gerechnet mer^ 
ben* HH gerechnet mürbe/ fonb man, jum iSv^omm M 
SbnxQi, eine ungeheuere (Summe. — SBelc^e? '^ 

S(ntm. 18446744073709551615; eine @umme,V(c^e 
auf ber ganjen Srbe^ nac^ einer mäßigen S3erec^nung/ erft 
in me()r ali 70 ^af)tm gewonnen merben f 6nnte, »enn man 
auc^ alle^ fefte Sanb jum ^nban t>on ^ei^m benu^td 

30) 3^nianb fiete eine SRege ® eljen au^, unb btnulitc 
ble ganje @rnbte jur Sfuöfaat für ba^ fofgenbe ^af)V, bie 
(?rnbte biefeö jioelten ^at)ui wieber jur äuefaat für ba^ 
britte Sal^r, u. f. to. SSJenn er nun im je()nten g^l^re 
1048576 SRegm ernbtet, um wie t>ielmal mu§ fid) ba^ 
©aatforn bei jeber @rnbte oerme^rt ^aben, t^orauögefegt, 
ia^ biefe 83ermef)rung immer biefelbe Wieb? 

«ntm. »iermal. 

31) 3« ^!"^ni ruhigen unb fricblic^en ?anbc^en ber^ 
meierte fict) bieSSolfemenge aüe^at)vc in einem immer glei:; 
c^en a3eri)aUmffc, unb jtoar fo ftarf; ta^ bie 83ei[)6lferung 
in einem Zeiträume oon oier 3^(>ren t>on 10000 auf 14641 
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@ee(en antDuc^f. Um meieren !^^et( naf)m bie lOoff^menge 

S(Rtn>* Um ten je^nten !f ^dl. 

32) 3n>ifc^m 1 unb 3 follen 1« ©lieber fo (in^cid^äU 
tet »erben, bo§ tine gecmetrlfc^e fjrogrefiton öon 12 @lie:: 
bern etttfie()e. SDaö toirb tai itocite @(icb biefer ^ro^- 
greffton fe9n? 

9ntn>. t^3=M05 

33) 9iüi fär einen S^Pon^nt^n ^t eine geDmetrifc()e 
))rogreffion t>on 32 ©itebern, beren erfted @(ieb 5, unb be^ 
ren (e|te« @(teb 80 ift? SBie grcg tft bie @umme biefer 
t^rogrefltoh ? Unb toie grog bo^ inxmjigfte @(ieb berfefben ? 

Untxo. SDer djipmtnt ift l/»35 ; bie (Summe 

881,62 ; ba« jiDonjigfie ©lieb 27,351 

34) (Si^kbi fteben gaffen, bie eine geometrifv()e $ro^ 
grefflim bifben, ttnb bie'fo Nfc()afen ftnb, bag menn man 
bie erften fec^^ abbirt, bie Gumme 157^, wenn man aber 
bie Itiitm fec^« abbirt, bie ®umme 315 ^erauöfommt 
fdH^t Sohlen ^nb e«? 

«ntto. 2i, 5, 10, 20, 40, 60, 160. 

35) ^ einer geometrifc^en ^rogreffton t>on 5 ©(ie^ 
bem fennt man bie Summe ber geraben ©lieber =a, unb 
bie Summe ber ungeraben ©lieber =6: n)elct)e ^rogreffton 
ift e«? 

«nt». e« fepen A, B, C, D, E, bie ffinf ®lie; 
ber ber gefuc^ten fJrogreffton , fo ift ba« SWittelglieb 

B= 2 ~' V=i— ^ , 

li_ -_ 
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et: fo iovtfhi)tt, boe j»6lftemaf fe^cn? Uni toimcl mu§ er 
alilann gennnnen, wenn et: oüc* @elb^ trae^ et Wo l)of)in 
gefegt 1)at, »lebet etfjoften ttnll? 

anttt). 3690 $f)lv. 13 0c. 6 fjf. unb 5535 JI^Ic. 
20@ir. • 

29) (ün S6ni9 m 3nWen, Slamenö ©j^eran, »erlangte, 
nac^ bem S3eri^te iti arabifc^en (Sc^riftfteilerj Hfep^b, 
ba§ @effa, ber (^rfinber be« @(bac^fpie(^, ftc^ fe(^ eine 
S3eIol^nung tohf)Un fofife. 2)tefer erbat fic^ hierauf ti^ 
@umme ber S)et}enf6mer/ bie J^erauSfornrnt, n>enn 1 f&r 
bai erf^e %eli Ui Sc^acbbrette^z , 2 f är ba« imeite, 4 f Ar 
ba< britte, unb fo immer ffir jebej ber 64 gelber boppelt 
fo Dtefe 96mer ali fAr hai t^or^erge^enbe gerechnet R>er^ 
ben. tl& gerechnet mürbe, fonb man, jum Qvftomm M 
S6nig«, eine ungeheuere (Summe. — 8BeIc()e? \ 

Sfntm. 18446744073709551615; eine @umme,^toe((&e 
auf ber ganjen @rbe, nac^ einer ma§igen S3erecbnung, erft 
in me^r ali 70 ^af)un gewonnen »erben f 6nnte, toenn man 
auc^ alle^ fefte ?anb jum 3(nbau loon SBeijen btnu^tei 

30) 3emanb fiete eine SRege ® eijen au^, unb benufite 
bie ganje @rnbte jur Sfuöfaat für baö folgenbe ^af)t, bie 
(?rnbte biefeö jioeiten 3a()re^ »ieber jur «uefaat für t>a€ 
britte ^af)t, u. f. ». SBenn er nun im jcl^nten ^af)U 
1048576 SRegm ernbtet, um »ie üielmal mu§ pc^ ba^ 
©aatfocn bei jeber @rnbte t^ermel^rt ^aben, t)orauSgefegt, 
ia^ biefe 83ermef)rung immer blefefbe blieb? 

«ntm. »iermaJ. . 

31) 3« ^in^ni ruhigen unb fricblic^en ?anbc^en t^er^? 
meierte fi'c^ bie 83olKmcnge aüe^ai)vc in einem immer glei:: 
c^en a3eri)äUmffc, unb jtoar fo ftarf; t>a^ bie S3eo6lferung 
in einem ^citcaumc t)on t)ier ^afytm t>on 10000 auf 14641 
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@ee(en antoudfi. Um meieren $f)tü naf)m bie 10o(ftfmenge 

Htttto* Um ten ief)nten if^dL 

32) Smifc^en 1 unb 3 foUen 10 @(tebcr fo cin^cf^aU 
tet tpecben, bo§ tine gecmetrlfc^e ^cogceffion öon 12 @lic^ 
becn entfie()e. SDaS noirb baö itocitc @(icb biefet: $ro:? 
gceffton fepn? 

«nt». V/3= 1,105 

33) fßai fär einen @n>^nenten ^at eine geometrifct^e 
fJrogteffion Don 32 ©liebem, beten ecfteö ©lieb 5, unb be^ 
ten ie^M @(ieb 80 ift? SBie grog ifl bie @umme biefer 
^wgtefiion? Unb »ie 8C0§ ba« jwanjigfie ©lieb berfelben ? 

«nttp. 2)ec ©Eponent ijt l/»35 •; bie@umme 

881,62 ; baö jwanjigfte ©Heb 27,351. 

34) @« giebt fieben Sa^i^n^ ^i^ ^in^ 8ecmetrifv()e ^w:? 
grefpon bilben, tinb biefo befc|)ofen finb, ba§ »enn man 
bie ecften fecb^ abbitt, bie Gumme 157^, menn man abet 
bie legten fec^^ abbirt, bie ®umme 315 ^erauöfommt 
©elct^e Sal^Ien finb e«? 

Stnttt). 2^,5,10,20,40,60,160. 

35) 3" ^'"^^ geometcifc^en f)cogceffion Don 5 ©iie^ 
becn fennt man bie ©umme bec geraben©fiebec=a, unb 
bie Summe bec ungeraben ®Iiebec= 6: welche ^rogceffion 
i(i e^? 

anttt). @« fepen A, B, C, D, E, bie fünf ®fie^ 
bec bei: gefuc^ten ^cogteffion, fo ift ba« SWittelglieb 

ß= 2 ~' ^=~" T ' 
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36) ^ie @umme ter geroben @(iebei: einer geom« 
^todteffioit Don Dter ©liefern i^ = a^ tte ®umme ter 
ungctatett @(iebet = b: tpdc^e ^rogteffton i^ tir 

fintto. SDev «Eponent bet ^rogrefKion i^ = t, hai 

etfle ©lieb == ^rzp/ ^tani (le (ic^ finben I4§L 

37) ^ie 6umme ber getaben ©lieber einer geom. ^ro^ 
greffton Dcit 2n ©(iebern ift = a^ bie @umme ber unge 
raben ©lieber = 6: meiere f^rogreffton ift ti^ 

9(ntn>. 2)er (Scpbnent «1^ = p ba« erf^e ©lieb 
^ 6«*~* ;. 
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38) 3n einer geom. ^rogreffton t>on fec^ ©fiebern 
f ennt man bie (Summe ber beiben mittlem ©(ieber = a, 
bie @umme ber beiben iu§em ©(ieber = 6: n>ie n>irb fte 
gef unbcn ? 

S(ntn>« (Si fe? p bo« ^robuft ber beiben aRitte(g(te.- 

ber, fo ift p = y. 5fl— fc ^ *^ P ^^^ ^ 

erf)oIt mön bie beiben SKittelglieber i[a — l/(a' — 4p)]/ 
|[a+l/(a*— 4p)], unb ^ierau« ferner bie gefuc^te ^ro;« 
greffipn* 

39) 3n einer geom. ^rogreffton f ennt man bie Summe 
ber ©lieber = a, bie (Summe i^rer fiiuabrate = h, unb 
bie Summe il^rer Suben = et n>ie toirb fte gefunben? 

anttt). 2>er (^gponent ^ ber ^rogreffton ift 

- ~ a*+36^-4«c ' ^^* ''f*' 

@liej) - K1+g)+^a»(l-g) ^^^ ^^^ (?a>onettten, 
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bem ecfken @(iebe unb bet @umme bei: @(tebec (ifit fi(^ 
nun bie 9n}al^ bet @iiebet unb bie f)rogccf(ion fdbftftnbm« 

40) ^n einer deom. ^rogcenion tft bie (Summe bet 
bliebet =a, bie @umme i^ter £luabrate=&/ unb bte 
&ummt iffctt Siquabraee=c: n>ie n)irb fte gefunben? 

fintw. 2)et 9n>^nent e ber ^cogrenton ifl 

= lb^+a'b^2a'c '• ^^* ^^ ®"^ 

_ Kl-H^)+j'^(l-g) ^ «)ferau< ligt fi* bie «nja«^ 
bet @({eber unb bie ^rogreffton fefbft finben. 

41) SDie 2)i{fereni einer orit^metifcben ^rcgreflton twn 
Dier ©fiebern fe9=df; bai Vrobuft aOer @iieber berfelben 
=a. SSie ftnbet man t>ai erf^e @(ieb? 

8Inttt>. 2)a« er|le@Iieb fe9=Jt, böS^robuft ber bei^ 
Un äugern ©lieber =j; fo ijl a:'+3dii;=y, unb bie 
unbef annte @r6ge y burc^ bie ©leic^ung y •+2d*/=a ge^ 
geben. |)ieraug ergeben ftc^ nac^fte^enbet)ierS9}ert^m)nji;: 

42) 2)ie S)i{f eren} einer arit^metifc^en ^rogreffton ton 
fec^$ @(iebern fe9=c{; bad ^robuft aUer ©lieber berfel^ 
f)cn=.a* SSBie ftnbet man bad. erjle ©Heb? 

3(ntm. S)a$ erfte ©lieb fe9;=a:, bad ^robufl ber 
beiben augern @lieber=j; fo ijl a;*+5c£r=jr, unb bie 
unbef annte @r6ge y burc^ bie ©leic^ung J''^-l(W*>^»^- 
24dV=« gegeben. 

aOgemein genommen / lägt ftc^ bie Aufgabe: ^/@tne 
arit^mctifcbe f)rogreffton Don 2m ©(iebern mit ber gege^ 
bencn SDiff erenj d oon einer fo(ct)en i^efc^f en^eit )U finJbm, 
bag t><a ^robuft aUcr ©lieber berfe(6en einer gegebenen 
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@r6§e a glcict) fep/^ auf bie S(ufI6rung ctnec @Icic(>ung 
be< itt>eitcn unb be^ mXtxi @i:abe$ }uruc(fu^ren. £)enn 
man bacf nur a:*+(2/n — l)da;=j fe|en, fo tt>icb man 
ffir j eine ©leic^ung beei /nten ©rabe« finben. (W* »ergl. 
bie «ufgabe 35. ©• 253 mit biefec.) 



XXI. 3uf]9aben au!$ t^jer Bin^^-^ unl^ ttentmrerl)^ 
nung) ttjebdt rnit^en anl^ieni I^at)in 0et)0ri0en. *) 

1) (Sin Sapitai a fte()et auf ginfe^infen; bet: ^in^fug 
ifisp. SS)a« n>irb au« btefem Kapitale nac^ n ^a^ren? 

änt». ap". 

2) @in eapita( txnt 5000 S^It. fte^et auf Sinfe^iinfen 
ju 4 ^rocent SSSaö n)ii:b batrau« na(|) 40 3^^i^^n? 

«nttp. 24005,103- ^^c., ober 24005 2&(i:. 2@c. 6 ^f, 
undef&()r. 

3) SSßaö mirb auö 3200 !l^(r. jiTS ^trocent nac^ 80 
3a^ven ? 

«nttp. 3405034---- {^(^ 

4) @in Sorftcet>jet; ift ju 32500 klaftern abgcfc()a$t 
»oiben, unb man »eig au« ber Scfal^cung/ bag 100 Staftec 
ftc() jäl^riic^ um 3 Äfaftec t>ecme()t:en. 8Bie DieJe Älaftec 



""> Sd^ gebe ^ier t)(o$ Slufgaben fitr Die |ufammeiidefe|te 3in^' 
red^nung, b. ^. für biejenige, bei welcher angenommen n>irb, X^Ql^ Xaz 
Sinfen fd^rlic^ atmt Kapitale gefc^Iagen werben, unb iDteber t>on ^twm 
Stnfen tragen, weif bie jlenntnif ber einfac^n Bindred^nund fcf^on 
üorau^deffgt wirb. 
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reu etftl^ftcn? 

nntto. 66865,808 •... 

5) 5" P«n^ griffen Vrot>fitj jA^It man gegcntpictig 
200000 !(Renfc^m. S8enn nun Ne S3eD6(f ecung jil^rfic^ um 
ben funfjtflllen 2^ei( junimmt: mie gcoi »irb fte nac^ 100 
3a^ten fepn? 

«nt»- 1448927 bemale- 

6) Sa3a« mirb au^ einem Kapital Den 12000 7f)(r. noc^ 
10 3<^^t:en, wenn baffefbe 6 ^ocent tth^t, mt> Me Binfen 
l^a(6)&^c(ic() bqaf){t noerben? 

«ntm. 21673 it)k. 8 @r. ungefÄ^c- 

7) SGBte fange mAffen 3600 S^(r. ju5f)rocent duf Sinfe^^ 
jinfen ftefyen, um eben fo Diel ju n>etben aU 6000 !^l^(r* 
)u 4 ^Dcent in 12 ^af)tenl 

ant». a3eina()e 16 3al^re. 

8) SSBie fange mu§ ein Sapitaf a ju bem S^f^^fufi^ P 
(Veften, um ebm fo Dief ju »erten, af« ein ffapitaf a* )u 
bem 3i"*fw§^ P "ö^ '^ 3^^cen ? 

8fnttt). "" , — ^^- 2- 3ahce. 

logp 

9) SEßie QVi>% mu§ ein Sapitaf fepn, n^efcbe^ ju 4 ^co^ 
. ccnt fte^et, »enn baffefbe nacb 15 ^af)vm eben fo Dief mttf) 
^ fepn foÜ, af^ 4500 2l^fr* ju 6 ^cocent nacb 9 3a^en? 

antn>. 4221 mv. ungefähr* 

10 SBiegcog mu§ ein gapitaf a fepn/ »enn eg, jum 3in8^ 
fuge p gevec^net, nac^ n ^af)tm tbm fo Dief mvtf) fepn 
fott, al6 ein ffapitaf a* nac^ n* ^af)Un jum ginefufe pl 

Untto. log« = loga' + n'logp'— nlogjs^. SRitteffl 
biefec ©feic^ung tpirb )uerft log a, unb ^ierau^ ferner baS 
Sapitaf a gefunben. 
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11) SSßiegtofi mufi j^ingesen ber 3itt jf u6 p f e^n, n>enn 
eilt €apita( a noc^ n ^a^ten eben fo Diel teerten foU,. aU 
ein Copitaf n' na^ n!'^at)tm }um S^n^fufie p'? 

«nttD. logp= ^^<^^'+^^'^<^P-'^«^ 

12) (Kne ®(^u(b t>on 7963 S^(r* if^ ja 5 ^cocent Der» 
}infet* 93enn nun ^tetmtf nac^ fänf ^a^ren 676 ifjlv., 
mit na^ 8 ^äfycm 498 ^fylv. abgetragen tinrb: n^ie grc§ 
ift ber Stefi ber @(^u(b nac^ ge^n ^(üfyttn, totnn fiberaO 
bf e Stnfe^iinfen mit in Sfnfc^fag gebracht tverben ? 

«ntm* 11696 !l^(r. ungef&^r* . 

13) SSie Diel betragen bie ^(bj&()r(i(^n ginfen eined 
eat>itaK/ n>enn bie ji^vUdftn }u 5 ^rocent gerechnet/ ttub 
bie Sinfe^jinfen babei in 9nf(^(ag gebracht n>erben? SS)ie 
Diel betragen ferner/ bei ber nämlichen fßoraujfei^ung/ bie 
Dlerteljil^rßc^en ginfen? 

$(ntn). Z)te f)albiht)vti(i^en 2,4895, unb bie Diertefjäl^r^ 
(ic^en 1/2272 f^rocent beinal^e. 

14) aSie Diel betragen fiirben 3irt«fugp bie itefji^rß^ 
c^en Sinfen? 

«nttD- 100Cl/p-l)yrocent. 

15) SBie fange muß ein (SapM ju 4 ^rocent auf 3in^ 
fe«jinfen ftef)en/ tDenn ci (tc^ Derboppeln foß? Unb »ie 
lange/ wenn ci breimal fo gro§ »erben foll? 

anttt>. 39>Jfc^^n 17 unb 18 ^af^v^, wenn ei boppeft 
fo gro§/ unb jwifcben 28 unb 29 3a^re, toenn e« breimol 
fo grog toerben fott» ' 

16) ffiie longe mu§ ei jum 3in«fu§e p fte^, tDenn 
ei mmal fo grog noerben foU? 
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«nt». j^ Raffte. 

17) ein SSßucfKrer (eiltet jemanb 600 mt. urib (&§e 
fic^ bar&bet einen ^(^ulbbdef. After 800 ifylv., nac^ trei 
^afycm offnt ^infen }a()lbar/ ou^^en. SBie i»ie( ^rocent 
n'all>m btefer^ tpenn bie S^nfe^jinfen mir in ^nfc^fag ge^ 
teac^t n>erben? 

Hntm. ettiHi« After lO^rocent. 

18) Sknn ^ai @runbcapitd( a mdf n 3a^ren auf A 
S^(r. dnmac^fen foU: n>ie ^oc^ niu§ ber 3in«fufi fe^n? 

9ntto. logp== ^^ *-^g^ ^p bejeic^het ben 

3in^§0 

19) 3^^>^^ ^^^ n^^ 6 3<^l^ren eine ®unime ton 
3750 it)k. }u fteja^Ien. SBie t>ic( f ann er f Ar tiefe 0umme 
ftaar bcia^Un, tt>enn 4 ^rccente biicontirt/ unb bie 3infe^^ 
iinfen boftei in 9nfc^(ag gebracht t^erben? 

«ntm/ 2963 !l^ir. 16 &t: ungefA^r. 

20) 9öai ift ber ftaare SSßert^ eine« fiapMi a, wU 
i)ti nac^ n ^a^ren fAUig i^, jum Sin^fufie p gerechnet? 

p« 

21) IGDie (h>(^ if^ ein SorffHc^, ber erft nacb DoUenbe^ 
tem jmaniigf^en ^d^re 500 !{^(r. SRu^en oftmirft, ju ftejol^^ 
len^ ba§ baö barauf an()e(egee Sapital 4 f)rocent trage ? 

«ntm. aWt ettpa« Aber^ 228 ^^(r. 

22) 3n einer ©tabt ja^U man 20000 ©eelen, unb 
man mx^, ba§ ftc^ bie S^off^menge rege(mA§is jAl^rficb \xm 
tIit i>erme&rt ^abe: n>ie gro^ n?ar bafelftft bieJöoIWmenge 
t^or je^en 3a^ren? 

annpt 14882* 
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23) Sin gorftceDiet: »icb ju 300(H) Sloftern ab^Cf 
id^a^f unt) man mi^, ha^ ei jtc^ ii^dic^ um 2^rocent 
Derme^rt tyati mte 0(o§ ift fein @ef)ait Dor 10 Salden ge^ 
»efen ? 

«nttD. 24610 Klafter* 

24) ^u einem angebotenen @ute melden fk^ brei 
»auflujtigc. 2)er ecfte bietet 30000 J^r^ an baarem ©elbe; 
bec jmeite erbietet ficb/ 33500 J^Ir. nacb brei 3a^rftt ol^ne 
3infen ju bejahten, ber britte enblic^ }u 40000 S^hs nacb 
7 3al^ten, ebenfall* o^ne Sinfem ©elc^e« Don biefeti bfrien 
©eboteti ift am 9r6§ten , tt>enn bie ginfen ju 6 ^cccent 
gececbnet, unb bie 3mf^^imfen babei in «nfc^fag gebcacbt 
mecben? Unb um mie Diel Abectcifft e$ bie beiben onbem 
an baarem SBBert^e? 

Sf nttD* S)a$ erfte ift am gri§ten/ unb ei übertrifft bai 
jmeite um 1061, unb bai britte um 1573 mt. beina^. 

25) 3" tt>^^ *>J^'^" 3^^^^ 'f^ ^^^ SBüIfömenge eineö 
Orteei je^nma! fo gro§ geworben, »enn bie jil^rlic^e 85er;: 
me^rung 3 S6pfe auf ^unbert betrigt? 

Sfnttt). 3« 78 3a^ren ungefähr. 

26) @in »0^1 angelegtee Kapital oon 800 Jl^Ir- ift in 
einem geitraume oon 6 3al&ren auf 3600 !J()Ir. angewac^fen : 
JU wie oielen ^rocenten ift biefeö gapital benu^t »orben? 

?fnttt>* 3u 28} beinahe. 

27) (SinSapital a wirb jumSinifugepangdegt, unb 
nacb 35erlauf eine« jeben '3af)tei mit feinen getragenen gin? 
fen oermel^rt, jugfei^ aber j&^rlic^ immer um biefeibe 
Summe b oermef)rt ober oerminbert. SBie gro§ wirb nun 
bicfe^ Sapital nacb n ^af)ven fepn? 

Slntto. (Si ift =ap»± \_A ; »0 baö obere Bei.- 

r 
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1 

c^en fär hai um b ttvmif)ttt, unb bca untere f&r bo< 
um b oerminberte dopHal gut* 

28) @m eapttdl ocn 6000 S^Ir* fM^ ouf Sitife^ittt;: 
fen {u 5 ^rocent^ mt mirb cm (SnU eine« jAen 3<i5re<, 
au§erbem bof bte 3inf^ {um (Kapital Qefä^lagfn n^erben, 
ouc^ nocb-um SOdt^tt. Mrme^re. ®ce t)ie( nrirbbAun^ 
bat €a|>tud in je^n 3<i^en merben? 

Mntm. 16062 iT^r. 7 @v. vmqtfiify:. 

' 29) SSaö tüivb ein QTapitdl t>on 3740!l5(r. na^ aöft 
3d^ten^ tpenn dm @nbe eine« jeben ^af)vti 450 !l^(r. }u:; 
^(egt n>erben/ bte S^^i^^ i" 4 ^rocent gete(()net? 
anttt). «264'!f^Ic. 20 ®c* ungefi^c. 

30) @tne ec^ulb t>Dn 15467 tffiv. tft {u 5 ^rocent 
t>erimret; eö tt>trb borauf am @nbe dne« jeben ^a^reö 
600 !15(<^* abgetragen. SBie t>iel betr&gt ber 9teft ber 
©t^iilb nac^ S5er(auf t)on gef)n 3ö^ren? 

«ntw- 17647 J^Ir* ungefil^r. 

31) a^n einem Sapitale Don, 5000 !l^(r., baö gu 5 
^rocent fte^et/ nimmt man j&l^c^ 400 !l^r. ^intoeg; 
wie gro§ n>irb ber Stejl nac^ }el^n 3^^^^ f^* 

Untm. 3113 ir^r. ungefi^* 

32) 3emanb ift verpflichtet, Rieben ^af)te ^tereinan? 
ber mit bem Slnfonge eine« jeben ^<i)vei 4000 $Jfyiv. ju 
beja^Ien, ift aber mit ber S^^^u^S rficfft&nbig geblieben: 
tt>ie Diel ift er am anfange be« (lebenten 3<^^re« fc^ulbig^ 
tt>enn bie 3^^" ä« 4^rocent gerechnet »erben? 

anttt)* 31593 J^Ir- ungefähr- 

33) 3emanb giebt ein Kapital t>en 30000 !t5(r. ju 4 
^rocent auf Sinfen, nimmt am Snbe eineö jeben ^af)te^ 
üon ben erhaltenen 3infen 800 Jblt- ju feinem Unter^lte 

[19] 
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^tnoeg/ untf((>l&gt bendtefl gum Sopitate; n>ie gro§ n>irb 
bai dapitaUnod^ 15 3lal^ren fepn? 

SInttt). 38009 l^^(r. 10 @r. beinahe. 

34) ^emanb ^t fein ganje« S3ecm6gen t>on 100000 !^5a\ 
jtt 5 ^CDcent auf S'nfen gegeben^ tfl ober nic&t Im (Stonbe/ 
mit ben Sinfen tiefe« Qopitati feinen S(ufmanb ju be(treiten/ 
n>ei( er baju j&^dic^ 6000 !^^r. braucl^t @r ifi ba^r 
gen6tl^igt/ am @nbe eine« jeben ^a^tti fo t>ie( t>Dm Sopitafe 
^toeg JU nehmen/ ba§ biefe« fammt ben erhaltenen 3im 
fen 6000 Zf)k, betragt 9?ac^ tt>ie t>ielen 3a^ren »irb 
biefer SRann, »enn er fo fortfi^rt, ein S5ettler »erben? 

SrnttD. fSia^ 36 bii 37 ^al^ren. 

35) (Sin Kapital a jum 3tn^fu§e p au^eltel^en 
morben: in t9e(((>er Seit tDirb barau« bie (Summe a' totticn, 
mm ba«/ bur((> bie 3infen unb Stof^i^nfen auff(|^t9e(fenbe 

. Kapital j&^r(ic^ um bie (Summe h t>erme^rt ober Dermin^ 
bert iDirb? 

log p 

(w bie Hnja^I ber 3af;re,) 2)a« obere 3ricf)en Don ± gilt 
ffit bie 3w'ö9^/ l^öö untere für bie SQBegna^me be« h 

36) SBenn nun in ber tjorigen Aufgabe iht)tt\(S^ h tyn^ 
tt>eg genommen »irb, unb 6 gr6§er ifi ol« bie 3infen beö 
gapttalS a : nac^ tt)ie t>ielen 3a^ren wirb aföbann ba« ga^f 
pital aufgeje^rt fepn? 

logp 
aa^I ber erforberfic^en 3a^re. 

37) 2Bie gro§ ift ber baare Söert^ iv einer 3öl^rrente 
r, tt>elcbe man n ^af)te ju genießen fyat, jum 3«n^wf^ P 
gerechnet? 
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38) 3«wanb, ber eine ^af)ttmU t>on 500 J5(c. auf 
fec^ ^af)te ju 8enie§en f)öt, »iß fofc^e Decfaufen; »ie 
t>iel tarn man ifyxt für btefe dtentc an baarem @e(be gc^ 
bm/mnn tie 3i>^f^>^ 2^ 3^ ^tocent gerechnet merten? 

^ntto. 2664 !r^(r. 7 ®c. ungef&^r. 

39) aSie t>ie( bett&gt tcr baate SBm^ einer auf ac^t 
^a^re angetoiefenen ihf)tüiffm dtente t>on 350 S^^ft^., bie 
Sittfen JU 4 ^rocent 8ecec()net? 

Slntm. @tmad Aber 2356 !l^(r. 11 @r. 

40) Sßle t>ie( f ann man f är eine ^^^^rrente t)Dn 400 Sf;(r. 
geben / We jn)6lf 3a^re ju bejie^en ifl, »enn bie ginfen 
iu 3 ^rocent ^md^mt »erben? 

«nt». ettoa« über 3981 ij^fr* 14 @r- 

41) SBenn eine burcj) n 3a^re ju bejie^enbe 3al^rrente 
r ben baatm SBertl^ iv l^at: n?ie grD§ mu§ fte fepn? 

p" — 1 

42) (Sine gegentü&rtige Sc^ulb t>on 1200 !^^(r. fott in 
fteben ja^rlic^en ilerminen ju gleichen Summen abgetragen 
merben. SBie l^cc^ mu§ man biefe Serminatjal^iungen an^ 
fe^en, wenn bie Sinfen ju 4 ^rocent gerec()net »erben? 

anttt). 3u 200 mv. beinahe* 

43) SBBie gro§ mu§ bie ^af^tmU fepn, wenn ber 
@enu§ berfeiben auf 13 ^af)ve einem baaren Kapitale t)Dn 
20000 Zt)k. gleicl) geac()tet »erben foU, bie ginfen ju 4 
^rocent gerec{)net? 

S(ntn). 2003 !ir>Ir. beinal^e. 

[19*] 
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44) ®in^ ©emdnbe ^t t>on i^cer ^etcf c^of 1 20000 Jl^tr. 
aufgenommen/ unb il^r tafAr einen SDalb Derpf&nbet/ n>e(^ 
ct^et jÄ^rßc^ 1500!ll^(r* reinen SRu^en cbtoivft SSie (ange 
fonn bie ^errfc^aft tiefen ®a(b fflr baö ^indegebene Sai; 
pitaf benu^en^ toenn bie S^^f^n {u 5 f>rD}ent gerechnet 

* »erben ? 

«nt». 22 3ö^re beinahe» 

45) 3^Jn<^n^ »W föf 34580 Jl^Ir. eine 3öl)trente t>on 
2000 !ll^(r* ermerben; auf toie lan^t tann man i^m biefe 
ff(tnU betDifligen, »en» We ginfen ju 4 ^rocent gerecf^net 
»erben? 

?tntn>. Unf 30 gd^re nngefi^r* 

46) SDie (onge tyü eine ^a^ente gu teufen, n>enn 
(te einer booren ®nmme w gleich %^M »erben felf, ben 
3in«fu§ p ongenommen? 

logp 

47) (?« »irb eine 3<ii&trente r öuf ben gegebenen Seit:? 
räum non n 3^^^^^ flefuc^t/ tt>ef<be an baarem 8©ert^ 
einer anbem ^af)vtmu r auf n 3al^re gteicb ift/ »enn 
beibe jum 3i«öfw§^ P gerecbnet »erben: »ie 8ro§ muß 
biefe fRente fepn? 

p" — 1 

48) 8Bie grog mu§ aber bie gefucbte ^cAittmtt r m^ . 
bann fepn, tozxm (Je auf m Saläre aufgefcboben, b» ^- »enn 
(te nacb m 3<J^tren jum erftenmaf unb bann n 3al^re {jm 
burcb, bejal)(t »erben fcü? 

P"— 1 

49) SGBie groß ift bcr baarc SEBert^ einer 3a^rrentf /> 
»efcbc in einem geemetcifc^en Ser^iltniffe fteigt, beffen 
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gn>ottent e^ ifl, »enn fie burc^ n 3a^re fortböuert, unb 

gorm ifl jur S3cte(^nung burc^ ^ogartt^men bequemer. 

50) 8©ie groi ift ber \>Ci^n SEBect^ einer 3ö&ff^te 
auf 71 30^^^^/ ^^" t)ie Hebungen nacb ber arltfjmeHfcben 
^roflrefpon r, 2r, 3r, 4r, u. f. »♦, flefc^e^en fotten, fo 
ba§ am @nbe beö erften 3<^^^^$ r, am @nbe beö jmeiten 
3a&re« 2r, u* f* »♦, au^aeja^ft »irb, jum 3m«fu§e p 
gerechnet? 

anttt)* 2)er baore SEBert^ einer 3ö&rr^te r auf w Sa^re, 
loelc^e ficb immer gleicb bleibt, fe9 = «v, fo ifi ber baare 
SBertl^ ber in ber angegebenen aritl^metifc^en ^rogreffton 

fortge^enben Otente = ^:3j(p<v— p^). 

9Ber ober ben @egen{tanb biefe^ Sapitel^ t^oUftänbige 
85ele{)rung munfcbt, jtnbet jie in glorencourt'ö ?tbf)anb;5 
fungen auö ber juriftifcben unb politifcben Olecbenfunft, in 
^Jetenö Einleitung jur S3erecbnung ber ?eibrenten unb 
flntt>artfcbaften, unb in 6^ri:fiiani*« «nfangögrunbe ber 
©taat^recbenfunfl. Unter biefen breien ®erf en b6rfte lelebt 
baö t)on Setenö ba^ t>oüftinbigfle fepm gftr ©efc^ift^^ 
manner, n)e(cl;e nicbt fo tief einbringen tt>oUen,^^at 2 an g^;: 
borf ein f leinet SBerfcben f)erauögegeben, unter bemSitel: 
?(ritf)metifebe ?fbf)anblungen ober juriftifcbC; ftaatö:^ unb 
forftioilfcnfcbaftlic^e gvagen, aSortalitat, S3eo6lfaung k» 
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gÄr ben ieffvct folgenbe »emetfung. 2)ie Ic|te »ufgöbe 
Ii§t fic^ no4) fe^c leicht mit |)iilfe ber 8eoOTetnfc()en ^tc^ 
greffionen aufl6fen, unt me^c gel^ört nic()t ^fel)er- @(e ifl 
a^r nur ein etn}e(ner gatt t>on einer toeit attgemeinertu 
Üi iet) yi+Bx+Cx^+Dx^ +ic. bie SRenten^ebung nac^ 
bem unbefHmmten arten 3a^re ; fp ift ber boare ® ert^ bie^ 

fet einjelnen |)ebun9=p-*(^+-Ba;+Gr*+Da;^+K0/ 
luib folglich Sp-^C^+Bx+Cx*+Dx^+ic.), Uv baate 
SDett^ tecSKente^ n)o5 ba^ ®ttmmenieic()en ifl. (Summa^ 
tmtn t>on biefer flvt ftnb aber immer au^fAl^rbar. {Wt. f* 

Traite ducalcul des differences etdesseries, parLacroix 

p. 85* §♦ 953 ber jweiten »uflageO gfir bie obige «ufgobe 
Ijl B=r, unb yi, C; D, 2C=0, 



XXII. ^tufjgabm für bie ^txtmtatxontn^ C0ntbt^ 

nationrn ttnb t)anationrn9 voit auid) für bie 

ßtxtd)nnnQ br^ tüa^r6jd)dnlid)ra 

1) 5Bie oft f6nnen acbt neben einanber jief;enbe ^er^ 
fönen if)re ^(ä|e mdficln, t>ai f)ei6t/ fo t^eränbern^ ba§ 
fie jebeemaf eine anbere drbnung beobac()ten? 

S(ntn>. 40320 mal 

2} SBie oft f6nnen bie 24 93uc()flaben t>ei 9(p^bet^ 
i[)erfe|t »erben? 

»ntm« 620448401733239439360000 maL Me^ms 
fc^en auf bem ganjen Srbboben »urben , nac^ einer unge^ 
fdl^ren 85erec{)nung, nic()t in taufenb SWillionen ^öl^ren aüe 
»erfeftungen ber 24 85uc()ftaben fc^reiben f 6nnen, wenn au* 
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jeber t&g(i(^ 40 Seiten i^vitbe, tecen jelbe 40 t>erfct>tebene 
Secfe^utigen bet S3u(^ftaben entl^&(t 

3) SBte Diele Sompfep'onen giebt e^ unter ben f&mmt; 
Ii((^en SSecfe^ungen t>on ahcdefg, »efcbe ficb mit einem 
^h ben S5u(bftaben a, 6, c, d, e,f, g onfangen. 

anttt). 720. 

4) SSie t>ie(e giebt zi baninter^ meiere ftc^ mit ah caa 
fangen? SSBie t>ie(e mit ahcl SBie t>ie(e mit ah c dl 

%ntxo. 120 mit ab, 24 mit ahc unb 6 mit dbcd. 

5) SBie loiefe giebt eö bacuntec, »orin bie ©ucbfloben 
a, h, c, d jufammen bleiben^ unb ixoat in ber drbnung^ 
tpie fie ^ier gefegt »ocben? 

?Jntn>. 24. 

6) §GBie loieie hingegen giebt zi ^atnnXtt, mocin bie 
Sucbftaben a, h, c, d jufammen bleiben/ n>enn auf bie 
Orbnung biefer S5uc()jlaben nic^t gefeiten tDirb? 

Sfnttt). 576* 

7) SBie t>ie(e Sompfepionen giebt zi unter ben f&mmt^ 
lieben S3ecfe|ungen a^h^c^, tt>el(^e fic^ mit c* anfangen? 

STnttt)/ 504. 

8) ffiie t)iele, wetcbe (tcb mit a^h'^c anfangen? 
Jfntn?. 140. 

9) SBie t)ic(e giebt eö batunter, tt>o a eine befMmmte 
©teile, ettt>a bie loierte, einnimmt? 

Slntn). 6930. 

10) S3)ie Diel beträgt bie @umme ber Siffem in allen 
SSerfegungcn ber S^Jf^^^^^'^w^Pl^P«^" 12234 jufammen ge^ 
uemmen? 

Slntm. 720; 



29« 

I 

11) SSDte dM bett&gt bie Summe einer jeben SSettb 
taltolumm, tomn bie S^mple^ioneti gerate tintet eittonber 
gefc^rieben merben? ;^ 

Srntto* 144* . 

12) ®ie m'e( betr&gt bte (Stimme einer jeben ffktü^ 
faifolumne/ noenn atte S3erfegungen ber 3iffernfpmp(epon 
2557789 unter einonber gefegt merben? 

ante. 7740. 

13) SBie loiele amben^ Slerneri^ £luatemen unb Cuin^ 
ten ftub in 90 9}ummem enthalten? 

SInttt). 4005 SImben, 117480 Semen, 2555190 iOud^ 
eernen unb 43949268 Cluinten. 

14) SDie Diele $(mben, Serneu/ Cluatemen unb £2uim 
ten ftnb in 60 Sßummern entölten? 

$(ntn). 1770 S(mben, 34220 ilernen, 487635 Ctuater^ 
nen unb 5461512 £luinten. 

15) 8fuö einem ^Ifetfpiele t>on 32 gemifc^^ten Äarten 
fofl man blinbiingö unb o^ne )u tt>hf}Un 15 S3(&tter ^^r^: 
auiiief)cn. »uf »ie t>iel gleicb mbQüd)^ arten f6nnen bie 
gejogenen Äarten jufammen gefegt fein? 

^ntto. Sluf 565722720 SIrten. 

16) '2:)ai ^robuft ab cd läßt (Jcb auf bcei «rten in 
Weinete ^robufre jebeö t>on j»ei gaftoren jerfitten, nhmf 

Heb in ahXcd, acxld, adxhc; baö ^robuft ahcdef 

läßt 15 fcfcbe S^'^f^ttungen gu, namlicb ab x cd x ef, 
abxcexdf, abxcfxde, u. f. xo. «uf tt)ie t>iele SIrten 
tt>irb ficb nun ba^ ^robuft abcdefg k., wenn baffefbe 
2/1 gaftoren a,b, c, d, e,f, g, k., enthalt, in fofc^e 
^robufte Don jwei gaftoren jerfallen (äffen? 



f. • 
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«„t«. auf (n+iHn+2>..^<Bn-iy2n ^^^^ 

17) «uf toie t>icre STtten mttb ftc^ ta«/ ou« 3n %at^. 
toten a^ 6, c, d, e,f, g, it. jufammengefegte Vrobuft 
ahcdefg 20, in ^rofcufte jebeö Don brei bfefcc gaf toten 
jetf aöen laflfen? 

ant«. a„f (n+l)(n+2).....(3n-l)3n ^^^„ 

-(1 • 2 • op 

% 

18) auf tpfe oide «tten tortb ftc^ bö«, avA mn ga^ 
toten a, h, c, d, e,/, g, 7C. jufammengefe^te ^tobuft 
ahcdefg tc, in ^tobuf te jeted oon mgoftoten jerf&Uen 
raffen ? 

Slntm. auf (^+l)(n +2)>--(^r.--l)mn^ ^^^ 

19) S'^l^^ Ö^nj^ 3^1 iV ijt enthebet felbfl eine fJcim^ 
ja^l, ober fte ijl ein ^cobuft oon gleicben unb Detfd^iebe^ 
nen ^cimja^Ien» Sejeic^nen ba^ec a, b, c, it., ^timjal^ 
fen, fo fonn im »((gemeinen N^aH^cP xt. gefegt toet^ 
ben, tt)enn man fic^ nut untet m, n, p, 2C., aüe m69fic^e 
ganje ^af)Un benft, bie Stutt mit eingefc^loffen. Sffiie lai^ 
fen ftc^ nun aOe m6g(icf)e ^af)Un ftnben, intdf meiere bie 
3a^f iV t^cilbat ift? Unb »le Diele J^eilet wirb (ie öbet^ 
l)aupt ^aben? 

antto^ @ö fep, bccSucje »egcu/ 1+ «+«•+..... 

+ a'" = ^, 14.64-6^4. 4-6"=]?, i + c+c^ 

4-.;...4-c"=C, 2C., fo geben bie ©lieber beö^tobuft« 
AB CD 2c. bie fimmtiicben ill^cilec bec 3a^IiV, unb bie 
anja^r bccfelben ift = (m+l)(fH-l)(p+l) 2c So 
j. »• 360=2'. 3». 5S fo giebt ba^ ^robuft 4-3.2 bie 
anjö^l bet 2^eilet oon 360, unb bie ©Hebet beö ^robufte 
(1+2+4+8) (1+3+9) (1+5) geben biefe %^u 
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ttf um, namfi<^: i, 2, 4, 8, 3, 6, 12, 24, 9, 18, 36, 
72, 5, 10, 20, 40, 15, 30, 60, 120, 45, 90, 180, 360. 

20) SDie (äffen ft(& 3<^5(^n ftnben^ meiere gerabe bie 
gegebene anja^l n Sl^ei(er ^aben^ tpebec mel^r n0c() tt)eniget? 

Snnp* @6 fepen a, h, c, tc, beliebige ^imja^ten. 
3(i nun n eine ^timioS)i, fo ijl a"-* eine feiere ^afyl, tok 
fie Derfangt »frb. 3jl n eine jufammengefe|te 3ö1^I, fo jerlege 
man (Je in i^ce gof toren ?ii', m", m'", jc, gleic^t)ie( ob efn^ 
fac^e ober nic^t, unb eö wirb alebonn a*^'-* 6"»"-* c"*'"-» 2c. 
eine folc^e 3<>5( Uv^f ^t^ nian fte fuc()t. 

' 21) <^in t>oU(t&nbige« ^olpnom t>on bec iVten S)tmen^ 
flon fit n @t6§en x, y, 21, 2c, l^ei§e ba^jenige/ n>e((^e$ 
alle Kombinationen biefer n @r6§en loon ber Oten bi0 jur 
iVten eiajfe, biefe mit eingef4)Iojfen, entl^i(t »(fo j* »♦ 
ein ^otpnom t>on bet loietten S)imenfton fAc iwei @c6§en, 

ein fo(c()eö: a+bx+Vy+cx'^+c'xy+c*'y^ +dx^ + 
irx''y+d"xy'' + dy^ +ex* +exy+e'x^y^+e"xy^ 

+e""y*. äuö tt)ie t>ie(en ©(iebecn bejiel)et nun ein t>oK:f 
ftänbigeö ^(pnom t>on bec iVlen 2)imenfion furn@r6§en? 

a„t«,. ^„, (iV-|-l)(iV+2XiV-i3)..KiV+n) ^,;^,^^ 

1 • 2 • d n 

22) SBie t>ie(e Don biefen ©liebern bleiben übrig, »enn 
alle biejenigen, mldfc burc{) xp t^eübar finb, bat)on aufc 
gef(^(offen »erben? 

flntto. (iV+l)(7y+2)(iV+3)>»>(iV+n) 
1 • 2 • 3 n 

(JV^p+l)(iV— p+2)(.ZV-p+3)>»><iV— P+/0 
1 . 2 . 3 n 

23) SDBie Dic(e Meiben übrig, wenn alle biejenigen, 
-tt)e(c{)e bur4) »r/' unb y^ t()eilbar ftnb, ba^ori au«gefc&(offen 
»erben ? 



\ 
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9(„t». (^+nciv+2)(jy+3)....(jy+n) 

1 • 2 • 3 n 

t • 2 . 3 n 

1 • 2 • 3 71 

"*" 1 . 2 ;i 

24) (Si toivt) angenommen^ ba§ unter n &bcvf)aupt 
m69lic^en gitten, »ie eine SSegeben^eit (ic^ ereignen fann, 
e« m gMe gebe, tt)elc()e irgenb einer barauf gegründeten 
|)offnung ober Srmartung gftnflig finb, dfo n—m gäUe^ 
n>o ein ungänftiger @rfo(g eintritt: toefc^e SSal^rfc()ein(tc^^ 
feit ifl atebann fär einen gönftigen, mt> mldfi f&t einen 
ungänf^igen gaU t>orl^anben? 

ant». ~ für ben gfinftigen, unb ^^^ för ben um 

gänfUgen galt. 

SBie ftnb biefe Sfuöbr&cfe }u beuten, wenn m=0 ifk? 
Unb tüie, mnn ?n=7i ift? 

25) 3" l^^c ehemaligen SBeriiner 3ö^f^nlotterie murren 
t)6n 90 Stummem, n)e(c^e man in ein dtab (egte/ unb t>er;: 
mittelft ber Umbre^ung burc^ einanber mif4)te, fänf aK 
, Treffer ^erau^gejogen» Sffiei^n nun jemanb 12 ani biefen 
90 SRummern nac^ SDiUfu^r toh\)lU, unb aUe barin ent;: 
^aUenen Sfmben, ilernen, duaternen unb £luinten befe^: 
ipie groß mar« für if)n bie SSa^rfc^einiic^feit, eine Slmbe, 
Seme, Ouaterne ober öuinte ju gewinnen? 

S(ntm. gur bie STmbe toan feine äBal)rfc^ein(i(^f eit = 
TST/ f ö»^ ^J^ ^^'^«^ = 2I7/ f "«? '>i^ Öuaterne = -^j^^, unb 
für bie Öuinte = ttöW- 

26) 3<^»«<Jnl> tt>oUte in ber ef)emaligen SSertiner 3ö^fen^ 
lottcrie ton 90 ätummern fo oiete 3^ttel, jeben ju 5 Siumf 
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mern, fpicfcn, ba§ er ble fimf Treffer geipifi auf einem 

t>on feinen 3^^^« ^<^f>^* ®i^ ^«<^J^ 3^^^^ w^w§^^ ^^ i" ^f^ 
len nehmen ? SBie Dtefe 3^tte( tbaren unter blefen, tt)elc()e 
nur t)ler iJreffer enthielten? SBie Dfele t>on j»ei unb Don 
brei iSreffern? SSie t>ie(e/ auf meieren nur ein einjiger 
i^reffer toavl unb ibfe Diele 3ette( mUidf, auf tDelc^en ftc^ 
gar fein Treffer befanb? 

flntto* iE)ie Sfnjal^I ber 3ettel, »elc^e er fpielen mu§te, 
nkir 43949268; barunter befanben fic^ 425 mit Quater;^ 
nen, 35700 mit Zmm, 987700 mit «mben, 10123925 
mit SIu^iAgen, unb enblii^ 32801517 mit SJieten. 

27) mc mf)Ht ftcb bie SBo^rfcbeinlicbfeit, mi 13 
t>erf(biebenen in einem @(ficförabe beftnbiic^n SRummem 
fecb^ t^or^er beftimmte Stummem ju sieben / jur SBBo^r^ 
fcbeiniicbfeit, ani einem ^ifetfpieie t>on 32 .harten a(^tt>or^ 
^er beftimmte harten ju jie^en^ unter ber SBorauöfelgung, 
ba§ fomol^l bie SRummern aU bie harten gef)6dg gemifcbt 
fepeU; unb ba^ C)erau$2iel^en blinbiing^ gef^el^e? Unb im 
galle bie^ imi (Spiele tohvm, bei »elcben bie &minn^e, 
totnn bie beftimmten Stummem ober harten J^erau^gejDgen 
tt>erben^ gleicb dro§ finb: tote mujfen ftc^ bie Sinf&lge ^tts 
f)atun, mnn, in 9{äcfftcbt auf bie SSof^cbeinUcbfeit M 
©etoinne^, beibe (gpiele ffir gleicb geachtet »erbe»! fotten? ; 

SinttD. 2)ie SDaferfcbeinficbfeit be« ©etpinne« -beim/ 
ttfim (gpicie t>er^alt ficb Ju ber beim j»eiten ©piele twe 
11 gu 67425, unb bie ©nfalge bei biefen beiben ©pielen 
ebenfaüö »ie 11 ju 67425. 

28) ?Iuf tt)ie Diele STrten faffen flc^ 40 Decfcbiebene 
Äugeln in jmci Raufen abtf)eilcn, ba§ ber tine 33 unb bet 
anim 7 Äugeln enthalte? 

SInttt). ?tuf 18643560 «cten. , 
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29) S(uf tt>ie v>ie(eS(ceen f 6nnen 21 i>ftf(^ebene ftugdn 
Hl ^rei |)aufen Don 3^ 7 un^ 11 9uge(n a60et(Ki(tt9erteii? 

«ntm. STuf 42325920 «tten« 

30) auf mie t>ie(e Sitten (äffen ftc^ 19 Derf(()tebene Stu^ 
geln in t>ier |k)ufen t>Dn 2, 4, 5 unb 8 9uge(n obt^eifen? 

«ntm. «uf 523783260 Srten* 

31) S(uf tt>ie t)te(e Derfc^iebene Srten ßnnen aui eU 
nem $ifetfpte(e t>on 32 Sorten ecjl 12 ^ unb hierauf t>on 
ben ne(& übrigen 20 S(&ttetn noc^ 9 baju genommen mer^ 
ben? Obet/ totl^ei eben baj fogt^ auf mie t^iele Hcten 
f6nnen 32 Statten in brei !^^ei(e eingetf)eUt metben^ ba§ 

1 ber Ttfie ani 12, bet jweite au« 9 unb bec britte au« 11 
SMMtetn befiele? 

Slntn>, m 37924165406400 »rten* 

32) 3m , ^ifetfpiele befommt jeber t>on ben beiben 
I. Spielenben 12 Sacten, unb bie übrigen 8 »erben al« Äauf:^ 
[ f arten jurficf gelegt: »ie t>ie(e Derfc^iebene (Spiele (inb nun 

bei ber 8(uöt^ei(ung ber Sorten m6gtic^? 
. Sinttt). 28443124054800. 

33) !btf Me ^e(e 9(rten f6nnen bie 52 Sartenbiätter 
ganjen @ptett unter bie m'er 9B^iftfpie(er au^getl^eUt 

trben? Ober, weiche« eben ba« fagt: auf tt)ie Diele SIrten 
!5f4f6nnett biefe 52 Starten in loier gfeiebe Jl^ie, ton weichen 
■ }rt>er 13 Sorten ent^ift, eingetf)eilt tt)erben? -^^ 

anttt)* STuf 536.44737765488792839237[44flp00 «rten* 

34) SSBie gro§ ijl bie SBo^rfc()einttcf)feit, bo§ Don 30, 
..hl einer Jotterkiw« ber ©nricbtung ber ej^emoligen ^m 

ihier, tefe^ten 9&iii»necn gerobe eine, unb nic^t me^ al« 
Wefe eine f)erauöfommen »erbe? 
Sint»: llffi ober ungefo^r i- 
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35) SSie dro§ ift t>te 9öüf)ti(!^tinÜ(ifUit, ta§ t>on tte^ 
fett 30 befe^ten d^ummertt gerabe }n>ei/ toeber me^r ttoc^ 
tottd^tt, ^ouöfommett merben? 

36) SEDie gt:o§ Ifl bie SB3a^rf(&em(t((>(eit/ ba§ gerabe 3 
, t)on biefen 30 Shtitttnecn ^etauöfommen tt)erben? 

attttö, /|V/A ^t^^^ ungefi^tr /j. 

37) «Die 8to§ tft bie SBa^rf(^em(tc|^f dt, ba§ aUe f&ttf 
gej^ene d^untmern unter ben 30 befe^t feptt tDerben? 

«rtttD- jlih ober uttgefi^r ^|^* 

38) Qi foUen auö eittem idd^I im\(dftm ^ifetfptele 
9 Satten blinbUnge^ ^etau^gejogen toerben: toie gro§ t(l 
bie SBaI)tf(bein(i((>f eit/ ba§ ficb bacunter f&nf Den einer be;: 
fUmmten garbe, etma Den tvcff, beftnben merben? 

«ntte. -i-i^ih eber ungefähr ^. 

39) SEDie gre§ ifl bie SDa^rf4>ein(i((>f eit, bo§ Den fänf, 
in einer Vetterte Den ber ©nricbtung ber el^emaligen S5er:: 
liner, befe^ten SRummern ^erabe brei, »eber me^r nec^ 
leeniger, ^erauöfemmen »erben? 

Sfntrp* T^Väs ^^^ ungefähr rrij* 

40) ffiie greg ift bie SEBa^fcbeinlicbfeit, bö§ (ic^ jteei 
Gegebenheiten jugleicb ereignen »erben, beren' eine bie 

ffia^rfcbeinlic^feit -, bie anbere bie ffia^rfcbeinlicbfeit H 

u n 

f&r fic^ f)at. 

8nt». — .^=!2^, SEBarum? 

n n nn 

41) SBie grog ift bie SBa^rfcbeinHc^feit/ ba§ ftc^ brei 
S^egeben^eiten sugieicb ereignen »erben, »enn fte einjefn 

bie Sgjaörfcbeinlicbfriten -, ^, ^ för (icb ^aben? 

ft iit /* 
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^ Hl 771 711 771771 771 

ti n n nnn 



42) 3n einem Saften beftnben fic() 24 »ugern, n&m(i(^ 
6 n>ei§e/ 8 fc^marje unb 10 rot^e; e^ fcKen juetfl 7 ^ 
geln^ unb hierauf t>on ben o(ebann noc^ Abrigen 17 mie^ 
bec bcei Äugeln Minblingö ^^cauögejogen tpetben. 3^ 
feige barauf/ ba§ bie fteben 9,\XQt\ti alle rot^^ unb bte bcei 
Äugeln a\it meiß fepn mecben. SDte gro§ ift meine SS)a^r^ 
fc()einücbfeit ju gewinnen? 

Sfnt». 4 9 0*^3 1 4 / wnb ba^er nuc wenig Hoffnung. 

43) SSßie Dieie t>erfc{>iebene SSBärfe f6nnen mit jwet, 
i bcei/ t^ier/ unb im SUgemeinen mit TtSBärfeln gemattet 

»erben ? 

Sfntto. mt im\ SBurfetn 36, mit bcei SBSäcfein 216~ 
mit Diec SBäcfein 1296, unb tibecl^aupt mit ti äOäcfein 6" 
SBBficfe. 

44) S3)ie gco§ ijl bie S{)a^cfc^ein(ic&f eit, mit bier SS&c^ 
fein biec glei(f)e 3fugen ju wecfen? 

S(ntto« 2^-1^. 

45) SBie gco§ ifl bie 8Bal^cfcf)ein(ic(^feit, mit bcei Sßfic^ 
fein einen $afc^, b* 1^» jwei gieic^e 3(ugen unb nictrt me^t 
ju »ecf en ? 

f SInttt)* tV 

^' 46) SBie gco§ ifi bie 5roa^cfc()einfi*f eit, mit x>Ut ffiöc^ 
fein gecabe jwei gleiche äugen, unb nic^t mel^c }u »ecfen, 
abec fo, ba§ bie Abcigen SBAcfei . ung(ei((>e $(ugen l^ben? 
SS)ie gco§ ift fte untec bec n&mlic^en Sebingung föc fünf, 
fecf)^ unb fteben SSucfei? SBie gcD§ enbiic^ fAr ai^i 
SBficfel? 

Sfntm. guc Diec SBucfel i(i bie gefuc()te ®a^cfc^ein^ 
lic^feit=|; fuc fünf 8»AcfeI=||; fuc fe*« 8©ucfel=TVs ; 
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ffic ftebm ©fipfel =ÄV; ««^ f^^* <J<^f ©örfet=.0, ober 
\>tt ^aH ift unm6g(tcb* 

47) 8BWe gtof fft bie 9Bö^tfcbein(i4)fe{t, mit t)ler SBfti» ^ 
fehl eilte Sethe, b» ^* btei gleiche Slugeii tmb nic^t me^ 
ju »ecfen? 

Sfntto» Äv 

48) fflfe 8ro§ ijl bie SBBa^rfc^inlicf^f elt, mit fönf S®6r^ 
fein 8eröl)e bret gleiche Äugen unb nic^t me^c 5u »ecfen, 
aber fO/ ba§ i\e übrigen SBurfe( ungleiche f(ugen f)abenl 
SBßie gro§ ijt fte unter ber nämßcben S3ebingung für fecb^/ 
fieben uttb ocbt®firfel? SBie grcg enblic^ ffir neun ®firf e( ? 

Stnttt)- gur ffinf ®firfel ift bie gefucbte SSa^rfc&ein;? 

Iicbfeit=T^; för fecf)ö3BurfeIe6enfaB«=T¥?; f&cpeben 
ffiftrfel = 1^*4; för acbt ©firfel = t||^; ffic neun 
SSBfirfel = 0, b* f). ber §08 ifi unmöglich. 

49) 3ft ^ö »al^rfc^einlicber, mit brei Söurfeln jtt>ei 
©ecbfen ju werfen, ober au6 einem gemifc^ten ^ifetfpiele 
brei Äarten t)on einer gorbe, blinWing« unb ol^ne ju tohf)^ 
len, ^erauö ju jie^en? 

Sfnttt)» Sa« erjie ifl »al^fcbeinlicbet, unb jtt>ar Dec^ 
f)alt ftcb bie SBal^rfcbeiniicbf eit U$ erften gofle« }u bet be^ 
gweiten wie 775 ju 504. 

50) (So »erben mir jtt)ei Spiele angeboten, um bar^ 
<)uf ju feigen* 83ei bem etften foUen mit in>6(f SBärfeln 
genau acbt .g(eicbe ^ugen unb nicbt me^r geuTorfen mer^ 
bett, aber ^ugleicb fo, ba(' bie übrigen ungtdcbe $(ugen fyi^ 
htn. ä3ei bem anbern foU icb au^ einem ganzen ®pie(e 
\>t>xi 52 Äarten fönf S5(itter oon einer garbe l^erouö jie^ 
f)cn» SBelcbem (Spiele foU icb/ toenn icb fuft jum (Selen 
\)oli>t, ben Sorjug geben ? Unb »ie i[)er^tten (icb i>ie ®a^f^ 
ficbeinlicbfeiten beö ©eminneö bei biefen Spielen? 
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Sfnttt)* 2)0« jtt>ejte ®plcl iji Dovtöeill^fter ali txa erflC; 
iinb itt>at \>ctf)hlt fic^ bie SS[}al^rfc()etn({c()f eit beö @m\nnmi 
bei bemfelben ju ber beim erjien @piele mie 1259712 ju 
104125^ ober ungef&^r n>ie 12^ ju 1. 



Stnoa« t>on SBaJ^rfcbetnlicbfeitd^dtccbnungen/ t)or)ög^ 
n<^ ober in |)m(icbt auf aRoctoIltit, fommt fc^on m t>m 
oben genannten SSBecfen ton ß^riftianf/ glorencouct- 
«ttb Jeten« oon Sin eigene« SSBecf barfiber ift fofgenbe«, 
„2>JelRecbnungbeöSffiol^cfcbeinIic&en, oon be SSicquillep: 
ou« bem gcanjöjifcben oon 91 fi big er (geipjig 1788);" fe^r 
beutlic^ gefcbrieben, unb fegt fiberbie« feine tiefe Äennt^ 
nijfe t>ordu«* 



XXIII. t^txvxxf^d^U :^ufj9abien.^ 

1) S(u« einem @pie(e oon 32 harten toerben brei $ar^ 
ten gejogen; auf jebe berfelben »erben fo oiele harten ge^: 
legt/ ali erforberKc^ ftnb/ bamit bie ^niaf)f berfelben mit 
ber S^^i ^^^ ^ugen ber Sarte^ n^orauf man fte (egt/ 15 
auömacbe; e« bleiben aber alöbann nocb 6 harten äbrig: 
toie t>ie( betr&gt bie ®ammt ber S{ugen auf Un bret erf^en 
Äärten? 

^ntxo. 24 

2) au«' einem (Spiele ton a harten »erien n Sorten 
gejogen; ouf jebe berfelben »erben fo oiele Aorten gelegt, 
bo§ i^re.SInjo^I unb bie 3a^l ber Slugen jeber unten (ie^ 
genben Sorte jufommen bie @umme s ou^moc^en. @« b(ei^ 
bm ober oföbonn noc^ r Sorten übrig: toie oie( betr&gt 
bie @umme ber ^ugen ouf ben n erflen Sorten? 

S(ntn>*' ns+n+r — a* 

[20] 



806 

3) 3^möttb f auf t ein @tficf tuö) unb bejo^rt 7 ^f)k. 
f&t jebe 5 @((ett; Derfauft ti hierauf tpiebec/ jebe 11 Qüm 
f&v 16 !ll^(c* unb getDinnt an biefem |)anbe( 24 !l()(^ SBie 
t>iele eaen f)hlt i>ai ©tficf ? 

äntw* 440. 

4) 3»el 9leifenbe treten ii)te 9Jeife an, Amit 100, B 
mit 48 S^Ic* Untermege^ merben fie t>on 9{&ubern uber^ 
faUen, n>e(cbe i^nen einen Zfyeil il^re^ @e(be$ abm^mm, 
Mbft A jmar boppelt fo t>ie( ali B t>ec(iert, aber bocb brei^ 
sna( fo t>ie{ äbcig behält ol^ biefer« SBie t>ie( ift nun |e^ 
bem genommen n>otben? 

anttt)* 2)em A 88/ unb bem B 44 J^Ic. 

5) Sin Sucbbinbec Decfauft mir jmei gebunbene 836^ 
cber Rapier, t>ai eine, »elcbeö 48 S5ogen entl^äft, ffir 14, 
t>a^ anbete, »elc^e« 78 SSogen enteilt, fftr 19 @n ; S5anb 
unb Rapier fmb bei beiben gfeicb: tt)ie ^ocb tt)ucbe bec 
85anb. gei;ecf)net? 

Sfnttt)- 3u 6 @t. 

6) @ine ©umme Don 156 ^f)lt. foH unter 16 arme 
Änaben nacb ber ©tufenfolge il^reö Jllterö bertl^eilt »erben, 
mi itoat fo, ia^ jeber 4(tere burcbgef)enbö gleicb t)(e( me^r 
erl^afte afö ber junäcbft jüngere» SGBenn nun ber jungfte 
bei biefer S3ert^eilung 6 2()(r- er()d(t/ toie t)ie( befommt 
jeber folgenbe mel^r? Unb tok t>iel befommt bep iftefte? 

SIntm* i Zf)k. unb 13^ 2^Ir. 

7) eine ©cbufb Don 2363 2l^Ir- fott in 34 Terminen 
abgetragen »erben, unb jtt>ar fo, ia^ in jebem Termine 
3 Zf)k. me^r afö im nacbft Dorl^ergel^enben bejaf)It »irb- 
85Bie Diel mug man ben erften Termin abtvasen ? 

^ntto. 20 mt. 



8) (Sin SBöffecbc^irtcc, ber burc{) jtpci 9l60cen in eu 
ner 3^^ ton 12 SWinuten geföUt wirb, f6nnte bucc^ bfe 
eine biefec(R6öccn allein in 20S»lnuten gefüllt »erben ; in 
welcher 3^*'^ f6nnte eö burc^ bie anbece fRbf)te gefc^el^en? 

8fnt»» 3n 30 SWinuten. 

9) 3emanb fauft fftc 18 @t. eine gewiffe «njal^l Vcp^ 
fei unb S5icnen, bejal^lt föc 4 Sfepfef einen ©cofc^en unb 
fdc 5 SBicnen ebenfalls einen ©cofc^en; er lä§t ^iecöuf 
feinem Sldc^bocn bie ^alftt bec Sfepjfel unb ben beiden 
Sl^eil ber S5irnen ab, unb erhält bafur 8 ©c, welche« jte 
il^m felbft f ofteten* SBie toiele 2fepfel unb SSicnen l^atte et 
gefauft? 

antm- 48 Stepfei unb 30 gsicnen» 

10) @« toith eine 3al^l gefuc^t, bie fo befc^affen \% 
ha%, menn man fte ju 15, ju 27 unb ju 45 abbitte brei 
3a^len ^ecau^fommen, bie in geometrifc^ec Proportion fie^ 
^em 2)iefe 3a&l ift? 

«ntm* 9. 

11) 3c^ f)abe eine aritl^metifc^e unb eine geometrifc^e 
^rogrefpott; jebe r>on ,bref ©liebern, unb bie Summe aller 
fec^ö ©lieber betragt 96. 2)a0 erjte ©lieb ber arit^meti^ 
fc^en ift in bem erften ©liebe ber geometrifc^en ^rogrefjton 
j»eimal enthalten; ba^ jweite ©lieb ber arit^metifc&en ift 
in bem jmeiten ©liebe ber geometrifc^en '?Jrogref(ion brei^ 
mal, unb t>ai britte ©lieb ber aritlg^metifc^en in bem brit^ 
ten ©liebe ber geometrifc^en ^rogreffton fe($ömal ent^ak 
tem SBelc^e ^rogrefftonen finb eö? 

Stnttt)^ 3, 6, 9, unb 6, 18, 54* 

12) A, B, C »ollen ein ©emdlbe faufen, aber feiner 
^at ©elb genug baju* A erbittet ftc^ t)on B unb C bie 
|)4lfte i()reö ©elbeö, um eö faufen ju f6nnen; B l^ingegen 

[20*] 
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bittet A uttb C nur um ben brltten Zf)M i^crt ®elbe«, 
toeti et e$ at^ann ju faufen im (Sfanbe to&tre« hierauf 
fagt C : leitet mir ben t>ierten !^^ei( eure« @t(btt, fo f omi 
iöf ei faufen« 8Bie Diel @e(b f)at bernnac^^ jeber, unb mie 
t>ie( fojiet ba« @emä(be/ n>enn man meig/ bag biefe brei 
{eute nur Qanie S^alerftucfe bei ftcf^ l^ben* 

anttt). 2>a« ©emilbe fojiet enttt>ebfc'17 !li)(r»/ unb 
alibann l^at A 5, B 11 unb C 13 if)k.i ober baö @e^ 
m&(be foftet 34 Sf)(rv unb aföbann tyit A 10, B 22 unb 
C 26 il^Ir*; ober u* f. »• 

13) gfinf greunbe, A, B, C, D, E, i>erjel^rten in ei^ 
nem ©aft^ofe sufammen eine gewiffe ©umme, bereu ^e^ 
jal^lund einem oon it)nm übertragen n>erben fo0/ tooiu 
abev, n>ie ftcf^ bei ber BW^^i i^^^^ i^l^aierfMcfe finbet, 
(benn f(einere SRunje ^aben fte ade nic^t,) feiner @e(b 
genug f)at @oUte einer allein beia^im, fp mü^tm bie 
übrigen noc^ einen Sl^eil i^re^ @e(be$ Sufc^iegen, unb 
itoat mfi§te A ben t)ierten, B ben fünften, C benfecf^ften, 
D ben ftebenten unb £ ben achten Sl^eil bon bem @e(be 
ber übrigen befommen» SBie t)iel ^aben jte t>erje^rt? Unb 
tt)ie Diel l^at jeber oon i^nen? 

Slntm* »erje^rt »enigften« 879 $^lr*, mt> aKbann 
f)at A 319, B 459, C 543, D 599 unb E 639 J ^Ir-, ober vu (• ». 

14) Einige einanber frembe ^erfonen nwltten in ©e^ 
fellfcf)aft auf gemeinfc^afttic^e So^en eine Oleife machen, 
unb miet^eten ju biefem 85el^ufe einen SBagen ffir 342 Jl)fe^ 
Untertt>egeö tiefen brei batoon, unb nun mu§te jeber ber 

^ NÄbrigen 19 2l^lr- mct)t beja^len, al« fonft auf feinen Jl^il 
glommen »ire. SSBie t)iele ^erfonen waren eS anfangt? 
STntto* 9* 

15) eine ©olbfiange würbe mit »erlujl ffir 420 Zf^t. 
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mtaaft, ^&tte man {te f Ac 570 !ll^(t* wctauft, fo tohxt bet 
Setoiim getabe t>tenna( fo grog gemefen a« je$t betr Skt^- 
(it^ tft SMe »ie( ^te man bafär gegeben? 
8(ntn>« 450 S^r. 

16) 94^t ^cbe l^ben in fteben SDoc^en efne SDiefe 
t>on 400 £luabtatnitf)en fo abgemeibet/ ba^ ffe fott>o^( ba$ 
@ta0/ toelcbe^ im anfange bereite ha ftanb^ a($ auc^ ftntt 
abfra§en/ n>elcbei n>äl^renb biefer Seit batrouf gemac^^fen 
mar. S3et gleicbem gutter ^aben neun ^fetbe in ac^t SDo^ 
eben eine SBiefe t>on 500 fiuabratrut^en abgetoeibet* SBie 
t)ie(e ^ferbe f6nnten auf biefe $(rt 12 SBocben (ang auf 
einet Sßiefe t>on 600 £iuabratrutl[)en toeiben? 

^ntto. a 

17) (Sin flerbenbet Seemann fyintcvlh^t eine fct^mangete 
Stau unb ein reine« S3erm6gen t>on 9000 !ll^(r* @r Der^ 
orbnet in feinem Seftamente^ ba§; im %aVi feine grau einen 
@o^n jur SBelt bringt^ ber @ol^n breimal fo Die( er^Iten 
foUe (di feine SOhitter; gebire {te aber eine Sloc^ter^ fo 
foU biefe nur ^a(b fo Diel befommen ali il^re ^utttt. 
fturje 3eit nacb be< SRanne« !lobe fommt bie grau mit 
StoiUingen nieber^ n&mlicf^ mit einem ®ol^ne unb einer %o^ 
ter« SSie mug nun \>a€ S3erm6gen getl^eiit toerben? 

S(nttt>. 2)iegRutter er^&it 2000, ber 6o^n 6000 unb 
bie Soe^ter 1000 !ll^(r. 

18) @{n SKeifenber ge^et t>on einem getoiffen Orte ab, 
unb mattet ben erfreu ftag eine ^tile, ben )n>eiten jmei, 
btn britten brei, ben t)ierten Dier SWeilen, unb fo fort in 
^rogreffton. %hnf Za^t nacb^er gel^t ein anberer Steifen^ 
ber i^on bemfeiben Orte ab, nimmt benfelben SBeg unb 
macbt t&glicf^ 12 ^^Im. Sfn meicbem !lage nact^ ber S(b^ 
reife be« erften toerben beibe Steifenbe (ic^ begegnen? 
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27) 3n einer ®djattf{6fun9 ift ba« @en>i4^t bei fh 
gen Vda^tti=ia, bat &midft be$ @aiiti=h, olfo il^r 

0e^(t=s— --T* SS)ie t>iel SDaffet inu§ noc^ judegoffen 

n>etben/ n>enn hct ®e^(t betfe(5en = g- fepn foU? 

9ittto« - — (a + 2»)* Z)ie @in^ett be« @en>tc^W bte 
g 
n&mfic^e aii Uc, wocin a mt> h gegeben ftnb. 

SBfe (fl blefer «uöbtucf ju beuten, tomn -<:a+b, 

28) 3tgenb ein (Stoff A ifl pma( fo fc^met ati SSof^ 
fetr; ein anberer ®to{f B nur ptnal fo fc^n^er of^SBaffer: 
tote oie( mu§ nun oon bem gmeiten ®tofe mit einer fituan^ 
tit&t M erften ®to{feö/ beren @ett)ic^t=g^ ifl/ oerbunben 
toerben, wenn ber fo t>erbunbene ft6rper im 2)ur4)fc^nitt 
p" mal fo fcbtoer atö SDaffer fe^n foK, oorau^gefegt, ia^ 
p" jwifien p unb p' fillt? 

«ntto- ^y,r^]} . 2)ie Sin^eit bie namfic^e al« 
P(P — P) 

bie, n>orin g gegeben ifl« 

29) 2)a« »rei ift 11,324 mal fo fcf^wer a\i ©ajfer, 
baö feierte Sorf ^Ij aber nur 0,24 mai, \>ai fc^merere Jan:? 
nen^olj hingegen 0,45 mal fo fc|)»er aW SSBajfer* ffiie oiel 
Sorf mu§ man nun mit einem ®täcf e 93(ei bon 60 ^funb 
oerbinben, bamit ber fo berbunbene ÄJrper gerabe fo Diel 
wiege, alö ein ®t6cf Jannen^olj t>on gleic^^er @r6§e, a(fo 
fc^wimmen f6nne? 

STntw^ 65,846.... ^funb- 

30) (Si fepen (v unb x jtt>ei @r6§en, welche fo bon 
einanber abfangen, ba§, wenn man ber @r6ge x bie n hu 
fWmmten 95krt&e a, a\ a% a'", 2c* giebt, bie @r6ge w 
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itöt^ ttc SReJ^e bic n cntft>re(^enbcn beftimmtm SBcct^e u», 
' w', <v", iv", Kv erhalte* SSBie la^t ji* nun iv burc^ ein 
^o(9nom t>on x fo batflcUen/ bo§ bie angegebenen S3ebtn^ 
gungen erffittt trerben? 

Sfnttt)- ü»an fege iv=^+Ba:+Ca:^+/)a:^+Er*+ 

Kv unb gebe bem jtt>eiren !?l^ei(e biefec ©leicbung n ©Iie/ 
ber; fubftituice ^teröuf nacb einönbec föc w^ unb « bie 
entfprecbenben 89ectl^e w, a; fv', a'; |<v", a"; ip"', «'"; 
)c«; fo erl^ä(t mon n ©(etc^ungeu/ burcb tvelcbe ftc^ bie 
ffoeffielenten u4, B, C, D, E, xc, beftimmen löjfen. 

3) @ö fepen w, x^ y,\>t^\ @r6gen, »efcbe fo Don 
einanber abfangen/ ba§ ft e gleic^jetttg bie SBertl^e w, a, b ; 
fv', a', h'; w\ a\ 6"; w'" , a'% 6'"; ic- eckten, fo 
^<i% fo(cbe 5u brei jufammen gellten unb etnanber ent^ 
fprecf)en* SBie (ägt (tcb nun fv buccb ein ^of^nom Don x 
«nb y au^brficfen? (?»• f. ©• 2980 

Stntto, 9Kan fege iv=^+Ba:+i7y4-Ca:*+Ca:y 
-*- cy* 4-I>Jc^ +D'a:V + 2c./ unb gebe bem jtt>eiten 
Steile fo Diele ©lieber, cAi ti ber entfprecbenben SSBert^e 
giebt; fubfHtuire l^iecauf fär fv, x, y, gleicbieitig unb nac^ 
bec 9{ei^e, bie SSBect^e iv, a, 6; «i;', «', t'; w", a", 
h"*^ 2e«; fo erlitt man gerabe fo Diele @(ei^ungen, a(ö)uc 
SBejHmmung ber (Joef^denten A, B, B\ C, G, C\ V, 
D\ 2c, n6tl^ig |tnb/ unb ei (äffen (tc^ folglich biefe Soeffu 
denten be|Ummeit. 

32) (ii fepen Wf x, y, z, Dier @r6§en, tvelc^e fo Don 
dnonber ablängen, ba§ fie g(etc()ieitig bie SDert^e w, a, l, 
c; w\ a!f V , c; w", a", V, c"; k* erhalten , fo \>a% 
immer Dier Don biefen SBert^en jufammen gehören» ®{e 
\h%t ficb w burcb ^n ^oipnom Don x, y, z, auöbröcfen? 

amto, g»an fege w=^+JBa:+JBy+JB"z;+Gr^ 
+ Gxy^ C;kz + C'"/^ + C"> + C'""x^ + Dx" + 
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am 

n'x*y + D"x^z + 2C, unb i^epfal^re l^lerouf n>ie in ben 
beibcn oocigen S{ufgaben. 

Huf eben biefe Steife mürbe man oerfaf)ren^ toenn 
mehrere @r&§en unb mehrere entfprec^enbe SBettl^e gegeben 
toiitm. 2>iefe Stufgaben finb öbrigenö fomol^I in bet %tf^\t, 
ali in aQen Steilen bec angemanbten SRat^matif t>on gro^ 
fiem SRu^en. 9u(b jtnb fte bie @nmb(agen mancher anas 
Iptifc^en SRet^oben unb ^nterpolation^ormeln. 

33) SRan foU me 3al^( finben, bie fo bef(^ffen ifi/ 
ba§/ n>enn man biefefbe mit ban fiuabcate einer anbem^ 
Hm 1 geringern 3a^( muftiplicirt/ bai $robuft = l fep. 

»elcbe 3ö^l Jf* ^«? 

am», 2>ie3öl)I ift burc^ bie®Ieicbung x^—2x^ + 

or— 1=0 gegeben: bie einzige reette SBurjet biefer @(ei^ 

c^ung ifl 1,7548«««« 

34) aSßelcben SBDert^ ^a» ber inj UnenbKcbe ftc^ erfiref ^ 
fenbe continuirfic^e 85ruc^ 

1 



,f* 



wenn tacin fein onbecec iCluotient a($ 9 bocfommt? 

35) SGBelc^en SBertl^ f)at ber in« Unenblic^e f ortlauf enbe 
peciobifcb ^ continuirIi($e 93ru4> 

1 



1 

worin bie Öuotienten g, r, immerfort »ieberl^oft t)orf ommen ? 



36) 9Be(c|>en ^cttf) f)at abtt ein continu{r(i4»er Stuc^ 
toie ber vorige/ n>enn onfiatt jiüeier duotfenten, q, r, btei 
Quotienten, 7, r, s, in« UnenWic^e ttHeber^oft Dotfommen? 

anttt)» 2)en SBBect^ 

,2((7r4.1) 

37) SGBelc^en ©ertl^ tpicb ferner ein fol^^er S5ru4> I^ö:? 
6en, trenn t)ier fiuotienten, 7, r, j, t, ini UnenWic^e toie^ 
ber^olt t)orfommen? 

%gr3+q+s) 

2igrs+g+s) 

SBie (igt ftc& mf)l hai @efe$ tiefe« «Sertl^e« an^ 
geben, tvenn mel^r oli Dier Quotienten periotifc^ toieber^ 
^olt t)orfommen? 

38) 3>t einer geometrifc^en Proportion iji gegeben: bie 
(Summe ber beiben mittktn ©lieber = a, bie (Summe ber 
beiben &u§ern = b, unb bie (Summe ber S3iquabrate aller 
Dier ©lieber = c. tSeic^e Proportion ffl e«? 

S(nttt>« di fep cZ bie 2)iff eren) ber beiben mittlem ©(ie^ 
ber, fo ift J=l/[-a«— 26^±2V/(c+2a'6*)], unb 
bie gefuc^te Proportion: 

K6-l/(fc"-a^+d^)]:4(«-rf) 

39) 3tt einer geometrifc^en Proportion ift gegeben: 
We (Summe atter ©lieber =«, bie ©umme i^rer Öuöbrötc 
=6, unb bie Summe i^rerS5iquabröte=c. ©dc^e^ro^ 
Portion iji e«? , - 

S(ntm« (§« bejeic^ne p boö t^robuft ber beiben &u§ern, 
alfo au^ ber beiben mitttern ©(ieber, unb d bie 2)iffereni 



816 

iv^idftn ber @umme bet bdbeit &u§ern unb ber ®umme 
bet beiben mtttfem @(ieber: fo ift 

p =-=4=1/ g ^, 

unb d==l/(26+8p— a'). 2)je »iec ©liebet ber gefuc^^ 
Un Proportion ftnb bal^er: 

i[a+d+l/[Cö+df)*-16pI 
i[ö+rf+l/[(a-(?)' -16pr 
40) (Sin Scbulbner i^ .berp^i^tet/ bie (Summen a, a', 
a", a"\ K. in ben Jertninen n, n\ n", vi'* {u bejal^Ien, 
Witt ober feine ganje ©c^ulb a+rt'+a"4-a"'4-2c» auf 
einmal beial)(en; nac^ n>e(cber ^zii mu§ biefeö gef(^elf)en^ 
toenn ber 3in$fu§=p iji, unb bie Binfe^jinfen mit in 8fn? 
fc^fag gebracht »erben? 

8fnt». Se fepen <v, (v', tv"/ w'", xt. bie baaren ©er^ 



t^e biefer terminal ^sgal^fungen, fo baf ^=-7/ ^'=-ir/ 

P P 

w'"»— 7, 2Cv fo giebt ber auöbrucf 

log(g + g'+ a''+ fl'''+ kQ — lofjjw + (v*+ fv' ^+fv'^+K.) 

logp 
bie gefucbte Seit- (@inf)eit ber 3eit bie nimlicf^e, afö bie 
für n^ ri, tl\ tT, 2eO 

41) 3emanb ijl 40000 Jl^Ir- fcbulbig* ©a er aber biefe 
®cbu(b nic^t auf einmal abjutragen Decmag^ fo mirb er 
mit feinem ©laubiger einö, i^m ton l)eute an, am @nbe 
eineö jeben 3a^ce« 2500 %\fx. ju bejaf)Ien, unb feine ©c^ulb 
mit 5?Pcocent ju tevjinfem %\i er nun bie 3eit berechnetem 
in tt)el(t)er fie oillig getiigt fe^n tt>icb, finbet er, \>(i% am @nbc 
be$ (e§ten 3af)cc$ er nic^t mef;r ooKe 2500 il^tr. ju bejafjicn 



81? 

f)at, fontem ettoa^ menigec: um tok toief weniger/ toettn 
tie Sinfe^iinfert mit in 9{ec^nmtg gebracht toetben? 
Sfntm» Um 31,88 S^Ir. »eniger* 

42) @ö mecben i>iec 3a()Ien t)on einer fofc()en 95efc()af^ 
fen^eit gefuc^jt/ bog bie @umme becfeI5en=ö, bie (Summe 
l^cec Öuabcate = h, bie (Summe bec itoblf ^robuf te, welcfee 
entfielen/ wenn eine jebe mit hem Öuabcate einer onbem 
multiplicict toxtb=zc, unb bie ©urnme bec fec^ö ^cobufte, 
n>e(c^e entfielen/, menn hai Ouabrot einer jeben mit bem 
^uabrate einer anbern mu(tip(icirt t9irb=d!» SDie mv^ 
ben biefe ^af)Un gefunben? 

S(nttt>* 2)te @umme ber ^robufte ber Dier gefuc^ten 
3a^Ien au atoei unb }tt>ei ift == K«' — ^)/ ^^ Summe 
if)rer ^robuf te ju brei unb brei = K«'— «&— 2c), unb 
baö ^robuft ööer t>ier=^(a*+2a*6— 36«— 8ac+12J)» 
2)ie t)ier 3<^^f^ P»b ba^er bur($ bie folgenbe ©(eic^ung 
gegeben : 

o:* — ar^+K«* — &>'— K«*— «&— 2c)a; . 
+Tj(ö*+2a*i— 36« — 8ac+12cZ)=0, 

43) äsier 3<JÖf^n Pnb burcb nöcbfte^enbe SRerfmale 
gegeben: bie (Summe berfelben ifl=a/ bie @umme i^rer 
£iuabrate = 6, bie Summe il^rfr €uben = c, unb bie 
©umme i^rer85iquabrate=:d SBie »erben fte gefunben? 

SInf». 2)fe Summe ber ^rcbufte ber tier gefuc^te» 
Sal^Ien ju jwei unb jttjei ift=^ (a* — 6), bie Summe 
lf)rer ^robufte ju brei unb brei ifl=?i (a'— 3a64-2c), 

unbba««probuftaUert)ier=:^'4(a*— 6a«6+36«+8ac— öcO* 
2)ie t>ier ^af)kn jinb bal^er burc^ bi^ fofgenbe ©(eic^ung 
gegeben: 

+T4C«* — 6a«6+36«+8ÄC — 6fö=0» 
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Sn temftiben Strlagt finb MgtnU tfflhier. nrtt^itnen ; 

SoR bemfclben Serfaffct bEefeä f&uätti: 

ffftung ,&(c ©ümmtung oon »eifpielm, gonnefit unb 
autgabfn au< btr!Sii4ffabenrcil)nungnRti«leebTii; ober®iiDtiii' 
lutia eoit aufgaben an« ttt X^erie ^ olgcbraifi^n @Ieicbnit> 
gen. Ir. X^il. 8. 180». 1 X^r. 20 Sgr. 

StigonomcnLc}. mir 111 Siiffctiafrln. 8. 

' *" ©ar. 

(in« 

inet totif («nalQt. «Jtieincmc btr ettne), |iOii E. Smiii. ÜRagnuI 



@ainin[un<i geometrift^c Sufga^tn. 

£[fl<r Sl)(il (Vlaninuttit unb Stigonomci 

Bmtiin 'Sbtil (VolBflencintirit, 6KTreinitiJf , fpBär,"?riö[i'iiDm('iri'«! 
aWt «P ftMpftrwWii. » wrt. . -^ , „I SOlt, Sil ©gr. 

X^nng totif («naiQt. ^leincmc In Sbtne), iioii E. ^mm. <mai 



...I.V.. J iB37. " " S" S" ()'lr. a's Sgr^ 

aoe eier XlKÜe btr Sammlung btr grometr. Stufaaten fcfi-^n 
alfo 9 Zf}\r. 
3nteflrfll=jafelii, ober ©dinmlMng »on SfitegMligocmeln. 
gr. & 3 Itlr. 



Kommentare ju bem eorlregenben SBeife: 
iSstn, % Sl. k., ftdnbbud) ber aU^rmfinen 3{rit^metir. 

!BefDn^erj in 33e|feliung auf bie „^mmlung eon tSeifpielen, 
gormeln uitC 3iufgaben au« ber ißuc^ltiibenrnbnung unb Sllgei 
bra wn ÜKeier i&trr^." Xf)fil I. Die 1Bu(^|ta»enred|nung. 
3iiieile iwrbelTerte tUufl. SKit fiDnigl. äBurlemb. <prieit. gegen 
ben 9Ja(l)bruc(. 9!Rit 1 Äpfr. gr. 8. - 2 l?lr. 

— — Ceffelben ffierFe« 2i)l. «. bie «Igebra. 3weile »erbefferte 
aufläge. KKit 4 fipfr. gr. 8. 2 Iftlr. iO ©gr- 

€ü*ö, gol., Sttiflöfungen bec in fSSleitv C)irf*'ö (gamnu 
lunq aus btr ^tui^ltabenrei^nung unb Wgebra tnt|)altenen 
eieic^ungen unb aufgaben. 4. eerbe|ferle üluflage. 8. 

1 Zi)U- 2D ®gr. 



■ äobc, 3. @(cct, Anleitung gut p^ofifcben, mattem atifctien 
unb aftronomin^en Srnntnü btr ßrbfugel. X)ritte burd^gebenbf 
perbeffette Sluflage. Wl einer ^tltStaite unb 6 ^pferlafeln. 
gr. 8. i»2S). 2 lö't. 15 ©gr. 



